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Hyrje

Té jesh mésimdhénés éshté privilegj. Eshté privilegj t¢ ndihmosh gjeneratat e reja té pajisen me njohuri dhe
shkathtési té nevojshme pér ¢u pérballur me kérkesat e € sotmes dhe me sfidat e t¢ ardhmes. Por, njékohésisht ky
&shté edhe obligim. Pér € qené né nivel t€ detyrés, mésimdhénésit duhet té kujdesen né ményré té vazhdueshme
pér zhvillimin profesional t€ tyre, né ményré qé té informohen me risité né sferén e arsimit dhe zbatimin e tyre né
procesin mésimor.

Qé nga viti 2000 né Kosové jané implementuar shumé programe pér zhvillimin profesional & mésimdhénésve.
Pjesa mé e madhe e tyre kané qené t€ fokusuara né aftésimin e mésimdhénésve pér zbatimin e metodologjive
t€ reja t€ mésimdhénies dhe t€ nxénit, ndérkaq pérfitues té tyre ishin mésimdhénésit e léndéve dhe niveleve &

ndryshme @ shkollimit.

Pérkundér pérpjekjeve té vazhdueshme, zbatimi i metodologjisé bashkékohore né disa léndé shogérohej me
probleme t& shumta. Né vecant, kjo vlen pér léndén e matematikés, kjo pér arsye se programet e ofruara ishin

té pérgjithshme dhe nuk adresonin nevojat dhe karakreristikat specifike t€ késaj lénde. Né anén tjetér, mungesa e
programeve léndore pér zhvillim profesional t& mésimdhénésve, e ekipeve profesionale té késhillimit né shkolla dhe
sidomos mungesa e literaturés profesionale jané disa nga faktorét té cilét e véshtirésuan edhe mé shumé zbatimin e
metodologjisé sé re né léndén e matematikeés.

Pérpjekja e paré né Kosové pér t¢ ndihmuar mésimdhénésit e matematikés né zbatimin e metodologjive t&

reja bashkékohore né klasa u bé né vitin 2004 me realizimin e programit t€ trajnimit “Strategjité e reja té
mésimdhénies dhe t& nxénit né léndén e matematikés”. Né kuadér & kétij programi u pérgatit njé udhézues, i cili
shérbeu pér aftésimin e 100 mésimdhénésve né mbaré Kosovén. Edhe pse realizimi i programit u bé me sukses dhe
kishte kérkesa pér vazhdimin e tij, mungesa e fondeve dhe moskujdesi i duhur institucional, béri qé ky program t&
mos ofrohej pér mésimdhénésit e geré.

Rezultatet e uléta né testet e arritshmérisé dhe né testet e maturés né léndén e matematikés e aktualizuan sérish
nevojén pér zhvillim profesional té mésimdhénésve né kété léndé. Né vitin 2010, Bashképunimi Ndérkombétar
Gjerman (GIZ) filloi implementimin e projektit “Zhvillimi i Kapaciteteve né Sektorin e Arsimit Fillor né Kosové”,
né kuadér té té cilit, ndér € tjera, ka paraparé edhe aftésimin e mésimdhénésve & matematikés té shkollave té
mesme t€ uléta. Pér t€ realizuar me sukses programin e trajnimit, GIZ, né bashképunim me Qendrén pér Arsim t&
Kosovés (KEC), zhvilluan udhézuesin gé e keni né doré.

Ky udhézues pérbéhet nga dy pjesé kryesore. Né pjesén e paré jané dhéné informacione t€ pérgjithshme mbi
metodologjiné bashkékohore t¢ mésimdhénies dhe t€ nxénit, si dhe karakteristikat e zbatimit t€ saj né léndén e
matematikés. Pérmes temave t€ shijelluara né kété pjesé, synohet q¢ mésimdhénésve t& matematikés cu ofrohet
informacion i nevojshém rreth ndryshimeve kurrikulare né kété léndg, si dhe udhézimet pér organizimin e
suksesshém t€ procesit mésimor. Njé kujdes i vecanté i éshté kushtuar shjellimit € elementeve € réndésishme
qé shogérojné mésimdhénésin né punén e dj té pérditshme, si¢ jané: planifikimi i orés mésimore, organizimi i
s3j sipas strukturés ERR (Evokim, Realizim kuptimi dhe Reflektim), sqarimi i stileve € ndryshme t€ & nxénit,
pérzgjedhja e aktiviteteve dhe procedurave mésimore, si dhe zbatimi i formave & ndryshme té vlerésimit t&
nxénésve. Njohja e kétyre elementeve dhe zbatimi i tyre me sukses né procesin mésimor jané parakushte pér
realizimin e njé mésimdhénie t€ suksesshme né klasa.
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NE pjesén e dyté jané dhéné nga 5-6 modele mésimi pér secilén nga klasat 6-9, si dhe njé model testi pér klasén

e 8. Modelet e mésimit jané pérgatitur pér tema t€ ndryshme qé shijellohen né léndén e matematikés, si p.sh.

pér temat nga algjebra, gjeometria, stereometria, probabiliteti etj. Kjo éshté béré me géllim gé ¢é tregohet se
metodologjia bashkékohore e mésimdhénies dhe t€ nxénit ka mundési té zbatohet né ¢do disipliné matematikore.
Modelet jané pérgatitur pér t¢ shérbyer si udhézues praktik pér mésimdhénésit qé déshirojné té zbatojné né klasa
metodologjiné bashkékohore t& mésimdhénies dhe t€ nxénit.

Né fund, libri pérmban dhe shtojcén né t cilén jané dhéné mésimet nga tekstet shkollore 6-9, pér té cilat jané
punuar modelet e mésimit . Kjo éshté béré me qéllim qé lexuesve té librit ¢'iu lehtésohet puna duke iu ofruar né &
njéjtin material mésimin e marré nga teksti shkollor dhe pérgatitjen metodologjike té tij.

Ky libér éshté pérgatitur pér té shérbyer si material bazé pér organizimin e trajnimeve nga GIZ pér aftésimin

e mésimdhénésve té matematikés té klasave 6-9. Mirépo, libri mund t¢ shfrytézohet edhe pér té gjithé
mésimdhénésit e tjeré, té cilét nuk kané mundési té marrin pjesé né trajnime, por jané té pérkushtuar gé &
zbatojné metodologjiné bashkékohore t¢ mésimdhénies dhe & nxénit né klasat e tyre. Po ashtu, libri mund t&
jeté me interes edhe pér zyrtaré té arsimit, studentét dhe € gjithé ata té cilét déshirojné té njihen me zbatimin e
metodologjisé bashkékohore t& mésimdhénies dhe t& nxénit né léndén e matematikés.

Autorja

5




MATEMATIKA DHE MESIMDHENIA E MATEMATIKES
UDHEZUES PER KLASAT 6 - 9

6

PROGRAMI - MATEMATIKA DHE

MESIMDHENIA E MATEMATIKES
PER KLASAT 6-9

Synimi i Programit te trajnimit:

Aftésimi i mésimdhénésve té matematikés t€ klasave 6-9 pér zbatimin e metodologjisé bashkékohore té
mésimdhénies dhe t& nxénit né léndén e matematikés me synim t€ ngritjes sé rezultateve t€ & nxénit né kété nivel
t€ arsimit.

Qellimet e Programit:

Me pervetesimin e ketij Programi pjesémarrésit duhet té jené né gjendje:

+ Té zbatojné né klasat e tyre metoda, teknika dhe strategji té ndryshme té mesimdhénies dhe té nxenit,
te cilat lehtesojné pervetesimin e njohurive dhe zhvillimin e kompetencave té nxenésve té parapara né
Kornizen e Kurrikulit dhe rezultatet e té nxenit ne lenden e matematikes.

Te péerdorin aktivitete te shumellojshme e te efektshme, té cilat ndihmojné nxeneésit né procesin e
pervetésimit té koncepteve, rregullave dhe procedurave per zgjidhjen e detyrave té ndryshme née kéte
lende.

+ Té pérshtasin mesimdhenien e tyre nevojave dhe mundésive té nxenésve, té bejne diferencimin e
mésimdhenies permes planifikimit té aktivitete per té gjithe nxenésit. Té ndihmojné nxenésit ne
pervetésimin e qasjes sé té nxenit té vete-inicuar.

Te konkretizojné nocionet matematikore me shembuj nga jeta praktike duke misheruar idené se
matematika ka zbatim te jashtézakonshem né jetén reale.

« Te perdore teknologjine si nje “vegel” té rendesishme té mésimdhenies dhe té nxenit. Te aftésoje
nxenésit né hulumtimin e informacioneve té ndryshme né iternet, té cilat ndihmojné te nxenit e
koncepteve matematikore dhe zhvillimin e kompetencave te nxeénésve né kete lende.

« Te perdorin forma té ndryshme té vlerésimit té té nxenit té nxenesve, té cilat ndihmojne vlerésimin
objektiv té njohurive dhe kompetencave té pérfituara nga ata.

DPérveg aftésimit t€ mésimdhénésve t& matemattikés t€ klasave 6-9 pér t€ zbatuar me sukses metodologjiné e re
bashkkékohore t& mésimdhénies dhe t& nxénit né kété 1éndé, ky program ofron mundési edhe t freskimit té njo-
hurive t¢ mésimdhénésve rreth disa temave mésimore qé jané interesante dhe jané pjesé e kurrikulumit & shkollave
t€ mesme té larta. Kéto tema jané prezantuar né fund t& udhézuesit dhe mésimdhénésit mund ¢i shfrytézojné gjaté
aktiviteteve extra-kurrikulare qé organizojné me nxénés.
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Profili i Kompetencave te Mesimdhenesve

Ministria e Arsimit, e Shkencés dhe e Teknologjisé ka pérgatitur profilin e kompetencave qé njé mésimdhénés
duhet ¢ keté. Me anén e Programit “Matematika dhe mésimdhénia e matematikés pér klasat 6-9” synohet
t€ zhvillohen t& mésimdhénésit kompetencat ¢ kané € béjné me Metodologjiné, Pérmbajtjen akademike

dhe Vlerésimin. Né tabelén e méposhtme éshté dhéné pérshkrimi i profilit t& kompetencave té kategorive t&

pérmendura, té aporvuara nga Késhilli Sheetéror pér Licensimin e Mésimdhénésve.

METODOLOGJIA

KOMPETENCA KOMPETENCA

MO1 : Pérshtaté mésimdhénien dhe mesimnxenien : M02 : Merr parasysh kontekstin
Pérshtatja : né kontekst té mésimdhénies, : Aplikimi i : personal té nxénésve dhe

: Din té analizoje shumé faktoré né té njéjtén : kontekstit : situatat meésimore

: kohe : personal : U ndihmon nxéenésve me

: Din té reagoje dhe té marré vendimin e : : probleme personale brenda

* duhur né situata té ndryshme duke marré * kufijve té aftésive/mundésive

: vendime té arsyeshme pér praktikén e : profesionale

: mésimdhenies dhe per té mesuarit e :

: nxénésve

: Din té reagojé né meényrén e duhur né

: rrethana te ndryshme
M03 : Eshté ne gjendje te shpjegoje géllimin : M04 : Eshté i/e vetédijshme
Planifikimi : e planifikimit te aktiviteteve te : Plotesimi | : per nevojat e nxenesve

. gjithémbarshme afatshkurtra, afatmesme  : nevojave té  : pér siguri fizike, sociale,

: dhe afatgjata : nxénésve : kulturore e psikologjike

: Eshté ne gjendje ta zberthejé kurrikulumin : : Din si t'i angazhoje nxenesit

: dhe rezultatet e déshiruara né aktivitete te : né krijimin e rutinave ditore

: pérshtatshme , kuptimplota pér nxenésit : efektive ne klasé

: Eshté ne gjendje te ndryshoje planet e : : Din si dhe kur té zbatoje

: punés per ti pershtatur aktivitetet mésimore : : strategji té ndryshme

: me nevojat dhe interesat e individéve dhe : menaxhuese gé kane

: grupeve te nxénésve : té bejné me ruajtjen e

: Eshte ne gjendje te zbatoje dhe pershtate : atmosferés mesimore, dhe

: planet e punés dhe aktivitetet mésimore : g8 minimizojné pengesat né

: me nevojat dhe interesat e individéve dhe : té mésuarit e nxénésve

: grupeve te nxenésve :
M05 : Respekton dinjitetin njerézor té nxénésve i M0 : Njeh njé gamé té gjeré té
Respekti : Din té krijoje, me nxénés té ndryshém, : Diagnostifikimi : qasjeve dhe strategjive

: marreédheénie pozitive nxénes-mesimdhenes : i strategjive  : mesimore te pérshtatshme

: gé karakterizohen me respekt, besim dhe  : mésimore : pér nivelet e arsimit dhe

: harmoni reciproke

: disiplinat lendore

: Din cilat strategji jané

: té pérshtatshme pér

: té ndihmuar nxenes te

: ndryshém té arrijné rezultate
: té pritshme

7
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M07 : Njeh dhe aplikon njé repertor té gjeré : M08 : Posedon njohuri té thella
Posedimi i : metodash dhe strategjish té praktikes se  : Pérdorimi i : pér metodat e ndryshme
njé repertori : mésimdheénies : nje repertori  : te mesimdhenies dhe pér
strategjish : : metodash : ményrat e organizimit té
: : mesimit
M09 : Ofron njé shuméllojshméri té aktiviteteve ~ : M10 : Pérdoré njé shuméllojshméri
Inkorporomi : mésimore per plotésimin e nevojave té t¢  : Perdorimi : metodash pér angazhimin e
i aktiviteteve  : gjithé nxénésve duke pérfshiré nxénésit me : i shumg : nxénésve né mésim pérmes
mésimore : nevoja te veganta : metodave : bashkepunimit
M11 Kupton funksionin e te gjitha teknologjive tM12 : E din se té mésuarit e
Perdorimi i : dhe mijeteve (tradicionale/elektronike) pér  : Pérdorimi i : nxénésve thellohet pérmes
materialeve per : mesimdhénie dhe mesimnxenie : burimeve nga : perfshirjes se burimeve
mesimdhénie  : Din si té perdoré dhe si té angazhoje : shtepia dhe  : shtepiake dhe té komunitetit
dhe : nxénésit né perdorimin e kétyre teknologjive : komuniteti : Din si ti identifikojé burimet
meésiomnxenie  : pér té prezantuar permbajtjen, per te : : relevante per objektivat e
: komunikuar me té tjerét né menyré efektive, : : mesimdhénies dhe mésim-
: pér té gjetur dhe siguruar informacione, ! : nxenies
: per hulumtime, per perpunim te tekstit, : Din si t'i inkorporoje kéto
: pér menaxhim té informacionit, dhe pér té : burime né mésimdhénie dhe
: regjistruar/mbajtur shénime : : né té mesuarit e nxenésve
M13 : Kupton se ekzistojné modele té ndryshme @ M14 : Posedon shkathtgsi
Perdorimi i : té mésimdhenies dhe mésim-nxénies : Perdorimi : pér vézhgim, analizé
modeleve té : dhe metoda té ndryshme pér nxitjen e té S i nivelit t8 : dhe interpretim pér ta
mésimdhénies  : mésuarit larte té té : pérshtatur planifikimin dhe
: : menduarit : mésimdhenien me nevojat e
: : grupit té nxénésve dhe me
: : situaten
M15 : Zhvillon shkathtési te te menduarit té nivelit : M16 : Balancon metodat
Zbatimi i : te larte : Balancimi i : tradicionale dhe té reja
Taksonomisé sé : : metodave : té mésimdhénies dhe te
Bloom-it : : - vlerésimit
M17 : Kupton si funksionojné grupet e nxénésve  : M18 : Eshté ne gjendje te krijoje
Kuptimi i : dhe njeh strategji pér nxitjen e funksionimit : Ekspozimi i  : njé ambient stimulues né
sjelljes se : efektiv te tyre : punés : klase duke ekspozuar punén
grupeve : : : e nxénésve, modele, piktura
: Setj.
— : Pérfshin nxenésit né procese té : M20 : Vepron si lehtésues i te
Angazhimii : vendimmarrjes dhe éshté konsistent né : Roli lehtésues : nxenit
kontributit t& praktike. : :
nxenesve X . .
M21 : Krijon pérvoja mésimore kuptimplota per i M22 : Din si t' thjeshtojé konceptet
Arritja e : nxénésit : Pérdorimi : komplekse deri né nivelin
lidhshmerise : ‘i gasjeve : e nevojshém pér grupin e
: gjeneruese : caktuar t& nxénésve

M23
Thjeshtesimi i
koncepteve

Ka njohuri per menyrat e thjeshta te !
meésimdhenies dhe mésim-nxenies sé léndés
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PERMBAJTJA AKADEMIKE
KOMPETENCA KOMPETENCA
PAO1 : Eshté gjithmoné aktual né fushén : PAQ2 : Eshté ne hap me zhvillimet dhe
Ré genit ¢ léndore té tij/saj :Té genit  : ndryshimet né fushén pérkatése te
né hap me : Perfundon me sukses njé program : aktual : specializimit
specializimin  : formal studimor qé demonstron t& : :
: kuptuar té thellé té pérmbajtjes  :
: né nje ose mé shume fusha te :
 specializimit apo disiplina léndore :
: sipas sistemit arsimor né shkollat :
: e Kosoves :
PAO3 : Posedon njohuri té thella : PAO4 : Din ku té gjejé dhe si té sigurojé njohuri/
Ruajtja e te : akademike pér fushat e : Hulumtimi : ekspertize per lendén kur eshte e
kuptuarit té : specializimit : : nevojshme
thells : :
PADS : Ka njohuri pér lidhjet e éndés me :
Zbatimi : lendét tjera dhe pér réndésine e
: saj né jetén e pérditshme si dhe
: per zbatimet
VLERESIMI
KOMPETENCA SHENIM
Vo1 : Kupton géllimet e vlerésimit té V02 : Njeh dhe pérdor njé shuméllojshméri
Vleréesimi : nxenésve : Perdorimi i : metodash pér vlereésimin e nxenesve
per géllime : Din si té vlerésojé gamen e gjeré  : metodave té :
formative dhe  : té objektivave mésimore duke : ndryshme té
sumative : perzgjedhur dhe zhvilluar njé : vleresimit
: shuméllojshméri té teknikave dhe :
: instrumenteve pér vlerésim né
: klasé dhe né shkallé mé té gjere
: Analizon rezultatet e instrumenteve :
: per vleresim né klasé dhe jashte
: saj pér matjen e masave cilésore
: dhe sasiore te arritshmerise
: Njeh dallimin mes vlerésimit
: sumativ dhe formativ
: Perdoré rezultatet per te
: pérmirésuar té mésuarit e
: NXénésve :
V03 : Pérveg testit me gojé dhe shkrim  : V04 : Ka njohuri té duhura pér teknika t&
Perdorimi i : duhet té perfshihet edhe vézhgimi : Pérdorimi i : ndryshme pér monitorim dhe vlerésim
proceseve . i nxenesve gjate punes né grupe, : strategjive : té te mesuarit
vézhguese : vlerésimi i punés né projekte dhe : té ndryshme :

: shkathtésive té punés ekipore,
¢ vlerésimi i shkathtésive té
: komunikimit dhe fushave te tjera

: vlerésuese
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V05 Monitoron nxénésit né vazhdimesi V06 Kupton parimet dhe standardet e
Njohja e : pér té identifikuar nevojat, anét  : Ndjekja e : vlerésimit dhe monitorimit
vazhdueshme : e forta, anét e dobeéta, interesat : parimeve :

e kapacitetit té¢ : e tyre dhe progresin mésimore :

nxenesit - individual :

Vo7 Pérmiréson né vazdimesi Vo8 Vleréson, mban shénime dhe raporton
Perdorimi i : mesimdhenien dhe mbéshtet H : per shkathtésite, nevojat e nxenesve
vlerésimit : nxénésit né té mesuarit e tyre, né  : Dokumentimi  : dhe pér zhvillimin individual té tyre
formativ : bazé té rezultateve té vlerésimit : :

V09 Siguron se kriteret per kerkesat V10 Vleréson jo vetém rezultatet e
Ruajtja e : mésimore dhe pér vlerésim jané  : Proceset e : té nxenit por edhe proceset e té
transparencés  : transparente pér nxénésit : vlerésimit : mésuarit

V11 © Rregullisht u komunikon prindérve

Komunikimi me
prinder

 rezultatet e vlerésimit té nxénésve :
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Matematika dhe mesimdhenia e
matematikes

‘ Matematika eshte mbreteresha e
shkencave. 99
Carl Friedrich Gauss

Gjurmét e matematikés jané € hershme. Zhvillimi i saj ka filluar né Egjiptin e lashtg, ka vazhduar né Mesopotami,
Indi, Kiné, Greqiné antike, vendet islamike dhe mé voné éshté pérhapur né mbaré botén. Dokumentet e para t&
shkruara Rhind Mathematical Papirus datojné qé nga vitet 2000 para erés sé re, ndérsa studimi i saj si shkencé

né vete filloi né Greqi né shekullin e 6 para erés sé re. Nga kétu ka origjinén fjala “Matematiké”, e cila né Gjuhén
antike Greke ka kuptimin e dijes, & studimit dhe & nxénit. Me kété shprehje né Greqiné antike jané identifikuar
dijetarét, t€ cilét kané fituar njohuri pér zgjidhjen e problemeve té ndryshme nga aritmetika dhe gjeometria pérmes
procesit té té nxénit dhe studimit.

Per shkak té natyres komplekse te fushes sé studimit té matematikés, né kohén toné nuk ekziston nje perkufizim
i vetem per te. Disa nga perkufizimet me té njohura janeé:

+  Matematika merret me studimin e sasive, strukturave, hapésirave dhe ndryshimeve. Matematikanet
shqyrtojné modelet dhe formulojné supozime té reja. (Wikipedia)

+  Matematika eshte shkenca e numrave dhe e operacioneve, e marrédhénieve, e kombinimeve, e
pergjithésimeve dhe e abstraksioneve té tyre, si dhe e konfigurimeve hapésinore, e strukturave, e
masave, e transformimeve dhe e pérgjithésimeve té tyre. (Merriam-Webster Dictionary)

+  Matematika eshte shkenca mbi strukturen, procedurat dhe marredheniet qe kane evoluar nga
numerimi, matjet dhe pershkrimi i formave te objekteve. Ajo merret me té kuptuarit logjik dhe
llogaritjet sasiore. Qe nga shekulli XVII ajo ka gené ndihme e domosdoshme pér shkencat fizike dhe
teknologjing, aq sa éshté konsideruar gjuha themelore e shkencés. (Enciklopedia Britannica)

Duke pasur parasysh elementet e pérbashkéta té pérkufizimeve té ndryshme pér matematikén, né shumé burime
éshté dhéné njé pérkufizimi mé i pérgjithshém i saj:

“Matematika &shté bazé e djjes, e cila ka né qendér konceptet qé kané t€ béjné me sasiné, strukturén, hapésirén
dhe ndryshimet, si dhe disiplinat akademike qé i studiojné ato”.

Disiplina e cila merret me studimin e sasisé éhté aritmetika, ajo qé merret me studimin e strukturés éhté algjebra,
ndérsa disiplinat q¢ merren me studimin e hapésirés dhe ndryshimeve jané pérkatésisht gjeometria dhe analiza. Pér
lehtési studimi, ¢é gjitha kéto disiplina ndahen né néndisiplina, si¢ éshté shembulli me algjebrén, e cila ndahet né
algjebrén abstrakte qé merret me studimin e strukeurave algjebrike, né algjebrén lineare e cila merret me studimin e
hapésirave vekroriale, etj.

Gjaté shekujve, matematikanét kané analizuar konceptet matematike dhe marrédhéniet ndérmjet tyre. Duke u
bazuar né punén e trashéguar nga paraardhésit e tyre, si dhe rezultatet e punés individuale apo né grup, matemati-
kanét kané arritur € formulojné supozime dhe rregulla t ndryshme, si dhe té vértetojné ato duke kontribuuar né
zhvillimin e matematikés. Si rezultat i punés sé vazhdueshme, matematikanét arritén t€ vendosin edhe themelet e
ndértimit aksiomatik ¢ disiplinave té ndryshme matematike.

"
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Njé zhvillim i tillé i ndihmoi matematikanét qé duke u bazuar né aksiomatikén e caktuar té formulojné
rregullat e reja dhe i vértetojné ato né ményré deduktive pérmes pérdorimit té abstraksionit dhe rezonimit
logjik. Kjo qasje pérshpejtoi zhvillimin e pérgjithshém t&é matematikés dhe t¢ disiplinave t€ saj. Natyrén
aksiomatike té ndértimit té matematikés mé sé miri mund ta kuptojmé duke analizuar pérkufizimin qé
Benjamin Pierce e ka dhéné pér matematikén. Né shénimet e tij, ai e pérkufizon matematikén si “shkenca e
cila nxjerré pérfundimet e nevojshme”. Pra, njohésit e matematikés arrijné qé € ndértojné & kuptuarit e tyre
duke u bazuar né disa koncepte matematikore, té cilat pastaj arrijné t'i zgjerojné duke nxejrré pérfundime t&
ndryshme pérmes rezonimit logjik.

Po si té ndihmohen nxénésit pér ¢'i pérvetésuar kéto koncepte dhe ményrén e nxjerrjes sé pérfundimeve?

Me kété pyetje né ményré té vazhdueshme preokupohen ¢ gjithé hartuesit e kurrikulave, t& planeve dhe
programeve mésimore, té teksteve shkollore té 1éndés sé matematikés, si dhe hulumtuesit e aspekteve té ndry-
shme t& mésimdhénies sé késaj lénde. Mbi té gjitha, kjo pyetje preokupon mésimdhénésit, té cilét, duke qené
né kontake té drejtpérdrejt me nxénésit, mbajné pérgjegjésiné kryesore pér aftésimin e tyre né kété léndé.

Gjaté gjithé kohés, synim i € gjithé
mésimdhénésve dhe ekspertéve té késaj
lénde ka qené dhe vazhdon té jeté gjetja e
metodave mé té pérshtatshme pér mésim-
dhénien e matematikés. Pa marré parasysh
periudhén kohore dhe metodat e pér-
dorura, parimet kryesore né té cilat éshté
mbéshtetur shjellimi i 1éndés sé matema-
tikés kané qené thjeshtimi i prezantimit
té koncepteve, lehtésimi i procedurave té
zgjidhjes sé problemeve, si dhe konkre-
tizimi pérmes shembujve nga jeta reale.
Kjo éshté béré me qéllim qé té lehtésohet
pérvetésimi i njohurive nga ana e nxénésve,
si dhe zhvillimi i shkathtésive e shprehive
té tyre pér té zbatuar njohurité e fituara
né zgjidhjen e problemeve nga jeta reale.
Rezonimi logjik dhe qasja sistematike né
zgjidhjen e problemeve qé e karakterizon
matematikén éshté konsideruar si atribut
i réndésishém pér krijimin e modeleve

té pérshtatshme pér zgjidhjen e detyrave

né shkencat e tjera dhe né jetén reale né
pérgjithési. Réndésia e matematikés né zh- . .
villimet e shkencave té tjera éshté theksuar Carl Friedrich Gauss
qé né kohén e Gausit, i cili matematikén e (1777-1 855)

quan “Mbretéresha e shkencave”.

Ekzistojné qasje té ndryshme t&¢ mésimdhénies, té cilat pérdoren né shtjellimin e 1éndés sé¢ matematikés. Ato
mund té grupohen né dy kategori té médha: né qasjen tradicionale dhe até bashkékohore. Qasja tradicionale
bazohet né metodat e mésimdhénies s¢ drejtpérdrejt té cilat kané né qendér mésimdhénésin, ndérsa ajo
bashkékohore mbéshtetet né metodat, strategjité dhe teknikat e mésimdhénies dhe té nxénit té cilat favorizojné
hulumtimin dhe ndértimin e informacionit pérmes pjesémarrjes aktive té nxénésve né procesin mésimor.
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Disa nga karakeeristikat e gasjes tradicionale dhe asaj bashkékohore jané:

QASJA TRADICIONALE

QASJA BASHKEKOHORE

Mesimdhenesi eshte burim i vetem i informacionit.

Ka disa burime té informacionit: meésimdhénesi,
: nxénésit, materialet e ndryshme qé mund té perdoren.

Mesimdhenesi fokusohet me shume né realizimin
e planit dhe programit mésimor se sa né nevojat,
kerkesat dhe interesimet e nxenéesve.

Mesimdheénesi ka prioritet nevojat, kerkesat dhe
: interesimet e nxenésve, si dhe pérfshirjen e tyre me
: rastin e reazlimit té planit dhe programit mésimor.

Fokusohet ne menyren e dhénies sé informacionit
nga ana e mesimdheneésit duke i dhene rendesi
transmetimit té tij.

Fokusohet né menyre e perfitimit té informacionit
‘' nga ana e nxenesve duke i dhéné réndési kuptimit te
¢ informacionit nga ana e tyre.

Bazohet né te nxenit pasiv nga ana e nxenésve duke
i dhéné rendesi riprodhimit té njohurive.

 Bazohet né té nxenit aktiv nga ana e nxénésve duke i
: dhené réndesi reCektimit rreth té nxenit.

Kontribuon ne zhvillimin e konformitetit dhe menyres
sé te nxenit e cila bazohet né miratim.

: Kontribuon ne zhvillimin e autonomisé sé nxenésve dhe

: menyrés sé pavarur te tyre per te nxene.

Metodat kryesore t&é mésimdhénies sé drejepérdrejt jané ligjérimi dhe demonstrimi. Edhe pse kéto metoda i ta-
kojné qasjes tradicionale t& mésimdhénies, pérdorimi i tyre me kujdes né matematiké éshté me vleré. Ligjérimet
e shkurtra, dhe, aty ku ka mundési, ¢ pércjella me demonstrim, jané té pérshtatshme pér ¢u pérdorur né
matematiké sidomos né rastet e prezantimit té fakteve, pérkufizimit t€ nocioneve, mésimit té rregullave, konkre-
tizimit t& objekteve matematikore, si dhe gjaté ndértimit té shkathtésive té nxénésve pér té zgjidhur probleme té
ndryshme. Pérdorimi i kétyre metodave éshté mjaft efikas sidomos kur ato planifikohen miré, kombinohen me
metodat e gasjes bashkékohore t& mésimdhénies dhe jané né funksion & motivimit té nxénésve pér ¢ nxéné.

Pérpjekja pér € shtuar suksesin e nxénésve né pérvetésimin e njohurive dhe zhvillimin e shkathtésive motivoi
shumé edukatoré t& hulumtojné ményrén e té mésuarit € fémijéve dhe té propozojné metoda efikase té
mésimdhénies dhe t& nxénit. Si rezultat i punés kérkimore té tyre sot ekzistojné disa teori t€ reja té & nxénit,

si: bihejviorizmi, kognitivizmi, konstruktivizmi, etj. Té gjitha kéto teori sqarojné se fémijét qé nga lindja jané
agjenté aktivé né pérvetésimin e njohurive dhe zhvillimin e shkathtésive. Ato mbéshtesin idené se fémijét

mé sé miri mésojné pérmes ndérveprimit me mjedisin né té cilin jetojné. Kéto fakte duhet t¢ shfrytézohen

nga mésimdhénésit e matematikés, t€ cilét me rastin e sqarimit t€ nocioneve té ndryshme duhet té kérkojné
paraprakisht nga nxénésit rikujtimin e njohurive qé kané rreth tyre, si dhe sqarimin e nocioneve ta lidhin sa mé
shumé qé ¢ jeté e mundur me objektet dhe fenomenet nga jeta reale gé na rrethon.

Njéra nga teorité mé té reja té té nxénit éshté konstruktivizmi. Kjo teori mbéshtet idené se njerézit ndértojné té
kuptuarit dhe njohurité e tyre pér botén pérmes pérvojés sé tyre dhe reflektimit mbi kéto pérvoja. Sipas kon-
struktivistéve pérftimi i njohurive té reja organizohet sipas njé spiraleje. Paranjohurité dhe pérvojat e njerézve
jané bazé e miré pér t¢ ndértuar né ményré té qarté informacionet e reja, ndérsa reflektimi rreth informacionit
té ri ndihmon pérforcimin e tij duke i kontribuar géndrueshmérisé. Njé qasje e tillé éshté shumé funksionale
pér sqarimin e shumé nocioneve matematike, si dhe pér pérvetésimin e njohurive dhe zhvillimin e shkathtésive
né kété léndé. Rikujtimi i njohurive t& méparshme rreth njé koncepti né matematiké krijon njé bazé té miré pér
té ndértuar mbi t€ njohurité e reja, té cilat pastaj mund té pérforcohen dhe té béhen té géndrueshme pérmes

zgjidhjes sé detyrave té ndryshme.

13
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E ARDHMJA

) [LE KALUARA

Megé teoria konstruktiviste mbéshtet ndértimin e informacionit nga ana e nxénésve, atéheré zbatimi i saj né
klasa mund té realizohet pérmes metodave, teknikave dhe strategjive té reja t¢ mésimdhénies dhe € nxénit &
cilat kané né qendér nxénésin. Metodat, teknikat dhe strategjité e tilla ofrojné mundésiné e pérfshirjes aktive

té nxénésve né procesin mésimor, té cilét gjaté aktiviteteve t&¢ ndryshme arrijné té ndértojné té kuptuarit e tyre
kryesisht pérmes formulimit t& pyetjeve, dhénies sé pérgjigjeve, diskutimeve, debateve, shpjegimeve, zgjidhjes
sé problemeve, shqyrtimit té zgjidhjeve, prezantimit t&é punés sé grupeve ose té rezultateve té projekteve té ndry-
shme, etj. T¢ gjitha kéto aktivitete mund t€ zbatohen me sukses né mésimdhénien e matematikés. Pérfshirja

e aktiviteteve € tilla né procesin mésimor e bén matematikén mé dinamike, mé interesante, mé té afért me
nxénésit dhe interesimet e tyre, mé té pélqyeshme pér ta mésuar, si dhe mé té lehté pér ta zbatuar.

Pérveg kétyre pérparésive, hulumtimet kané treguar se metodat, teknikat dhe strategjité me nxénésin né
gendér jané superiore né krahasim me metodat e qasjes tradicionale pér sa i pérket: pérgatitjes sé nxénésve pér
t'u ballafaquar me informacionin e ri dhe shqyrtimin e tij nga kéndvéshtrime t€ ndryshme, gjetjes sé argu-
menteve, shfrytézimit t&€ burimeve té ndryshme t€ informacionit, aftésimit té tyre pér zgjidhjen e problemeve,
zhvillimit t¢ mendimit kritik, rritjes sé besimit té nxénésve pér aftésité e tyre individuale, etj. Po ashtu, hu-
lumtimet kané treguar se pérdorimi i metodave, teknikave dhe strategjive té reja i kontribuon edhe formimit
té qéndrimit pozitiv t€ nxénésve ndaj léndéve té ndryshme, gjé shumé e nevojshme sidomos pér léndén e
matematikés. Duke u bazuar né kéto hulumtime arrijmé né pérfundimin se mésimdhénia e cila angazhon nxé-
nésit aktivisht né ndértimin e & kuptuarit éhté shumé mé efikase se cilido model i pérgatitur nga mésimdhé-
nési, prandaj éhté me vleré pérdorimi i tyre.
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Mesimdhenia e suksesshme

‘ Mesimdhenési medioker tregon.
Mesimdhenési i miré shpjegon.
Mesimdhenési superior demonstron.

Mesimdhenési madhéshtor inspiron. 99
W. A Ward

Né mesin e mésimdhénésve dallohen disa, t€ cilét japin pérshtypjen se jané té lindur pér kété profesion.
Mésimdhénésit e tillé kané sukses jo vetém me njé gjeneraté té nxénésve, por me té gjitha. Nxénésit e tyre
u jané mirénjohés edhe pas shumé viteve & pérfundimit t& shkollimit. Ku qéndron fshehtésia e suksesit t&
kétyre mésimdhénésve dhe a mund t’ju mésohet ajo mésimdhénésve té tjere?

Eshté mendim i pérgjithshém se fakrori kryesor qé e bén njé mésimdhénés té suksesshém éshté dashuria

ndaj profesionit. Njé mésimdhénés qé e ushtron profesionin me déshiré éshté njé kérkues, i cili investon né
profesionalizmin e vazhdueshém té tij. Njé mésimdhénés i tillé éshté i gatshém té pércjellé me vémendje
ndryshimet e pérmbajtjeve léndore dhe té metodologjisé sé punés, té provojé zbatimin e tyre né klasa, té refle-
ktojé risité e zbatuara me kolegét, si dhe té organizojé mésimdhénien mbi bazén e mésimeve t& mésuara dhe
nevojave té nxénésve.

Sot nuk ka njé listé pérfundimtare e cila pérmban karakteristikat e njé mésimdhénési té suksesshém. Mirépo,
nga hulumtimet e ndryshme mund té konkludohet se disa nga ato jané: dija dhe pasioni pér léndén, komu-
nikimi i qarté, t€ qgenit kreativ, respektimi i nxénésve dhe nevojave specifike té tyre, motivimi i nxénésve pér
té nxéné, etj. Mésimdhénés i suksesshém konsiderohet personi, i cili ka besim se ¢do nxénés mund té mésojé
dhe gé inkurajon secilin prej tyre pér té nxéné. Sipas njé thénie hebraike “Njé nxénés nuk éshté njé ené pér
t'u mbushur, por njé llambé pér tu ndezur”, mund té nxjerrim pérfundimin se mésimdhénési i suksesshém i
konsideron nxénésit si “llamba”, ndérsa veten me fat pér t'i ndezur ato.

Zhvillimet jashtézakonisht té shumta teknike dhe teknologjike gé po ndodhin né ¢do sferé té jetés kané
parashtruar para mésimdhénésve kérkesa té reja. Meqé éshté e pamundur qé nxénésit té ballafagohen me
fluksin e madh t€ informacioneve, sot mésimdhénésve u kérkohet gé t'i kushtojné kujdes udhéhegjes sé
nxénésve pér té pérvetésuar njohurité e domosdoshme, ndérsa té fokusohen mé shumé né zhvillimin e
kompetencave té nxénésve pér té pasur sukses né puné dhe jeté. Mésimdhénésve u késhillohet gé t& mos iu
japin nxénésve pérgjigjet e gatshme, por t'i aftésojné ata pér té nxéné né ményré té pavarur, pér té hulum-
tuar pérgjigjet, pér té provuar rrugé té ndryshme té zgjidhjes sé problemeve dhe pér t¢ diskutuar rezul-
tatet. Pra, nga mésimdhénésit sot kérkohet gé “nxénésve té mos t'iu japin peshq, por qé ¢'i mésojné ata
té peshkojné”. Meqé historikisht 1énda e matematikés éshté konsideruar e véshtiré nga pjesa mé e madhe
e nxénésve, mésimdhénési i matematikés pérveg té tjerave duhet ¢'i kushtojé kujdes edhe kultivimirt té
déshirés sé nxénésve pér té mésuar kécé léndé.
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Per ta arritur sukses né procesin mésimor disa nga veprimet qé njé meésimdhénés i matematikées

duhet té ndérmarré jane:

»  Te shprehé besimin se ¢do nxenés mund ta mesoje lenden.

+ Té percaktojé ku dhe pse nxenesit kané veshtirési né té nxene.
mésimdhenies permes planifikimit té aktivitete per te gjithe nxenésit.

+ Te inkurajojé nxenesit né perpjekjet e tyre per ta mésuar matematiken.

+  Teé komunikojé né gjuhén (pérdorimin e terminologjisé) gé éshté e kuptueshme pér nxenésit.

»  Te perdoré metoda teknika dhe strategji té ndryshme té mesimdhenies dhe te nxénit té cilat lehtesojne
pervetésimin e njohurive dhe zhvillimin e kompetencave te nxenésve.

+ Te zgjedhe detyra qe jane né perputhje me interesimet e nxenesve.

+  Te konkretizojé nocionet me shembuj nga jeta praktike duke mishéruar idené se matematika ka zbatim
te jashtézakonsheém neé jetén reale.

»  Te perdore teknologjiné si nje “vegél” té rendesishme te mesimdhenies dhe té nxenit.

»  Te pergezojé nxenésit pér suksesin e arritur.

Kjo list¢ nuk éshté pérfundimtare. Ajo mund t¢ plotésohet me shumé veprimtari ¢ tjera té cilat jané déshmuar t&
suksesshme gjaté punés praktike t&¢ mésimdhénésve té pérkushtuar.

Pér njé mésimdhénie té suksesshme jané mé réndési jo vetém cilésité e mésimdhénésit, géndrimet e tij ndaj léndés
dhe qasjet e pérgjithshme metodologjike, por edhe pérgatitja e mésimdhénésit pér mbajtjen praktike t& mésimit.
Té gjitha kéto karakteristika t&é mésimdhénésit & suksesshém mund t€ pérvetésohen me vullnet dhe puné té vazh-

dueshme.
A TEm
e E AN
Mesimdhenesi ot '

duhet te jete
krenar per punén
ge ben, sepse
“Mesimdhenia
eshte profesioni
ge i meson

te gjitha
profesionet e
tjera”.
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Matematika ne Kornizen e Kurrikulit

Para se té fillojé procesi mésimor, mésimdhénési duhet € familjarizohet me Kornizén e Kurrikulit t& Kosovés pér &
kuptuar se: Pse?, Cka?, Si? dhe Sa miré? duhet t& mésojné nxénésit. Mésimdhénésit pérmes Kornizés sé kurrikulit
arrijné té kuptojné qgéllimet e sistemit té arsimit né Kosové, parimet themelore té cilat i mbéshteté ky kurrikul,
karakeeristikat e tij dhe organizimin e fushave léndore pér nivelet e ndryshme té arsimit. Té gjitha kéto elemente
ndihmojné mésimdhénésit qé té planifikojné shijellimin e léndés né ményré qé ajo té jeté né funksion € arritjes sé
qéllimeve & sistemit t€ arsimit né Kosové. Parimet thelbésore té cilat e karakterizojné kornizén e kurrikulit jané:

*  Mésimdhénia me nxénésin né qendér dhe gjithépérfshirja,

*  Qasja e bazuar né kompetenca,

*  Mésimdhénia dhe & nxénit e integruar,

*  Fleksibiliteti dhe ndryshueshméria,

Transparenca dhe llogaridhénia.

DPér zbatimin e kornizés sé kurrikulit sugjerohet pérdorimi i metodave, teknikave dhe strategjive té reja t&
mésimdhénies dhe t& nxénit, té cilat mundésojné pérfshirjen aktive té té gjithé nxénésve né procesin mésimor, si
dhe zhvillimin e kompetencave té tyre pér jeté dhe puné né t& ardhmen. Qasja e bazuar né kompetenca kérkon
zgjedhjen dhe organizimin e atyre aktiviteteve t€ & nxénit, té cilat integrojné njohurité e nevojshme me vlerat,
géndrimet dhe shkathtésité. Kjo qasje ndryshon nga ajo e té nxénit ruting, e cila bazohet né memorizimin dhe
reproduktimin e njohurive t€ para-fabrikuara.

Korniza e Kurrikulit té Kosovés éshte e bazuar né zhvillimin e gjashté kompetencave:

«  Kompetencat e komunikimit dhe te shprehuritté cilat synojné qe té rinjté te behen komunikues efektiv

+  Kompetencat e té menduarit per te pergatitur te rinjte té béhen mendimtare kritike dhe kreative

«  Kompetencat e té mesuarit gé aftesojne te rinjte té behen nxenes teé suksesshem

«  Kompetencat per jeté puné dhe mjedis te cilat synojne ge té rinjte te behen kontribuues produktiv té
Kosoves dhe vendeve te tjera
Kompetencat personale per zhvillimin e shéndosheé te individéve te cilét bejné zgjedhjet e duhura né
jete duke u mbeshtetur né dije

+  Kompetencat qytetare pér té bere te rinjte qytetaré aktiveé pjesemarrés dhe te pergjegjshem.

Zhvillimi i kétyre kompetencave tek nxénésit synohet t€ arrihet pérmes shijellimit t€ pérmbajtjeve té sistemuara né

7 fusha léndore:
*  Gjuhét dhe komunikimi

e Artet
¢ Matematika
¢ Shkencat

*  Shogéria dhe mjedisi
*  Shéndeti dhe miréqenia
* Puna dhe jeta
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Né kornizén e kurrikulit pérshkruhet se “matematika
&shté njé fushé léndore e réndésishme pér zhvillimin

e kompetencave & & menduarit, & nxénit dhe atyre
€ punés.” Mirépo, pérveg kétyre kompetencave, =
matematika ndihmon edhe né zhvillimin e —~
kompetencés sé¢ komunikimit pérmes pérdorimit t& ‘

-

kodeve dhe simboleve té ndryshme, ndérsa pérmes

zhvillimit t€ t€ rezonuarit logjik qé éshté karakeeristiké

pér kété 1éndé, kontribuon edhe né zhvillimin e

kompetencés personale dhe asaj qytetare. \ 7/

Sipas kurrikulit, karakeeristiké e mésimdhénies sé
matematikés né nivelin 1 dhe 2, qé pérfshin ciklin e
shkollimit fillor, &shté aftésimi i nxénésve pér ¢ kuptuar

konceptet kryesore, si¢ jané: numérimi, t€ kuptuarit

matematik dhe zgjidhja e problemeve. Ndérsa né

nivelin 4 dhe 5, qé i referohet shkollés s¢ mesme t&

ulté, mésimdhénia duhet ¢'i shérbejé aftésimit té nxénésve pér té kuptuar konceptet mé komplekse né aritmetiké,
gjeometri, algjebér, probabilitet dhe statistiké, si dhe avancimit t€ shkathtésive té tyre pér zgjidhjen e problemeve
né kéto disiplina matematike, té cilat do t€ ndihmojné orientimin e tyre né karrieré. Po ashtu, éhté theksuar dhe
roli i matematikés né kuptimin e shkencave té tjera, si dhe zbatimi i saj né teknologji, arte, jetén e pérditshme dhe
zgjidhjen e problemeve né pérgjithési.

Pér dallim nga fushat e tjera léndore, p.sh. nga fusha léndore e shkencave, e cila pérmban né vete disa 1éndg, si:
léndén e fizikés, kimisg, biologjisé, etj., matematika né kornizén e kurrikulit éhté definuar si fushé léndore dhe si
léndé. Kjo ka lehtésuar hartimin e rezultateve thelbésore té té nxénit pér matematikén.

Rezultatet thelbésore pér lendén e matematikes jane definuar per secilén nga 8 aspektet e réndésishme tée
mésimdheénies sé saj si¢ jané:

»  Zgjidhja e problemeve

»  Arsyetimet dhe vértetimet matematike

+  Komunikimi né/pérmes matematikés

+  Lidhjet brenda matematikes dhe jashté saj

+  Pérfagésimet né/pérmes matematikés

+  Promovimi i modelimit matematike

+  Strukturimi i te menduarit matematik

+  Perdorimi i TIK né/pér matematiké

Né bazé té rezultateve thelbésore € té nxénit té [éndés sé matematikés do t& pércaktohen edhe planet dhe pro-
gramet e reja mésimore. Deri atéherg, fokusi i mésimdhénésve gjaté pérgatitjes sé planeve globale, mujore dhe
atyre ditore duhet t€ jeté né hartimin e rezultateve € té nxénit dhe pércaktimin e aktiviteteve t€ ndryshme né até
ményré qé ato & kontribuojné né zhvillimin e gjashté kompetencave té Kornizés s¢ Kurrikulit, si dhe né arritjen e
rezultateve thelbésore mésimore t€ 1éndés sé matematikés pér nivelin e caktuar.
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Pergatitja e ores mesimore

‘ Nese keni deshtuar ne planifikim, atehere
ju keni planifikuar deshtimin. 99

Michael Fullan

Meésimdhénia e suksesshme nuk ndodh rastésisht. Ajo éshté rezultat i njé procesi té planifikuar mirg, i cili kérkon
kohé, energji, fleksibilitet dhe pérkushtim. Prandaj, mésimdhénésit duhet i gasen me kujdes hartimit té planit
vjetor, mujor dhe planifikimit ditor té orés mésimore. Njé planifikim i suksesshém éshté atributi kryesor gé i para-
prin suksesit né mésim, ndérsa mungesa e tij bén qé mésimdhénésit t'i ekspozohen rrezikut pér déshtim.

Meésimdhénésit duhet t¢ hartojné planin vjetor dhe até mujor. Planet e tilla jané t& domosdoshme, sepse ato
orientojné mésimdhénésin né shijellimin sistematik t& pérmbajtjes léndore. Mé pas, mésimdhénési duhet ¢'i

kushtojé kujdes planifikimit dhe pérgatitjes ditore.

Procesi i planifikimit ditor dhe zbatimit t€ tij éshté paraqitur me skemén e méposhtme:

Sa?

Gfaré?

1. !

Analiza mbi bazén e sinjalit té kthyer

Si?

A 4

Cka?

A 4
A 4

Sipas skemés s¢ mésipérme, pér njé planifikim t& suksesshém ditor, mésimdhénési duhet t€ keté pérgjigje né
kéto pyetje:

1. Cfaré do te arrihet? Pra, shkurt: Cfare?
«  Pse eshte e rendésishme njésia mésimore?
+  ('problem nga jeta reale mund té zgjidhet me pervetesimin e permbajtjes sé re?
«  Cilat jané paranjohurité e nxénésve rreth njésise ge do té zhvillohet?
+  Cilat jané nevojat e nxenésve rreth kesaj njesie mesimore?
«  Si lidhet njésia e re me njésiné paraprake dhe ato gé vijné me pas?
«  (fare materiale nevojiten per shtjellim dhe demonstrim té pérmbajtjes?
Cilat kompetenca mund té zhvillohen te nxénésit permes kesaj njesie?

2. Si do té arrihet? Shkurtimisht: Si?
+  Cilat metoda, strategji, teknika, procedura do te perdoren pér te arritur suksesin né shtjellimin e
permbajtjes?

3. Sa synohet té arrihet? Shkurtimisht: Sa?
Si té vlerésohet ajo gé kané mesuar nxénésit?
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Ndérsa pas zbatimit t¢ planit, ai duhet ¢ reflektojé rreth pyetjes:

4, Cka u arrit? Shkurtimisht: Cka?
*  Cka shkoi mire?
*  Cka duhet té ndryshohet pér té pasur mé shumeé sukses herén tjeter?

Dy pyetjet e fundit ndihmojné mésimdhénésin té analizojé punén e tij, té reflektojé pér sukseset dhe problemet
eventuale. Informacionet qé fitohen gjaté reflektimit (sinjalet e kthyera) e ndihmojné mésimdhénésin gé &
pérmirésojé praktikén e tij, duke ia pérshtatur até nevojave dhe interesimeve t€ nxénésve.

Ndérsa, pérgjigjet né té gjitha pyetjet, ndihmojné pérgatitjen ditore, e cila zakonisht pérmban: njésiné mésimore,
rezultatet e t€ nxénit, mjetet dhe materialet e nevojshme, strukcurén e organizimit € orés mésimore, aktivitetet dhe
procedurat e t€ nxéni, si dhe detyrat e shtépisé pér nxénésit. Pér t¢ ndihmuar mésimdhénésit qé ¢'iu adresohen me
sukses kétyre elementeve, mé poshté jané dhéné sqarimet pér secilén prej tyre.
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Rezultatet e te nxenit

Meqé Korniza e Kurrikulit t& Kosovés bazohet né gasjen e bazuar né kompetenca, atéheré mésimdhénési
né pérgatitjen e vet ditore duhet t& hartojé rezultatet e té nxénit, arritja e té cilave i kontribuon zhvillimit t&
kompetencave té nxénésve.

Cfaré éshté rezultati i té nxénit dhe ¢ka e dallon até nga objektiva mésimore?

Sipas UNESCOs, rezultati i t& nxénit paraqet até ¢faré njé nxénés pritet té dijé, t¢ kuptojé dhe/ose t€ jeté né
gjendje té demonstrojé pas pérfundimit té njé procesi t¢ & nxénit, si dhe shkathtésité e caktuara intelektuale dhe
praktike t€ fituara dhe & demonstruara me pérfundimin e suksesshém té njé njésie mésimore, kursi apo programi.
Théné shkurt, "Rezultati i t& nxénit éshté formulim qé tregon se ¢faré njé nxénés pritet & jeté né gjendje & béjé né
pérfundim té njé njésie, moduli apo kursi.” (Stephen Adam, 2004). Adam shkruan se “ekziston njé konfuzion i
shpeshté né mes té rezultateve té t€ nxénit dhe géllimeve e objektivave dhe shumé persona i referohen rezultateve té
t€ nxénit dhe objektivave si sinonime. Qéllimet jané € lidhura pér mésimdhénien dhe synimet e mésimdhénésit,
derisa rezultatet e t€ nxénit jané té lidhura me procesin e té nxénit”. Pra, objektivat jané formulime qé tregojné

se ¢faré mésimdhénési synon pér nxénésit e tij dhe jané zakonisht pjesé e qasjeve me mésimdhénésin né gendér,
derisa rezultatet e t€ nxénit jané formulime qé tregojné se ¢faré nxénésit jané né gjendje t€ béjné ose demonstrojné
si rezultat i t€ nxénit dhe né kété ményré ato jané pjesé e qasjes me nxénésin né qendér.

Per te qarteésuar mé miré dallimin né mes te objektivés mesimore dhe rezultatit te té nxénit po japim me poshte
dy shembuj.

1. Ne fund te ores mesimore nxenesit do té kene njohuri per katerkendeshat.

2. Ne fund tée orés mesimore nxénesit do te jene te afte te perkufizojné katerkendeshat .

NE rastin e paré éshté dhéné njé objektivé mésimore, sepse ajo shpreh se ¢faré njé mésimdhénés synon qé
nxénésit e tij té diné, ndérsa né rastin e dyté éshté dhéné njé rezultat i té nxénit, sepse ai tregon se ¢faré
jané né gjendje té béjné nxénésit pas pérfudimit té procesit té & nxénit. Njé sqarim i tillé ndihmon shumé
mésimdhénésit né hartimin e rezultateve té € nxénit.

Perpilimi i rezultateve te te nxenit

Me rastin e pérpilimit t¢ rezultateve t¢ € nxénit, mésimdhénésit duhet € kené kujdes qé ato té jené né pajtim me
kérkesat e Kornizés s¢ Kurrikulit pér zhvillimin e kompetencave, rezultatet thelbésore t€ klasés pérkatése, si dhe
planet dhe programet e matematikés pér até klasé. Pérveg késaj, mésimdhénésit duhet té kené kujdes gé pérpilimin
e rezultateve t€ t€ nxénit ta béjné né varési t¢ pérmbajtjes mésimore, niveleve t€ ndryshme t€ té nxénit té nxénésve,
si dhe ményrés sé vlerésimit. Psh nése njésia mésimore éshté konstruktimi i katrorit, atéheré njé rezultat i t€ nxénit
do € dukej késhtu: Nxénésit:

- pérdorin vizoren dhe kompasin pér konstruktimin e sakté t€ katrorit, né varési € brinjés sé¢ dhéné.
ose mé shkurt:

- konstruktojné sakté katrorin né varési t€ brinjés sé dhéné.

Né formulimin e rezultatit t& mésipérm té té nxénit éhté marré parasysh pérmbajtja e njésisé mésimore
dhe t& nxénit e nxénésve (konstruktimi i katrorit), si dhe ményra e vlerésimit (konstruktimi i sakté - res-
pektimi i procedurés).
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DPér t¢ shkruar njé rezultat té t& nxénit, mésimdhénési duhet t'i pérgjigjet pyetjes: Cfaré mund dhe ¢faré duhet &
arrihet nga nxénési? Fjala “mund” paraqet pikénisjen e bazuar né paranjohurité e nxénésve, ndérsa fjala “duhet”
shpreh kriterin e suksesit q& nxénésit e arrijné si rezultat i t& nxénit. Né rezultatin e té nxénit té pérshkruar mé sipér
nxénésit mund té konstruktojné (pérmes pérdorimit té vizores dhe kompasit qé kané mésuar mé herét) katrorin, si
dhe duhet té konstruktojné sakté até né varési té brinjés sé dhéné.

Me rastin e pérpilimit té rezultateve te te nxenit, meésimdhenesit duhet té kené parasysh elementet pérbérese
té tyre, sig jané: sjellja/veprimi, kushti dhe kriteri. Té gjitha kéto elemente duhet té ndérthuren né pérpilimin e
rezultatit té té nxénit né ményré qé té plotésojné karakteristikat e tyre pér té gené (SMART):

+  Specifike: té qarta dhe te fokusuara.

+ Te matshme/té vézhgueshme: té vlerésohet shkalla e arritjes sé tyre.

« Teé arritshme: digka qe duhet ta béjné nxeneésit si rezultat i té nxenit.

Te realizueshme: digka gé mund ta bejné nxenésit.
»  Te percaktuara né koheé: té realizueshme brenda nje kohe té caktuar.

NE rezultatin e té nxénit té pérshkruar mé sipér, sjellja/veprimi éshté “pérdorin”/”konstruktojné”, kushti éshté
“katrorin”, ndérsa kriteri éshté “saktésia” e konstruktimit t€ katrorit. Té gjitha kéto elemente jané t&¢ harmonizuara
né ményré qé rezultati i t€ nxénit € plotésojé karakteristikat SMART.

Sjellja né rezultatin e té nxénit shprehet me foljet vepruese. Pér té caktuar foljen e duhur, mésimdhénési duhet t&
identifikojé se ¢faré mund té demonstrojé nxénési si rezultat i t€ nxénit. Me qéllim té shmangies s¢ paqartésive qé
shogérojné fjalét: di, njeh, kupton, méson, familjarizohet me, ambientohet me, etj. propozohet pérdorimi i foljeve
té cilat mund té vézhgohen. Pra, né vend t€ rezultatit té t&€ nxénit “kupton konstruktimin e katrorit” késhillohet &
shénohet “pérdorin vizoren dhe kompasin pér konstruktimin e sakté t€ katrorit”, gjé e cila demonstron se nxénésit
arrijné t€ konstruktojné katrorin.

A jané t&€ domosdoshme tri elementet me rastin e formulimit t¢ rezultateve t€ € nxénit?

Aty ku ka mundési sugjerohet pérpilimi i rezultateve t€ t€ nxénit me tri elementet, sepse njé gjé e tillé ndihmon
mésimdhénésin té vlerésojé mé miré shkallén e pérfitimit t& njohurive nga nxénésit. Mirépo, éhté i pranueshém
dhe formulimi i rezultatit té té nxénit me dy elemente, me sjelljen dhe kushtin. Ekzistojné dhe shembuj t¢ rezultat-
eve € té nxénit me dy elemente p.sh. nxénésit:

- mbledhin thyesat me emérues té ndryshém.
- zgjidhin ekuacione lineare me njé t& panjohur.

Mege rezultatet e té nxénit perfshijné njohurite, shkathtésite, gendrimet dhe vlerat, ateheré pérpilimi i tyre mund
te realizohet peérmes njohjes sé tri fushave te te nxenit:
»  Fushés se njohjes, e cila ka té beje me njohurité dhe proceset.

»  Fusheés emocionale, e cila ka te beje me géndrimet dhe vlerat.
+  Fushés psikomotore, e cila ka te béje me shkathtésite fizike.
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Né hartimin e rezultateve t€ € nxénit né matematiké ka réndési sidomos kuptimi i fushés sé njohjes dhe klasifikimi
i niveleve t€ & nxénit né kété fushé sipas Taksonomisé s¢ Bloom-it. Sipas késaj taksonomie, né fushén e njohjes
ekzistojné 6 nivele t¢ t& nxénit, té klasifikuara sipas hierarkisé nga niveli mé i ult€ deri te niveli mé i larté i t¢ nxénit:
njohja, té kuptuarit, zbatimi, analiza, sinteza dhe vlerésimi. Pérkufizimi i secilit nivel, shkathtésité qé i karakterizo-
jné kéto nivele, caktimi i foljeve pér € pérpiluar rezultatet e té nxénit sipas kétyre niveleve, si dhe nga njé shembull
pér ¢do nivel jané dhéné né tabelé:

NIVELI  PERKUFIZIMI DHE SHKATHTESITE FOLJET SHEMBUJ
: Rikujtim i njohurive. Shkathtésits qé e  liston, pérkufizon, tregon,  : Identifikon
Niohia * karakterizojné kéte nivel jane: : lidh, pershkruan, vizaton, : elementet
1N : Vrojtimi dhe rikujtimi i njohurive.  identifikon, emérton, : kryesore t&
Njohja e formulave, simboleve, pérkufizimeve. : numeron, et]. : trekendeshit.
: Aftési pér t& zotéruar kuptimin. Shkathtésité e T
T : kétij niveli jané: : klasifikon, shpjegon, trekéndéshat
Kuptuarit 2+ Interpretimi i fakteve, krahasimi, kontrastet. : krahason, dallon, diskuton, : sipas giatésiss
P : Rregullimi, grupimi dhe klasifikimi i : gjen shembuj, etj. "pb 9e
njohurive. H : S brinjeve.
: Aftésia pér té pérdorur rregullat, metodat, :
k.oncepte_'.(, PF'“C'PEt dh‘f f‘o‘r.mule.llt“e mesuara ne njehson, konstrukton, : Konstrukton
: situata té reja. Shkathtesite e ketij niveli jane: : o . : A
- AN : zbaton, zgjidh, perdor, : trekendeshin kur
Zbatimi Perdorimi i rregullave, formulave, metodave, : .. ! . L e
hAR L : ploteson, ilustron, etj. : jané dhené tri
koncepteve, et]. né situata te reja. : brinict e ti
i+ Zgjidhja e problemeve gé kérkojné zbatimin ! b
e formulave té mésuara. :
: Aftésia pér té zbérthyer informacionin né pjesé Analizon
: perberése dhe identifikimin e lidhjeve né mes : lizon. kategori : Karakteristikat
. : tyre. Shkathtésits jané: R R T
Analiza t Gietia e modeleve : provon, paraget né : kryesore te
o ' : diagram, zbérthen, efj. trekéndéshit

Identifikimi i pjeséve pérbérese.

T Njohja & kuptimeve t fshehta, ; SRS,

. Aftésia pér té lidhur né ményré kreative pjesét né :
i njé térési. Shkathtésité qé e karakterizojné kéte Formulon
: jane: : formulon, gjeneralizon, rrequllat
Si : Perdorimi i ideve té vjetra pér té krijuar ide : integron, modelon, : egutia
inteza t6 re : . & per 4 pikat
: e reja. : strukturon, konstrukton, et;. : karakteristike té
i+ Pergjithesimet nga faktet e dhéna. : ! trekéndashit
:+  Lidhja e njohurive nga lémi te ndryshme. : '
i+ Parashikimet dhe nxjerrja e pérfundimeve. :
: Gjykimi mbi vlerén e njohurive. Shkathtésité jang: : : Gjen shembuj
i+ Vlerésimi mbi kritere te caktuara te : vleréson, gjykon, vendos, : nga jeta
Vierésimi : rezultateve. - rangon, pérmbledh, : né té cilét

Interpretimet origjinale té bazuara mbi

argumente.
Shfrytézimi i burimeve té ndryshme.

: konkludon, gjen shembuj
: nga jeta, etj.

: duhet zbatuar
: ngjashmeria e
: trekeéndéshave.

Meésimdhénésit duhet t€ diné se foljet e dhéna né tabelé mund té pércakeojné rezultate té té nxénit té nivelit mé
t€ larté ose mé té ulté se qé éshté shénuar mé tabelé, varésisht nga kérkesa qé vjen pas foljes. Késhtu p.sh. nése
kérkojmé qé nxénésit té gjejné zbatimin e logaritmeve né jetén praktike, kjo éhté njé rezultat i té nxénit té nivelit

t¢ larté edhe pse folja té gjejé éshté e nivelit té té kupruarit.
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Struktura ERR e organizimit te ores mesimore

Struketura ERR (Evokimi, Realizimi i kuptimit dhe Reflektimi) éhté modeli mé i pérshratshém pér t€ organizuar
procesin e mésimdhénies dhe t& nxénit né klasé, sepse ajo korrespondon me aktivitet e t¢ nxénit qé Piazhe dhe
pasuesit e tij i kané identifikuar gjaté hulumtimeve: fazén e parashikimit, t&¢ ndértimit ¢ njohurive dhe até té
konsolidimit ¢ tyre. Kjo strukturé ofron mundésiné e zhvillimit € procesit té t& nxénit sipas njé spiraleje, e cila
fillon me rikujtimin e njohurive né fazén e evokimit (parashikimi), zgjerohet me informacion té ri gjaté fazés sé
realizmit t€ kuptimit (ndértimi i njohurive) dhe pas pérforcimit t& njohurive € fituara gjaté fazés sé reflektimit,
ofron mundési pér zgjerimin e tyre né té ardhmen edhe pas pérfundimit t& orés mésimore.

Struktura ERR éshté edhe njé model
tri shkallésh i organizimit t€ procesit

mésimor, e cila respekton hierarkiné e R

niveleve té té nxénit dhe t¢ menduarit.
Ajo fillon me evokimin e njohurive

té nxénésve qé paraget nivelin e parg,
vazhdon me pérvetésimin e njohurive gé R
konsiderohet nivel i dyté i t& nxénit dhe
pérfundon né reflekdim, me sintetizi-

min dhe vlerésimin e informacionit t&
fituar, qé paraqet nivelin mé té larté t€ té E

menduarit.

NE fazén e paré té evokimit, mésimdhénési udhéheqé nxénésit drejt rikujtimit € njohurive me qéllim qé &
vendosé njé bazé t& miré mbi t€ cilén né ményré té natyrshme do té vendoset informacioni i ri. Né kété ményré,
mésimdhénési arrin t€ jetésojé thénien e njohur se:

“Njohurité gé njé njeri zotéron jané kushti i paré pér ato qé mund ¢ mésojé.”

Kjo fazé éshté shumé e réndésishme né procesin e té nxénit, sepse pérmes rikujtimit t€ njohurive ofrohet mundé-
sia e pérfshirjes aktive té té gjithé nxénésve né procesin mésimor. Njohurité qé prezantojné té tjerét gjaté fazés sé
evokimit, si dhe déshira pér t& marré pjesé né proces, zgjojné kureshtjen e nxénésve dhe nxisin motivimin e brend-
shém ¢ tyre pér € nxéné. Kéto elemente jané shumé € réndésishme pér mbarévajijen e procesit té té nxénit, sepse
ndikojné né ruajtjen e interesimit t& nxénésve pér t€ nxéné edhe gjaté fazave té tjera té orés mésimore.

Gjaté fazés sé dyté, asaj té realizimit t¢ kuptimit, nxénésit ballafagohen me informacionin e ri, qofté pérmes leximit
t€ njé materiali, dégjimit t€ njé prezantimi, realizimit t& njé eksperimenti, shfrytézimit té uebfageve, etj. Kjo éshté
faza né t cilén arrihet “t€ nxénit” e njohurive té reja. Duke vendosur lidhje né mes € njohurive qé diné dhe atyre
me € cilat jané duke u ballafaquar, nxénésit arrijné & ndértojné “té kuptuarit” e tyre rreth informacionit té ri.

Qéllimi i fazés sé treté éshté pérforcimi i informacionit t€ fitcuar. Njé gjé e tillé mund ¢ arrihet pérmes zgjidhjes

sé detyrave, gjetjes sé shembujve nga jeta praktike né té cilat mund t€ zbatohen njohurité e fituara, ndértimit t&
ndonjé modeli praktik, diskutimeve t& ndryshme, etj. Mésimdhénési né kété fazé duhet t¢ inkurajojé nxénésit

qé t€ jené sa mé € shkathté né zgjidhjen e problemeve, sa mé kreativé né prezantimin e rezultateve té punés sé
tyre, sa mé krijues né punimin e modeleve, dhe té jené bindés gjaté diskutimeve qé organizohen rreth ¢éshtjeve té
caktuara. Po ashtu, ai duhet t€ kontrollojé edhe arritjen e rezultateve t€ ¢ nxénit dhe € béjé intervenimet e duhura
né rast nevoje.
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Aktivitetet dhe procedurat e
mesimdhenies dhe te nxenit

Pas pérpilimit t€ rezultateve t€ t€ nxénit, mésimdhénési né pérgatigen e tij ditore duhet té shénojé edhe aktivitetet
dhe procedurat né bazé t cilave do & udhéheqé nxénésit né pérvetésimin e njohurive dhe zhvillimin e shkatheésive
té tyre.

Qasja me nxénésin né gendér ofron mundésiné e zgjedhjes s¢ metodave, strategjive dhe teknikave efikase &
mésimdhénies dhe t& nxénit t€ cilat mundésojné pérfshirjen aktive t& nxénésve né procesin mésimor, ndértimin

e njohurive nga ana e tyre, si dhe zhvillimin e kompetencave € nxénésve té parapara me Kornizén e Kurrikulit &
Kosovés. Meqé numri i metodave, strategjive dhe teknikave mésimore éshté mjaft i madh, emértimi i tyre mund
t€ ndryshojé né programe t€ ndryshme, si dhe né léndén e matematikés disa nga ato duhet & modifikohen,
atéheré ésheé e késhillueshme qé mésimdhénési né pérgatitjen e tij ditore & pérshkruajé akeivitetet dhe procedurat
e mésimdhénies dhe & nxénit, té cilat planifikon ¢ realizojé me nxénés. Ai mund té shénojé edhe metodat,
strategjité dhe teknikat mésimore qé do té pérdoré, por éshté miré qé né kuadér € tyre t& pérshkruajé aktivitetet
dhe procedurat ¢ do té realizojé. Né kété ményré planifikimi i tij do té jeté mé i ploté, mé i garté dhe mé

i kuptueshém pér njé numér mé ¢ gjeré & mésimdhénésve. Njé pérgatitje e tillé mund t'ju shérbejé edhe
mésimdhénésve té tjerg, & cilét déshirojné té zbatojné gasjen bashkékohore t& mésimdhénies dhe t& nxénit, mirépo
nuk kané pasur rastin t€ marrin pjesé né programe pér zhvillim profesional ¢ tyre.

Meésimdhénési mund € zgjedhé akdivitete t€ ndryshme pér ¢i realizuar né klasé me nxénésit. Mirépo, zgjedhja e
tyre duhet té bazohet né rezultatet e té nxénit qé planifikohen té arrihen, aftésité e nxénésve, géllimet e fazave té
ndryshme t€ strukturés ERR, si dhe kohén qé éshté né dispozicion. Spektri i gjeré i aktiviteteve ofron mundési qé
mésimdhénésit té jené kreativ né zgjedhjen e tyre. Pér &€ zgjuar interesimin e nxénésve pér t¢ nxéné, mésimdhénési
duhet ¢ zgjedhé aktivitete té larmishme, té cilat jané € pélqyeshme nga nxénésit dhe sjellin kénagési dhe
entuziazém né klasé. Ndérsa, pér té lehtésuar ¢ nxénit e € gjithé nxénésve, mésimdhénési duhet ¢é planifikojé
aktivitete qé kané karakter vizual, auditiv dhe kinestetik. Kjo éhté me réndési, sepse nxénésit e kané mé € lehté té
mésojné, nése pérfshihen né aktiviteteve qé u pérshtaten stileve € tyre té € nxénit.

Po ashtu, mésimdhénésit duhet té kujdesen gé t€ zgjedhin aktivitete t€ pérshtatshme pér nxénésit qé kané nivel té
ndryshém ¢ aftésive pér t€ nxéné. Dhe mbi t¢ gjitha, mésimdhénésit duhet té zgjedhin aktivitete q& motivojné t&
nxénit e nxénésve, ¢ kultivojné kérshériné dhe interesin e tyre pér &€ mésuar, si dhe qé kontribuojné qé nxénésit ta
duan dhe ta mésojné léndén e matematikés.

DPér ¢é arritur synimet e mésipérme, mésimdhénésit duhet t€ zgjedhin aktivitete té cilat kané nxénésin né qendér

dhe té nxénit e tij. Pra, aktivitetet € cilat mundésojné té nxénit aktiv, té nxénit né bashképunim, té nxénit té
bazuar né probleme, pérmes projekteve, rastet e studimi, etj.

25




MATEMATIKA DHE MESIMDHENIA E MATEMATIKES
UDHEZUES PER KLASAT 6 - 9

26

Te nxenit aktiv

‘ E degjoj dhe e harroj. E shoh dhe e mbaj ne
mend. E bej dhe nuk e harroj. 99
Proverb kinez

Né parim ekzistojné dy forma t€ & nxénit: t& nxénit pasiv dhe ai aktiv. Té nxénit pasiv realizohet gjaté zbatimit

€ mésimdhénies s¢ drejtpérdrejté, e cila kérkon qé nxénésit né ményré pasive t¢ pranojné informacionin pérmes
dégjimit té njé ligjérate, shikimit té ndonjé materiali, ose marrjes sé shénimeve. Né anén tjetér, t€ nxénit aktiv ésheé
njé proces, i cili kérkon pjesémarrjen aktive € nxénésve né leximin apo shikimin e ndonjé materiali, realizimin e
ndonjé eksperimenti, kérkimin e informacioneve né internet, zgjidhjen e detyrave, reflektimin me shkrim rreth
céshtjeve té ndryshme, etj.

Perfshirja aktive e nxénésve né aktivitetet e mésiperme mund té realizohet né forma té ndryshme, disa prej té

cilave jane:

*  Inkurajimi i nxenesve per te formuluar pyetje, per te hulumtuar dhe gjetur pergjigje, per té provuar
zgjidhjen e detyrave, si dhe pér té shgyrtuar natyren e zgjidhjeve.

»  Motivimi i nxénésve pér té marrée pjesé né diskutime, debate, dramatizime, etj.

«  Perkrahja e nxenesve per te realizuar eksperimente apo projekte té ndryshme, pér té ndértuar modele
te objekteve, et;.

Té nxénit aktiv mé sé miri sqarohet pérmes thénies kineze té shénuar né fillim, e cila thekson faktin se nése nxé-
nésit pérfshihen aktivisht né procesin e t€ nxénit, atéheré ajo njohuri éhté e géndrueshme dhe mund té shfrytézo-
het né rast nevoje.

Aktivitetet g€ promovojné t€ nxénit aktiv kérkojné qé mésimdhénési € aftésojé nxénésit pér Cu ballafaquar né
ményré té drejtpérdrejté me informatén, pér ta shqyrtuar até nga kéndvéshtrime & ndryshme, pér t¢ kérkuar
informacione shtesé né rast nevoje, pér té ndértuar té kuptuarit mbi informacionin e pranuar dhe pér t€ gjetur
mundésiné e zbatimit € informacionit € fituar. Meqé té nxénit né matematiké éhté njé proces né ¢ cilin “ndérto-
het” njohuria dhe kérkohet zbatimi i njohurisé sé fituar né zgjidhjen e detyrave té ndryshme, atéheré organizimi i
procesit mésimor pérmes aktiviteteve qé promovojné t€ nxénit aktiv e ndihmojné kété proces.

Né léndén e matematikés mund t realizohen me sukses shumé aktivitete q¢ kané pér qéllim pérfshirjen aktive

té nxénésve né procesin e t&€ nxénit. Disa prej tyre jané: leximi i njésive mésimore nga ana e nxénésve, diskutimi
rreth informacionit té lexuar, formulimi i hipotezave dhe vértetimi i tyre, kérkimi i informacionit shtesé, zbatimi i
njohurisé sé fituar né zgjidhjen e detyrave, konstruktimi i figurave & ndryshme, vizatimi dhe ndértimi i modelit té
objekteve gjeometrike, realizimi i projekteve té caktuara, matjet e ndryshme, puna me t€ dhéna, etj. Kéto aktivitete
mund té realizohen pérmes metodave, strategjive dhe teknikave té ndryshme qé promovojné té nxénit aktiv, disa
prej té cilave jané:

INSERT-i apo leximi me anén e shenjave. Nxénésit lexojné materialin dhe né paragrafe varésisht nga njohurité e
tyre vendosin 4 shenjat:

pér informacionin qé ding,
“+” pér informacionin qé mésojné,

- pér informacionin qé diné ndryshe,
“?” pér informacionin e paqarté ose pér € kérkuar mé shumé informacion.
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DRTA apo lexim i drejtuar. Njésia ndahet né pjesé. Pas leximit t¢ pjeséve mésimdhénési parashtron pyetjet pér té
kontrolluar té kuptuarit e nxénésve.

Ditari dypjesésh. Eshté njé tabelé e pérbéré nga dy shtylla. Nxénésit né anén e majté té tabelés kané pyetjet dhe
detyrat, ndérsa pas leximit t€ pjesés, né anén e djathté ata duhet té shénojné pérgjigjet dhe té zgjidhin detyrat.

Di/Dua t& di/Mésova. Eshté tabelé e pérbéré nga tri kolona. Né kolonén e paré nxénésit shénojné até qé diné

ose q¢ mendojné se diné, né shtyllén e dyté shénojné pyetjet rreth informatave qé ju interesojné rreth njé teme t&
caktuar, ndérsa pas leximit € materialit nxénésit né sheyllén e treté shénojné até qé mésuan, si dhe pérgjigjet e atyre
pyetjeve, t cilat kané mundur ¢i gjejné né material.

Nése né procesin e t€ nxénit aktiv marrin pjesé 2 apo mé shumé nxénés, atéheré kemi € béjmé me té nxénit né
bashképunim. Kjo formé e té nxénit éshté shumé e pérshtatshme pér ta pérdorur né mésimdhénien e matematikés,
sepse nxénésit shpeshheré kané nevojé t& bashképunojné pér té kuptuar njé problem apo pér té analizuar ményrén
e zgjidhjes sé tij. Matematika éshté 1éndé e ndértuar né ményré sistematike, ku njohurité e reja vendosen mbi ato
Q¢ jané mésuar mé paré, prandaj zgjidhja e shumé detyrave kérkon rikujtimin e formulave, rregullave apo proce-
durave té mésuara mé paré dhe jo té gjitha mund ¢'i kujtohen individit né cast. Bashképunimi i kontribuon edhe
zgjidhjes sé sakté té detyrave. Si rezultat i punés né grup shumé gabime individuale mund té evitohen me kohé.

Ekzistojné forma té ndryshme me ané te cilave realizohet té nxenit né bashkepunim, por secila prej tyre ndjek

pothuajse te njgjten proceduré si me poshte:

«  Mesimdhenési prezanton njé material té ri, diskuton nje ¢éshtje qe duhet té hulumtohet, parashtron
disa pyetje ose nje problem.

«  Ndan klaséen ne grupe té vogla me nga 2-6 anetare.

«  Jep detyren pér grupet.

+  Ofron materialet e nevojshme ose adresat né internet, te cilat do té shfrytezohen nga nxenéesit.

+  Kerkon ge nxenesit té bashképunojne pér té gjetur informacionet e kerkuara, qofteé pergjigjet né pyetjet
e parashtruara ose zgjidhjen e problemit.

+  Nxenésit duhet té sigurohen qe te gjithe anetaret e grupit jane familjarizuar me pergjigjet dhe zgjidhjen
e problemit.

«  Prezantohet puna e grupeve né forma té ndryshme.

Nxénésit gjaté bashképunimit né grup diskutojné ideté e ndryshme matematikore, analizojné ményrat e zgjidhjes
sé problemeve, rikujtojné njohurité apo modelet e nevojshme pér zgjidhjen e tyre, ndértojné hipoteza dhe gjejné
rrugé pér vértetimin e tyre, identifikojné rastet nga jeta e pérditshme ku mund t€ zbatohet njohuria e fituar, ej.
Derisa nxénésit bashképunojné né grup, mésimdhénési monitoron punén e tyre. Ai/ajo inkurajon punén e gru-
peve, ofron pérkrahje, sqaron paqartésité eventuale dhe né rast nevoje ofron ndihmén e tij/saj.

Motoja e € nxénit né bashképunim éshté “pérgjegjési e pérbashké, llogaridhénie individuale”. Kjo shprehje do &
thoté se veprimtarité e té nxénit né bashképunim kérkojné nga nxénésit gé € ndjejné pérgjegjési pér njéri-jetrin
dhe & ndihmojné shokét/shoget t& mésojné, sidomos ata qé kané véshtirési né té nxéné, mirépo né anén tjetér ata
japin llogari individuale pér té nxénit e tyre personal.
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Sipas David and Roger Johnson ekzistojné 5 tipare qé karakterizojné té nxenit né bashkepunim:

+  Per mbarevajtje te punes né grup mesimdhénési duhet té zhvillojé te nxenésit ndéervarésiné pozitive. Kjo
mund té arrihet duke iu caktuar nxénesve synimet e perbashketa dhe né anén tjetér detyra dhe role te
ndryshme né zgjidhjen e tyre. Mésimdhenési “mbjell” te nxénésit ndérvarésiné pozitive duke iu sqaruar
se zgjidhja e detyrave kerkon bashképunim dhe si rezultat i punés ne grup ata mund “té fundosen ose
te notojné se bashku”.

Nxenésit duhet teé ndérveprojné né mes vete per te realizuar me sukses detyrat e ndryshme ne
matematike. Gjate nderveprimit ata ndajné njohurité e tyre, ndihmojne, plotésojné dhe inkurajojné
njéri-tjetrin per te arritur sukses. Sa me shume gé nxenesit kujdesen pér njéri-tjetrin ag me shume ata
punojné pér té arritur géllimet e perbashketa.

+  Mesimdhenesi duhet té kultivojé te nxenésit pérgjegjesiné vetjake dhe né grup. Secili nxénés eshtée
pergjegjes per realizimin e detyrés seé tij brenda grupit, por né anén tjeter ai éshte pergjegjes edhe per
suksesin e anetaréve te tjere te grupit.

+  Gjate te nxenit né grup nxenésit pérdorin shkathtésite individuale dhe shprehite sociale. Me géllim qgée te
koordinohet puna brenda grupit dhe té arrihen synimet, nxénésit duhet té pérdorin disa shkathtési, si¢
jané: udhéhegja, marrja e vendimeve, ndértimi i besimit, komunikimi dhe menaxhimi i konCikteve.

+  Meésimdhenesi duhet té inkurajojé nxenesit te diskutojné per veprimet e grupit, pra per sukseset
e arritura ose per “deshtimet”. Po ashtu nxenésit duhet te diskutojné se gfare veprime duhet te
ndérmarrin né té ardhmen per té arritur mé shume sukses.

Hulumtimet e shumta evidentojné shumé pérparési te te nxenit ne bashkepunim, si:
»  Permireson té kuptuarit e nxénésve.
»  Rrit vetébesimin dhe gasjen pozitive ndaj te nxenit.
«  Rrit pérgjegjésiné individuale.
Zhvillon shkathtésité sociale, et;.

Aktivitetet g€ promovojné t€ nxénit né bashképunim mund t realizohen né kuadér t¢ disa strategjive dhe tekni-
kave bashkékohore t& mésimdhénies dhe & nxénit, si p.sh.

Mendo/Puno né dyshe/Thuaja grupit. Nxénésit mendojné né ményré individuale rreth njé ¢éshtje, bashkébise-
dojné me shokun/shoqen dhe né fund prezantojné informacionet para grupit.

Mésimdhénia e ndérsjellé. Njésia ndahet né pjesé. Secili nxénés brenda grupit lexon pjesén e paré, ndérsa nxénési
me numér 1 ka rolin e “mésimdhénésit” pér ta sqaruar até pér & tjerét. Procedura vazhdon ngjashém pér pjesét e
tjera.

Ndérthurja (Jigsaw). Njésia ndahet né pjesé. Secili nxénés brenda grupit béhet ekspert pér pjesén e tij dhe ka
obligim té sqarojé até pér € gerét. Secili nxénés duhet té dégjojé me kujdes pjesén e shoku/shoqes pér té kuptuar
téré njésiné mésimore.

Tryeza e rrumbullakét. Njé letér dhe njé laps pasohen né ményré sistematike te anétarét e grupi, té cilét
shkruajné ide rreth njé ¢éshtje ¢ caktuar.
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Té nxénit e bazuar né projekte éhté njéra nga format e t& nxénit aktiv. Kjo formé e t¢ nxénit ka filluar t& zbatohet
kohéve t fundit dhe zakonisht nga mésimdhénésit, té cilét synojné & pajisin nxénésit me njohuri t€ thella, si

dhe té avancojné zhvillimin e shkathtésive té tyre. Zbatimi i késaj forme té té nxénit kérkon qé mésimdhénési sé
bashku me nxénésit t¢ identifikojné njé temé ose njé problematiké, e cila éshté me interes té hulumtohet. Mé pas,
hartohet projekti dhe nxénésit né ményré individuale ose né grup hulumtojné informacionet rreth temés ose prob-
lematikés sé caktuar. Pas njé periudhe t¢ caktuar kohore, rezultatet e projektit prezantohen dhe nxénésit pjesémar-
rés vlerésohen né bazé t€ kontributit qé kané dhéné dhe suksesit qé ka arritur projekti si térési.

Disa nga temat te cilat mund té zhvillohen né projekte né léndeén e matematikés mund té jené:
«  Figurat gjeometrike dhe trupat gjeometrike
Pergindja dhe zbatimi i saj né jetén e pérditshme
«  Zhvillimi historik i matematikes
+  Matematika e aplikuar
+  Matematika dhe zbatimi i saj né shkencat e natyres, etj.

Gjaté realizimit t€ projekteve nxénésit pérfitojné njohuri té reja dhe zhvillojné shkathtési & ndryshme, sig jané:
shkathtésité pér prezantim dhe komunikim, pér organizim dhe menaxhim té kohés, pér hulumtim dhe kérkim,
pér vewvlerésim dhe reflektim, pér pjesémartje né realizimin e punés sé grupit dhe udhéhegje. Té gjitha kéto jané
shumé € nevojshme pér € pérgatitur njé nxénés sipas kérkesave t¢ shekullit 21.
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Pyetjet, detyrat, problemet matematikore

Matematika éshté 1éndé e cila nuk mund & mésohet, nése informacioni i fituar nuk zbatohet né zgjidhjen e
detyrave dhe problemeve té ndryshme. Pér kété arsye, formulimi i pyetjeve, si dhe pérzgjedhja e detyrave dhe e
problemeve ka réndési té jashtézakonshme me rastin e planifikimit ditor té njé njésie mésimore.

Pyetjet dhe teknikat e € pyeturit kané vleré t&€ shuméfishté né orén e matematikés. Njé mésimdhénés i ku-
jdesshém me anén e pyetjeve arrin té kontrollojé t& kuptuarit e nxénésve, pérkatésisht saktésiné e pérvetésimit &
informacioneve, shkallén e pérvetésimit té tyre, si dhe té identifikojé problemet eventuale me t cila mund ¢ bal-
lafagohen nxénésit gjaté té nxénit. Duke parashtruar pyetje t€ niveleve t¢ ndryshme, mésimdhénési arrin € keté in-
formacion pér shkallén e pérparimit té nxénésve, e cila i ndihmon t kontrollojé arritjen e rezultateve & & nxénit.

Meésimdhénési duhet t& béjé vetém njé numér té kufizuar té pyetjeve t¢ nivelit té ulté dhe ato kryesisht pér té veri-
fikuar nése nxénésit arrijné té pérvetésojné formulat, rregullat apo konceptet e reja. Edhe pse pyetjet riprodhuese
jané € thjeshta, ato kané réndésiné e tyre né matematiké, sepse ato ndihmojné mésimdhénésin té verifikojé sak-
tésiné e pérvetésimit € informacionit nga ana e nxénésve. Po ashtu, pyetjet e nivelit té tillé mundésojné pérfshirjen
aktive né procesin mésimor té nxénésve qé kané véshtirési né € nxéné. Kéto pyetje nxisin pérfshirjen e nxénésve

té tillé dhe hapin “rrugén” pér pérparimin gradual t€ tyre né matematiké. Pyetjet e nivelit € larté qé zakonisht
fillojné me “Si ...27, “Pse...?”, dhe “Cfaré” jané pyetje té nivelit té larté ¢ kérkojné nga nxénésit té mendojné dhe té
reflektojné pér até qé kané mésuar. Pérgjigjet né kéto pyetje tregojné shkallén e pérvetésimit € njohurive nga ana e
nxénésve.

Disa mésimdhénés béjné shumé pyetje t¢ nivelit té ulté duke u kénaqur me faktin se nxénésit e tyre riprodho-

jné sakté informacionin e mésuar. Megenése hulumtimet e shumta kané treguar se njé qasje e tillé nuk éshté

e mjaftueshme pér té zhvilluar kompetencat e nevojshme tek nxénésit, atéheré mésimdhénési e tillé duhet ta
ndryshojné até. Ndryshimi mund  realizohet né forma t& ndryshme, njéra prej té cilave éhté edhe riformulimi i

pyetjeve p.sh.

PYETJET E NIVELIT TE ULTE PYETJET E NIVELIT TE LARTE

Sa eshté syprina e sipérfages drejtkendéshe me Sa eshté syprina maksimale e sipérfages sé
gjatesi té brinjeve 2m dhe 3m? drejtkéndéshit me perimetér 10m?

Rrumbullaksoni numrin 1.72 ne numér me njé shifer Cilét numra mund té rrumbullakohen né numrin 1.7?
pas pikes dhjetore. H

Sig shihet nga tabela e mésipérme, pyetjet e nivelit & ulté kérkojné nga nxénésit rikujtim dhe zbatim té njohurive,
ndérsa ato té nivelit € larté kérkojné qé nxénésit té analizojné, zbatojné, sintetizojné dhe vlerésojné informacionin
para se té japin pérgjigje. Pyetjet e nivelit ¢é larté ofrojné mundésiné qé mésimdhénési té zhvillojé te nxénésit
shkathtésiné e t¢ menduarit kritik, sepse pér t'u pérgjegjur sakté nxénésit duhet t& mendojné né ményré t¢ thelluar
dhe té marrin parasysh shumé faktoré/céshtje.

Meésimdhénési duhet t€ keté kujdes me rastin e pérgatitjes sé pyetjeve. Ato duhet t€ jené té qarta, té plota dhe &
formuluara drejt. Té gjitha kéto elemente ndikojné qé njé numér mé i madh i nxénésve té pérfshihen né procesin
mésimor dhe té kontribuojné me pérgjigjet e tyre.
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Té nxénit e koncepteve té reja né matematiké shogérohet me zgjidhjen e shembujve apo detyrave té ndryshme.
Zakonisht mésimdhénésit zgjidhin shembuj té ngjashém duke béré ndryshime t€ vogla p.sh. duke ndryshuar
vetém numrat nga ata natyralé, né numra racionalé, dhjetoré, etj. Njé gjé e tillé nuk zgjon interesimin e nxénésve
pér té nxéné, sepse procedurat jané té njéjta. Pér ta nxitur kureshtjen e nxénésve pér té nxéné, mésimdhénési duhet
t€ jeté kreativ dhe & zgjedhé shembuj dhe detyra sa mé térheqése, pikérisht ato qé jané né pérputhje me interes-
imet e nxénésve dhe qé kané zbatim né jetén e pérditshme. Mésimdhénési duhet t€ shfrytézojé dhe teknologjiné
informative dhe t¢ kérkojé nga nxénésit té zgjidhin shembuj dhe detyra pérmes shfrytézimit té fageve té ndryshme
né internet apo softveréve té caktuar, etj. Té gjitha kéto elemente e lehtésojné procesin e té nxénit té nxénésve dhe e
béjné matematikén mé atraktive pér ta.

Meésimdhénési duhet t€ sqarojé para nxénésve se zgjidhja e detyrave/problemeve matematikore éshté njé proces, i
cili fillon me kuptimin e informacioneve qé ofrohen né detyré, me identifikimin e kérkesés q¢ parashtrohet né té
dhe me pérpjekjen pér té shirytézuar ato qé dimé pér té arritur deri te ajo qé kérkohet. Nxénésit duhet té kuptojné
se zgjidhja e detyrave éshté njé proces i vazhdueshém i kérkimit t& ményrave té zgjidhjes, té té provuarit ¢ tyre, &
reflektimit ndaj asaj qé arrihet, dhe se né kété proces pérveg sukseseve ata mund té ballafagohen edhe me “ngecje”
ose “déshtime”. Eshté detyré e mésimdhénésit qé té vetédijésojé nxénésit se “pengesat” e tilla mund t tejkalohen

dhe qé té pérkrahé nxénésit né pérpjekjet e tyre pér té pasur sukses. 3
Né matematiké ka edhe detyra problemore té cilat mund té zgjidhen né disa ményra. 1
Késhtu p.sh. nése kérkohet nga nxénésit t€ njehsojné syprinén e sipérfages sé dhéné 1
né figuré, atéheré mésimdhénési duhet té inkurajojé nxénésit té provojné ményrat e S
ndryshme pér gjetjen e saj, si p.sh. 1
4
Ményra 1: Ményra 2: Ményra 3: Ményra 4:
3 3 3 3
1 g 1 1
1 1 1 1
5 5 5 5
I 1 [ 14 1
4 4 4 4
S=4-1+2-3+43-1 §=2-5+2-1+1-1 §=3-5+1-1-3-1 §=4.5-1-1-3-2
S =13cm? S =13cm? S = 13cm? S = 13cm?

Gjetja e ményrave té€ ndryshme pér zgjidhjen e problemeve inkurajon t¢ menduarit e nivelit t€ larté & nxénésve,
sepse detyrat e tilla i sfidojné ata pér t¢ analizuar marrédhéniet ndérmjet elementeve té dhéna né problem dhe pér
€ “hulumtuar” modelet e pérshtatshme pér zgjidhjen e ij.

Né kuadér t€ detyrave mésimdhénési mund té pérfshijé edhe aktivitete praktike t cilat e konkretizojné njé
informacion té ri, p.sh. nése mésimdhénési duhet € sqarojé rregullén pér shumén e kéndeve t€ brendshme t&
trekéndéshit, atéheré éshté miré gé si detyré € jeté edhe aktiviteti ku nxénésit i presin kéndet e brendshme té
trekéndéshit dhe i vendosin ato mbi njé vijé té drejté. Vizualizimi ndihmon jashtézakonisht shumé nxénésit qé &
kuptojné rregullén dhe ta mbajné né mend pér njé kohé té gjaté.

Pér t¢ lehtésuar procesin e zgjidhjes sé detyrave, mésimdhénési duhet té /O\
shfrytézojé mundésiné e ilustrimit € detyrés, skicimit t€ saj apo shfrytézimit
& modeleve té ndryshme qé e konkretizojné até. Kohéve t¢ fundit, shtimin e interesimit € nxénésve pér & zgjidhur

detyrat e ka forcuar edhe pérdorimi i teknologjisé informative né zgjidhjen e tyre. Kjo éshté njé pérparési q¢ mésim-
dhénésit duhet ta shfrytézojné né ményré efikase.
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Vleresimi i te nxenit te nxenesve

Pjesa mé e véshtiré dhe mé delikate e procesit mésimor éshté vlerésimi. Vlerésimi éshté i véshtiré, sepse gjaté realizi-
mit té tij mésimdhénési duhet té shqyrtojé jo vetém pérfitimin e njohurive nga ana e nxénésve, por edhe shkallén e
pérgjithshme té zhvillimit té kompetencave té tyre. Eshté delikat, sepse me anén e vlerésimit mund té ndikojmé né
anén emocionale té nxénésve dhe né “gatishméring” e tyre pér ta mésuar matematikén. Pérkundér kétyre fakteve,
mésimdhénésit duhet ta béjné vlerésimin e nxénésve gjaté procesit mésimor.

Ekzistojné lloje t¢ ndryshme t€ vlerésimit té nxénésve, té cilat mund té klasifikohen né dy kategori t¢ médha:
vlerésimi formues (formativ) qé realizohet gjaté oréve mésimore dhe ai pérmbledhés (sumativ), i cili organizohet
pas njé periudhe t& caktuar kohore. Pérdorimi i llojit té paré t€ vlerésimit ka pér qéllim pércjelljen e vazhdueshme
t€ zhvillimit t& kompetencave té nxénésve. Pérmes tij synohet té identifikohen anét e forta t& nxénésve, si dhe
véshtirésité me ¢é cilat mund té ballafagohen ata gjaté procesit mésimor. Nése identifikohen véshtirésité, atéheré
mésimdhénési mund € béjé ndryshimet e nevojshme pér i tejkaluar ato. Ndérsa vlerésimi sumativ ka pér géllim
t€ japé informacion t€ pérgjithshém mbi suksesin e nxénésve gjaté njé periudhe té caktuar kohore.

Meésimdhénésit e matematikés, pér dallim nga shumica e kolegéve t tyre, pérveg vlerésimit pérmbledhés kané
pérdoré edhe vlerésimin formativ & nxénésve. Natyra dinamike e zhvillimit té léndés, kryesisht e bazuar né
bashkéveprimin e mésimdhénésit dhe nxénésve né zgjidhjen e shembujve dhe detyrave té ndryshme ka béré qé
mésimdhénésit né ményré té vazhdueshme € pérgjellin pérparimin e nxénésve né matematiké. Mirépo, vlerésimi i
béré brenda orés mésimore ka qené kryesisht rutinor dhe mésimdhénési ka qené i vetmi vlerésues.

Sot, pér té zbatuar kornizén e kurrikulit t& Kosovés, kérkohet q¢ mésimdhénésit té fokusohen né zhvillimin e kom-
petencave té t€ gjithé nxénésve. Pér € arritur kété, mésimdhénésit duhet té jené té kujdesshém qé né planin ditor
& pérfshijné edhe ményra t€ ndryshme t€ vlerésimi, té cilat do i ndihmojné pér té vlerésuar jo vetém njohurité,

por edhe shkathtésité dhe shprehité e nxénésve.

Derisa vlerésimi i njohurive éhté mé i lehté, dhe mund € realizohet pérmes parashtrimit t€ pyetjeve, angazhimit
né zgjidhjen e detyrave, organizimit  testeve dhe detyrave kontrolluese, mbetet detyré mé e véshtiré pér
mésimdhénésit té gjejné ményra té pérshtatshme pér t€ vlerésuar shkathtésité e nxénésve, si p.sh. aftésiné e
nxénésve pér t¢ menduar né ményré kritike, pér € zgjidhur detyra, pér t¢ hulumtuar informacione, pér t€ pérdorur
teknologjiné informative, si dhe t€ shprehive t¢ ndryshme pér kryerjen e detyrave individuale, né dyshe dhe né
grup. Verésimi i kétyre elementeve te nxénésit do ¢ ndihmojé mésimdhénésin té gjykojé pér shkallén e zhvillimit
€ kompetencave t& nxénésve dhe t€ orientojé punén e tij né drejtim té avancimit té tyre.

Meésimdhénésit duhet t€ jené kreativ né gjetjen e formave té ndryshme té vlerésimit brenda orés mésimore. Ata/
ato duhet € pérdorin instrumente t€ ndryshme pér vlerésim, si dhe té pérfshijné nxénésit né procesin e vlerésimit.
Pérveg formave standarde té vlerésimit t€ pérmendura mé sipér, mésimdhénésit mund t€ pérdorin edhe kéto
forma: angazhimin e nxénésve né krijimin e modeleve (maketeve), né hulumtimin e informacionit né internet,
né identifikimin dhe formulimin e shembujve nga jeta praktike né té cilat zbatohen konceptet dhe rregullat
matematikore, prezantimin e zgjidhjes sé detyrave, pjesémarrjen né diskutime, angazhimin e nxénésve pér té
ndihmuar shokét/shoqet qé kané véshtirési né ¢ nxéné, etj.

DPér té vleresuar nxénésit né ményré sa mé objektive, mésimdhénésit duhet té pérdorin instrumente & ndryshme
t€ vlerésimit. Pérveg instrumenteve standarde gé jané testet dhe detyrat kontrolluese, mésimdhénésit éshté miré t&
praktikojné edhe vlerésimin e dosjes s& pérgatitur nga nxénési, vlerésimin e modeleve té pérgatitura nga ata (p.sh.
ndértimi i trupave gjeometriké), realizimin e projekteve dhe prezantimet e tyre, kryerjen e detyrave té sheépisg, egj.
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Meésimdhénési duhet t jeté i kujdesshém pér té vézhguar ¢do angazhim t& nxénésve né aktivitete té ndryshme, pa
marré parasysh nése nxénési éshté i pérfshiré né to né ményré individuale, né dyshe apo né grup. Pér & realizuar
kété né ményré objektive éshté miré qé¢ mésimdhénési ¢ pérfshijé nxénésit né procesin e vlerésimit. Kjo mund t&
realizohet pérmes aftésimit t&€ nxénésve pér té béré vetévlerésim, vlerésim objektiv té punés sé kryer nga shoku/sho-
gja, vlerésimin e punés sé béré né grup, etj. Pérfshirja e nxénésve né procesin e vlerésimit ndihmon aftésimin e tyre
pér té reflektuar rreth punés individuale dhe punés sé té tjeréve. Reflektimi ndaj rezultateve té arritura u ndihmon
nxénésve qé té kené kujdes né realizimin me sukses t€ detyrave né té ardhmen.

Realizimi i vlerésimit formues brenda orés mésimore kérkon puné dhe angazhim. Kryerja e tij né ményré té
vazhdueshme i shérben jashtézakonish shumé vlerésimit pérmbledhés, sepse gjaté vlerésimit formues nxénésit
pérforcojné njohurité dhe evidentojné “zbrazétirat”, té cilat duhet ¢'i plotésojné. Kjo ndihmon qé ata t& mos jené té
befasuar gjaté vlerésimit pérmbledhés.

DPér ¢é realizuar njé vlerésim formativ sa mé efikas, mésimdhénési duhet qé né planin ditor t& shénojé pyetjet gé

do tju parashtrojé nxénésve, shembujt dhe detyrat problemore. Njé gjé e tillé e ndihmon até t€ parashikojé sasiné
e pyetjeve, nivelin e tyre dhe momentet e pérshtatshme pér t'i drejtuar ato. Pérmes pyetjeve mésimdhénési arrin

t€ kontrollojé té kuptuarit e nxénésve, shkallén e pérvetésimit € njohurive nga ana e tyre, si dhe té identifikojé
problemet e ndryshme me t cilat mund ¢ ballafagohen nxénésit gjaté procesit mésimor. Varésisht nga pérgjigjet,
mésimdhénési mund & ndryshojé procesin e mésimdhénies né ményré qé t'ia pérshraté até mundésive & nxénésve
dhe nevojave té tyre. Po ashtu, éhté me réndési qé¢ mésimdhénési ¢ inkurajojé nxénésit pér té béré pyetje.

Aftésia e nxénésve pér t€ béré pyetje “té¢ mira” ofron shumé informacion pér nivelin e t¢ menduarit té tyre. Pér
mésimdhénésit éshté e njohur shprehja “mé miré njé pyetje e miré, se 10 pérgjigje té sakta”. Po ashtu, zgjedhja e
shembujve té pérshtatshém ndihmon konkretizimin e koncepteve té ndryshme, gjé e cila lehtéson t¢ kuptuarit dhe
t€ nxénit e informacionit nga ana e nxénésve. Ndérsa, me rastin e planifikimit t& detyrave pér Cu zgjidhur né klasg,
mésimdhénési duhet t€ keté parasysh té cakrojé ato detyra t cilat do t€ jené né funksion té ndértimit gradual t&
njohurive t& nxénésve dhe zhvillimit ¢ shkathtésive té tyre.

Pér ¢ pércjellur angazhimin e vazhdueshém té nxénésve né procesin mésimor, mésimdhénési duhet té pérdoré
rubrikat e ndryshme, né té cilat shénon aspektet e ndryshme té vlerésimit ¢ punés sé nxénésve brenda orés dhe né
periudha t€ caktuara kohore. Mbajtja me rregull e tyre ndihmon jashtézakonisht shumé né zbutjen e “stresit” qé
krijohet me rastin e vlerésimit pérfundimtar t€ nxénésve, sepse mésimdhénésit kané njé pasqyré mé té qarté rreth
procesit t& pérfitimit € njohurive nga ana e nxénésve, si dhe zhvilimit té kompetencave té tyre.

Planifikimi i njé ore mésimore fillon me hartimin e rezultateve t¢ ¢ nxénit dhe pérfundon me zgjedhjen e
ményrave té ndryshme té vlerésimit. Pér té béré njé gjé ¢ tillé nuk ka njé formulé standarde. Pérvoja né puné,
bashképunimi me kolegg, pjesémarrja né programe pér zhvillim profesional né vend dhe jashté, hulumtimi i litera-
turés jané disa nga elementet qé ndihmojné mésimdhénésin € béhet “mjeshtér” né profesionin e tij.
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Testi - Instrument vleresimi

Testimi éshté njéra nga format mé té pérhapura té vlerésimit té nxénésve. Né praktikén e tyre, mésimdhénésit
e pérdorin shumé shpesh testimin, sepse njé gjé e tillé ofron mundésiné e vlerésimit objektiv t& njohurive té
nxénésve, si dhe pér njé kohé té shkurté mund té béhet vlerésimi i t€ gjithé nxénésve pér disa tema, njé kapit-
ull apo edhe mé shumé. Testimi éshté formé e vlerésimit objektiv, sepse mésimdhénési né test ofron detyrat e
caktuara pér njé grup té nxénésve, pikat pér vlerésimin e zgjidhjeve té detyrave, si dhe legjendén pér rezultatin
e arritur. Kjo ofron mundésiné qé mésimdhénési t€ jeté objektiv né vlerésimin e nxénésve, sepse pérmes testit
mésimdhénési vleréson punén e béré duke e bazuar né kriteret e vlerésimit té caktuar paraprakisht. Nése njé
test éshté i pérpiluar miré dhe ka té caktuara té gjitha elementet e tij, atéheré llogaritjen e rezultatit mund ta
béjé edhe veté nxénési. Testi ofron mundési qé puna e nxénésve té vlerésohet edhe nga mésimdhénésit e tjeré
té matematikés duke ofruar objektivitet maksimal né vlerésimin e punés sé tyre.

DPér & hartuar njé test, mésimdhénési duhet t€ keté kujdes qé sé pari té pérgatisé matricén e testit. Kjo matricé
pérmban temat, pérmbajtjet e té cilave do té testohen, si dhe numrin e pyetjeve dhe detyrave sipas niveleve té t&
nxénit dhe temave. Pérgatitja e matricés sé testit varet nga shumé fakroré, si p.sh. volumi i pérmbajtjes qé testohet,
réndésia e temave qé pérfshihen né vlerésim, pérmbajtja e temave, koha né dispozicion, etj. Njé matricg e testit
mund t€ keté formén:

NIVELI | U.!.TI.E. NIVELI | LA_RTE NUMRI | PYETJEVE

_(67% TE (33% TE DHE DETYRAVE

PERMBAJTJES) PERMBAJTJES) (SIPAS TEMAVE)
Tema 1 3 1 4
Tema 2 2 1 3
Tema 3 : 2 : 1 : 3
Tema 4 1 1 : 2
Numri i pyetjeve dhe  : 8 4 12

detyrave (sipas niveleve) :

Matrica e testit i orienton mésimdhénésit né hartimin e tij. Caktimi i numrit té pyetjeve dhe detyrave sipas njésive
mésimore dhe niveleve té té nxénit e lehtéson jashtézakonisht shumé punén e mésimdhénésve né pérpilimin e
testit. Kjo pér arsye se, né vend qé mésimdhénési € shqyrtojé njékohésisht 4 njési mésimore pér té hartuar pyetje
dhe zgjedhur detyra té ndryshme, t cilat duhet klasifikuar sipas réndésisé dhe nivelit € té nxéni, ai fokusohet né
hartimin e pyetjeve dhe detyrave sipas njésive mésimore. Dhe pas caktimit t& pyetjeve dhe detyrave sipas njésive
mésimore, mésimdhénési duhet & shqyrtojé edhe njéheré testin si térési dhe t€ sigurohet se pyetjet e nivelit té ulté
pérfshijné péraférsisht 67% té pérmbajtjes sé njésive qé testohen, ndérsa pyetjet e nivelit té larté pérfshijné pjesén
tjetér té pérmbajtjes.

Pas pérgatitjes sé¢ matricés sé testit, mésimdhénésit duhet té kené kujdes né pérpilimin e testit dhe até jo
vetém nga ana pérmbajtésore, por edhe nga ana vizuale. Me rastin e shkrimit t& pyetjeve dhe detyrave duhet
té pérdoren fontet dhe madhésia standarde e shkronjave. Po ashtu, éshté e késhillueshme qé testi t& mos jeté
i mbingarkuar me tekst dhe mundésisht té pérfshihen né t€ vizatime/ilustrime/grafiké € ndryshém, t cilat
pérveg qé jané né funksion té sqarimit t€ problemit i kontribuojné edhe anés vizuale té testit.
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Meésimdhénésit duhet t€ jené kreativ né pérpilimin e njé testi. Ata duhet té pérfshijné né test pyetje dhe detyra &
llojeve té ndryshme, t€ cilat zgjojné interesimin e nxénésve pér Cu pérfshiré né realizimin me sukses t& kérkesave té
testit. Disa nga llojet e pyetjeve dhe detyrave mund té jené:

1) Detyra ku kérkohet renditja e fjaléve né fjali, psh.
kénd, ka, kénddrejté, quhet, trekéndéshi, & drejté, njé, i cili, trekéndésh,

2) Detyra me plotésim, p.sh.
Brinjén mé té gjaté té trekéndéshit kénddrejté e quajmé | ndérsa dy brinjét e fera i quajmé

ose

Trekéndéshat sipas gjatésisé sé brinjéve ndahen né:

3) Detyra ku kérkohet t& shkruhet njé pérkufizim, p.sh.

Teorema e Pitagorés thoté:

4) Detyra me shoqérim, p.sh.
Né anén e majté jané dhéné gjatésité e kateteve t€ disa trekéndéshave kénddrejté, ndérsa né anén e djathté gjatésité
e hipotenuzave. Duke pérdoré Teoremén e Pitagorés, shogéroni pérgjigjet e sakta:

a) 2cm, 3cm 1) 5cm

b) 2cm, 4cm 2)2 \/gcm
A+/2cm, lem  3) J13cm
d) 3cm, 4 cm 4) /3 cm

5) Detyra me rrumbullaksim (me alternativa), ku kérkohet rrumbullaksimi i pérgjigjes sé sakté, p.sh.

Cila treshe e numrave t€ méposhtém paraqet numra té Pitagorés (numra qé paraqesin gjatési té brinjéve té
trekéndéshave kénddrejte)
a) 395)6

b) 1,3,5
o) 8,15,17
d) 5,7,11.

6) Detyra me plotésim ¢ tabelés, p.sh.

Plotésoni tabelén duke pasur parasysh se dy kolonat e para
A s : I
jané gjatésité e brinjéve té trekéndéshave kénddrejté, ndérsa

shtylla e treté éshté gjatésia e brinjés mé té gjaté. 9 : 11
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7) Detyra me vizatim, p.sh.
Né boshtin numerik t& dhéné, vizatoni gjatésité e segmenteve /' 2cm, \/5 cm, \/g cm.

8) Detyra pér konstruktim, p.sh.
Konstruketoni trekéndéshin kénddrejté me gjatési té katetes a= \/5 cm dhe hipotenuzé c=\/6cm.

10

9) Detyra ku kérkohen njehsime té ndryshme, p.sh.
Gjeni gjatésiné e X nga figura e dhéné.
ose

8
Njehsoni perimetrin dhe syprinén e sipérfages sé trekéndéshit barakrahésh nése dihet se a=20cm, h=25cm.

Llojet e detyrave té mésipérme jané pérpiluar pér té vlerésuar njohurité e nxénésve rreth Teoremés sé Pitagorés
dhe zbatimit t saj. Kéto lloje té detyrave mund t€ pérdoren edhe né vlerésimin e njohurive € nxénésve rreth
temave dhe koncepteve té tjera.

Kjo listé e detyrave nuk éshté pérfundimtare. Mésimdhénésit mund té gjejné edhe detyra té llojeve té tjera.
Varésisht nga temat qé pérfshihen né test, mésimdhénésit mund té kérkojné qé nxénésit té vizatojné grafiké &
ndryshém, té zgjidhin detyra me ndihmén e diagrameve, té transformojné detyrat problemore né “gjuhén algje-
brike” dhe té zgjidhin ato, té gjejné shembuj nga jeta ku zbatohen konceptet e ndryshme matematikore, etj.

Pas pérpilimit té detyrave, mésimdhénésit duhet té caktojné pikét pér secilén detyré dhe t'i shénojné ato anash
detyrés. Pikét duhet té caktohen varésisht nga véshtirésia e detyrés pér t'u zgjidhur. Eshté e késhillueshme qé
pikat pér detyra t¢ klasifikohen sipas katér kategorive, nga dy kategori pér secilén nga dy nivelet e té nxénit. Po
ashtu, éshté miré qé detyrat e kategorive t€ njéjta té kené té njéjta piké.

Né fund caktohet edhe legjenda e testit, pra notat né varési té pérgindjes sé pikéve qé kané fituar nxénésit.
Nuk ka rregull qé pércakton lidhshmériné e notave me pérqindjen e pikéve té fituara. Kjo mé shumé varet
nga synimi qé ka mésimdhénési né testimin e nxénésve dhe detyrat qé ka pérzgjedhur pér test. Njé legjendé e
mundshme e testit mund t€ jeté p.sh.

PIKET E FITUARA

(TE SHPREHURA NE %) PIKET E FITUARA NOTA

0-45 0-9 1
46 - 55 £10 - 11 12
56 - 75 £12-15 '3
76 - 90 S16 - 18 H4
91 - 100 £19-20 i5

Pikét e caktuara pér secilén detyré si dhe legjenda e testit jané elementet themelore t cilat € béjné testin té
jeté instrument pér vlerésimin objektiv dhe trasparent t€ nxénésve. Ky objektivitet dhe kjo transparencé vlen
pér nxénésit, prindérit, strukturat e ndryshme arsimore, si dhe palét e tjera me interes.
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Keshilla per mesimdhenes per te
Inkurajuar nxenesit per te mesuar
lenden e matematikes

Secila klasé né shkollé, e né ményré té vecanté ato té nivelit té pérgjithshém té shkollimit 6-9, pérbéhen
nga nxénés té ciléc kané aftési dhe prirje té ndryshme pér té mésuar léndét e caktuara. Derisa né nivelin
e shkollimit fillor, klasat 1-5, aftésité dhe prirjet e nxénésve jané mé pak té theksueshme, né nivelin

e shkollés sé mesme té ulté ato vetém arrijné té kristalizohen dhe té jené pércaktuese pér nxénésit né
zgjedhjen e drejtimeve né shkollimin e mesém té larté dhe té karrierés sé tyre né pérgjithési.

Dallimet e nxénésve né pérvetésimin e njohurive dhe shkathtésive t¢ ndryshme jané sidomos t¢ theksuara né
léndén e matematikés. Né secilén klasé ka njé numér shumé t€ kufizuar ¢ nxénésve té cilét kané talent né kété
léndé, njé pjesé relativisht e madhe e tyre kané aftési mesatare né pérvetésimin e saj, ndérsa po ashtu ka edhe
shumé nxénés té cilét kané véshtirési né & mésuarit e matematikés. Duke gené klasat me njé pérbérje té tillg,
atéheré mésimdhénésit e matematikés kané qené té fokusuar qé mésimdhénien e tyre ta koncentrojné kryesisht
né zhvillimin e aftésive t¢ nxénésve me aftési mesatare, duke 1éné pak anash punén me nxénésit e tjeré. Derisa
zhvillimin e talenteve mésimdhénésit jané munduar ta pérkrahin me angazhimin e heré pas hershém té nxénésve
té tillé né zgjidhjen e detyrave t€ véshtira gjaté orés s¢ mésimit ose dhénien e detyrave ¢ tilla pér t'u zgjidhur né
shtépi, mésimdhénésit e kané pasur shumé té véshtiré té pérfshijné né procesin mésimor nxénésit qé kané pasur
véshtirési né ¢ nxéné. Organizimi i orés mésimore sipas metodologjisé tradicionale ka ofruar shumé pak hapésiré
pér mésimdhénésin qé & pérfshijé né procesin mésimor té gjithé nxénésit. Zakonisht jané pérfshiré nxénésit e
talentuar dhe ata me aftési relativisht t€ mira né pérvetésimin e njohurive dhe shkathtésive né matematiké, ndérsa
t€ gerét kané qené “nxénésit e heshtur”.

Njé heterogjenitet i aftésive té nxénésve té njé klase pér té pérvetésuar léndén e matematikés ekziston
edhe sot. Edhe pse njé gjé e tillé e véshtiréson punén e mésimdhénésit, ajo nuk duhet ¢'i dekurajojé ata.
Pérkundrazi pér té arritur sukses né punén e tyre mésimdhénésit duhet t&¢ mobilizohen pér té kuptuar mé
miré aftésité e nxénésve, stilet e tyre té nxénit, prirjet dhe interesimet e tyre. Njohja e kétyre elementeve
dhe organizimi i mésimdhénies dhe té nxénit duke respektuar kéto vecori té nxénésve e ndihmojné
mésimdhénésin qé ta béjé matematikén sa mé atraktive dhe mé té lehté pér ta mésuar nga ana e nxénésve.

Njé mésimdhénés i kujdesshém arrin té gjejé ményra € pérshtatshme pér t¢ ndihmuar zhvillimin e po-
tencialit té t& gjithé nxénésve pér té pérparuar né té mésuarit e matematikés. Njé planifikim i kujdesshém
i orés mésimore, pérdorimi i formave té ndryshme té punés, si dhe zbatimi i metodave, teknikave dhe
strategjive bashkékohore té mésimdhénies dhe té nxénit ofron mundési, q¢ mésimdhénési:

* té nxité nxénésit e talentuar té zgjerojné njohurité e tyre né matematiké,

* € pérkrahé nxénésit me aftési mesatare té zhvillojné njohurité dhe shkathtésité e tyre né kété léndg,

* &€ ndihmojé nxénésit qé kané véshtiré né t& nxéné té béjné pérparim gradual né pérvetésimin e
koncepteve themelore dhe mé pas t& motivojné ata pér té vazhduar mé tutje me té mésuarit e késaj
lénde.

Pérvoja né puné éshté “késhilltari” mé i miré pér té udhézuar mésimdhénésit si ¢ ofrojé ndihmé nxénésve me aftési
t€ ndryshme pér té pasur sukses né té nxénit e matematikés. Meqé mésimdhénésit kané mé shumé njohuri pér
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puné me nxénés qé kané aftési mesatare, atéheré éshté paré e arsyeshme qé né kété material t€ ofrohen disa késhilla
pér mésimdhénés se si t&€ punohet me talent dhe me nxénés q¢ kané véshtirési né té nxéné.

Pér t¢ inkurajuar té nxénit e nxénésve qé kané talent né matematiké, mésimdhénésit duhet:

* (& pérgatisin detyra té vecanta, té cilat sfidojné nxénésit né zgjidhjen e tyre,

* & kérkojné nga nxénésit qé aty ku ka mundési t€ zgjidhin t€ njéjtén detyré né ményra € ndryshme,

* & udhézojné nxénésit qé aty ku ka mundési té paraqesin zgjidhjen e detyrés né forma té ndryshme,

* & motivojné nxénésit pér € béré pyetje rreth temave € ndryshme,

* (& nxisin nxénésit pér té diskutuar rreth koncepteve ¢ ndryshme matematikore dhe pér t€ gjetur argu-
mentet e duhura,

* (& angazhojné nxénésit né krijimin e mjeteve té ndryshme té punés,  cilat ndihmojné konkretizimin e
léndés,

* & ndihmojné nxénésit ¢ & pérdorin fjalorin e tyre né formulimin e sakté € pérkufizimeve, rregullave, etj.

* & inkurajojné nxénésit qé pérmes shembujve t€ formulojné hipoteza rreth proceseve té ndryshme dhe &
gjejné ményrat e vértetimit té tyre,

* & inkurajojné nxénésit né gjetjen dhe formulimin e shembujve ku kané zbatim né jeté konceptet dhe
rregullat e ndryshme matematikore,

* (& nxisin nxénésit pér té kérkuar informacione shtesg,

* & késhillojné nxénésit qé té pérdorin uebfaqe t& ndryshme, té cilat ndihmojné pérforcimin dhe zgjerimin e
njohurive té fituara,

* & kérkojné nga nxénésit realizimin e projekteve t& ndryshme nga matematika, si dhe projekteve shumé
dimensionale né t€ cilat s&€ bashku me léndét e tjera éshté e integruar edhe lénda e matematikés,

* (& angazhojné ata né rolin e mésimdhénésit pér té ndihmuar nxénésit qé kané véshtirési né € nxéné,

* & kérkojné dhe té ndihmojné nxénésit qé té zgjidhin detyra qé kané qené pjesé e garave e ndryshme,

* (& pérgatisé nxénésit pér pjesémarrje né gara € ndryshme.

Pér & pérkrahur té nxénit e nxénésve qé kané véshtirési né té nxénit e matematikés, mésimdhénési duhet:

* (€ ofrojé detyra té lehta, té cilat do t& motivonin pérfshirjen e kétyre nxénésve né procesin mésimor,

* (& pérgatisin detyra té cilat u pérgjigjen aftésive individuale € kétyre nxénésve,

* & pérgjellin pérparimin gradual & kétyre nxénésve dhe t€ inkurajojné ciléndo pérpjekje té tyre pér té
pérparuar né matematiké,

* & praktikojné metoda, teknika dhe strategji té reja t¢ mésimdhénies t€ cilat mundésojné pérfshirjen e té
gjithé nxénésve né procesin mésimor,

* & pérdorin formén e punés né dyshe, ku ekipi formohet nga njé nxénés i suksesshém dhe njé me véshtirési
né t€ nxéne,

* (& caktojné role t&€ ndryshme pér kéta nxénés pér té dhéné kontributin e tyre né realizimin e detyrave né
grup (kryerjen e vizatimeve, prezantimin, mbajtjen e shénimeve, etj).

* (& pérfshijné nxénésit né diskutime & ndryshme dhe té inkurajojné ata né dhénien e mendimeve té tyre,

* & inkurajojé kéta nxénés pér t€ béré pyetje pér mésimdhénésin ose shokét dhe shoqet e tyre,

* & angazhohen né krijimin e modeleve t€ thjeshta q¢ mund t€ pérdoren pér konkretizimin e koncepteve &
ndryshme,

* & pérdorin vizualizimin me rastin e konkretizimit & koncepteve dhe rregullave & ndryshme,

* & kérkojé q¢ nxénésit pér detyré shtépie t€ zgjidhin detyra té lehta,

* (& angazhojné nxénésit né hulumtimin e informacioneve t¢ thjeshta né internet,

* (& pérgézojné nxénésit pér ¢do sukses té arritur,

* & bashképunojné me prindérit dhe profesionistét e caktuar pér t¢ kuptuar psikologjiné e fémijés dhe pér &
diskutuar ményrat mé € pérshtatshme pér ta ndihmuar pérparimin e tij né matematiké.
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Me siguri qé ka edhe shumé késhilla & gera, ¢ cilat ndihmojné mésimdhénésit si té punojné me nxénés qé kané
aftési té ndryshme té nxénit. Si dhe né ¢do profesion tjetér, edhe né profesionin e mésimdhénésit pérvoja éshté
“mésuesi” mé i miré. Gjaté pérvojés arrijmé té kuptojmé mé miré individualitetin e nxénésve tané dhe ta organizo-
jmé procesin mésimor né até ményré qé ta pérshtatim até nevojave dhe interesimeve té tyre.

Pér té udhézuar mésimdhénésit se si € planifikojné realizimin e njésive mésimore pér klasat 6-9 jané dhéné né

vazhdim disa mésime model. Pérve¢ mésimeve model éshté dhéné edhe njé test model pér klasén e VIII. Mé pas
éshté dhéné dhe forma e gatshme pér pérgatitjen e mésimeve model.
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Nje forme e komunikimit efektiv

Mundésia pér ta shprehur njé qéndrim, mendim, pér t& dhéné apo pranuar porosiné realizohet pérmes
komunikimit.

Komunikimi efektiv né shkollg, si njé element i réndésishém i kuleurés s¢ komunikimit ndérmjet mésimdhénésve
dhe nxénésve pérfshin tri elemente:

1. Kanalet, mjetet, ményrat dhe stilet efektive te komunikimit;

2. Komunikimi efektiv i cili ndihmon né zgjidhjen e problemeve dhe mosmarréveshjeve né shkollg,
dhe i fundit, por jo me me pak rendesi

3. Te degjuarit aktiv té komunikuesit, né rastin toné té degjuarit aktiv té mesimdhenésve ndaj nxenesve,
si dhe te degjuarit aktiv te drejtoréve dhe personelit tjetér te shkollés.

Komunikimi efektiv pérmiréson dhe avancon téré ambientin e nxénies pér nxénésit dhe avancon potencialin
mésimor qé ka ¢do nxénés. Njé aftési e réndésishme pér mésimdhénésit pér ta zotéruar komunikimin éshté “té
dégjuarit aktiv’. Kur mésimdhénésit dégjojné né ményré aktive, fémijét mund t€ ndiejné gé jané té réndésishém
dhe né kété ményré do té kené vémendjen e ploté tek procesi i té nxénit. Shumé probleme mund t zgjidhen dhe
té parandalohen nése mésimdhénésit ndajné kohén qé té dégjojné né ményré aktive. E réndésishme ésheé kur
mésimdhénési éhté njé dégjues aktiv, kur ai éshté i gatshém qé ¢'i udhézojé nxénésit pér zgjidhjen e problemeve

pér veten e tyre. Jané katér hapa pér ta zotéruar kéeé aftési: Ndalo, Shiko, Dégjo dhe Pérgjigju.

Kur njé mésimdhénés/nxeénés ju afrohet me digka, ndalo dhe kushtoji vémendije. Duke i kushtuar
NDALO  vémendje, madje edhe shkurtimisht, i bén folésit té kuptojé qé po e dégjoni dhe gé ai éshté i
rendesishem.

Sigurohuni gé té beni kontakt me sy me ate gqé komunikoni. Kjo mund té kérkoje rénien né nivelin
SHIKO e tyre dhe pérballje direkte me ta. Nje shprehje e fytyrés mund ti nxise femijet qe t'i ndajne
ndjenjat dhe shqetésimet e tyre.

Pergendroni vémendjen tuaj né ate se gfaré thoné njerezit me té cilét ju komunikoni, duke
i degjuar fjalet dhe tonet e tyre. Degjoni me kujdes ate ¢fare thone femijet ne té vertet, e

DEGJO gjithashtu edhe ate gfare perpigen té thoné. Shprehjet e fytyres dhe gjuha trupore japin informata
teé mjaftueshme rreth fjaléve qe ju dégjoni.
PERGJIGJU Pasi gé jeni ndalur, keni shikuar dhe dégjuar éshté koha qé te pérgjigjeni varésisht nga ajo se

cfaré ka theéné nxenési, njé pergjigje aktive do te ishte..

Pastaj vazhdoni me hapat e tjeré té komunikimit.

Cfaré keni dégjuar (kjo mund té pérfshijé ndihmeén pér nxénésin qé té emértojé ndjenjén e tij/
PARAFRAZO  saj ose té pérshkruajé njé situaté. Kjo e beén folésin té ndihet se éshté dégjuar qarté dhe gé
ndjenjat gé i ka shprehur jané té pranueshme.

Kur eshte e pershtatshme, bgj njé pyetje qe do té shtyje nxénésin te mendojé veté per nje
zgjidhje ose per hapin e ardhshem.

“Si mund té na siguroni se ju nuk do t'i harroni prapé detyrat e shtepise?”’, “ Cka keni mesuar
nga kjo pérvoje?, “ Si do ta ndryshonit kété nése do ta bénit prape?”’, “ Gfaré ju pélgen mé
shumé né shkrimin tuaj? Na trego pse?”

“Si mund té na siguroni se ju nuk do t'i harroni prapé detyrat e shtepise?”, “ Cka keni mesuar
nga kjo pérvoje?, “ Si do ta ndryshonit kete nese do ta bénit prape?”, “ Cfaré ju pélgen me
shume né shkrimin tuaj? Na trego pse?”

JEP SHEMBUJ
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Klasa: VI

Njesia mesimore: Prodhimi kartezian i dy bashkesive

M Rezultatet e te nxenit: Ne Fjalét kyce: Dyshe e renditur, komponentja e
fund té orés mesimore. nxenesit dyshes sé renditur, prodhimi kartezian.
)

Materialet dhe burimet: Libri, fletoret e nxé-

dUhet te ]ene te afte te: nésve, tabela, tabela e shahut, njé ilustrim, fletét e
« identifikojné dyshen e renditur dhe ckspertit, etj.

komponentet e saj,
« perkufizojné barazimin ndermjet dy Zhvillimi | mesimit

dysheve te renditura,
* njehsojne prodhimin kartezian té dy

baShk esive, .. _— Meésimdhénési paraqet para nxénésve njé ilustrim,
* gjejne llthen"ne mes“t? numrit te i cili pérmban shembuj t& vendosjes sé njé palé
zleBmenteve te bashkesive A, B dhe képucéve dhe t€ dy duarve qé mbajné njé bimé.
Xb.

Evokimi - 10 min

ME pas pyet nxénésit:
* A ckziston njé rregull pér renditjen e képucéve? A éshté njéjté nése képucét i rendisim ndryshe?
*  Si duhet pozicionuar duart nése déshirojmé t& mbajmé dicka mbi to?

Pérmes shembujve mésimdhénési sé bashku me nxénésit mund té formulojné dy pérfundime:
1. Ka disa raste né jeté né té cilat ekziston njé rregull né renditjen e dy elementeve.
2. NE disa raste, nuk éshté njéjté nése dy elemente i rendisim né ményra té ndryshme.

Realizimi i kuptimit - 20 min

Meésimdhénési shfrytézon shembujt e mésipérm pér t€ sqaruar konceptin e dyshes sé renditur, si shprehje né t&
cilén respektohet renditja e shoqérimit té dy elementeve:

(x,»)
44

komponentja e paré komponentja e dyté
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Nxénésve duhet u béhet e qarté se te dyshet e renditura, renditja e komponentéve éshté thelbésore. Pra, pér
X # Y kemi(x, ¥) # (), X), sepse komponentet pérkatése nuk jané té barabarta.

Meésimdhénési shénon né tabelé bashkésité 4 = {1,2}, B = {1,2,3,4} dhe tabelén e méposhtme. Ai/ajo kérkon qé
nxénésit ta plotésojné kété tabelé:

1 2 3 4

1 NR))
) :
Mésimdhénési shénon rezultatet e fituara né formén e dysheve: Ay
AxB ={(1D),(1,2),(1,3), (1,4), (2,1),(2,2), (2,3), (2,4)} 4o P H
-r ="
3 - :-C - -:G
Ky éshté njé shembull i miré pér t¢ sqaruar konceptin e prodhimit kartezian t¢ bashkésive | |
A dhe B, ményrén e gjetjes sé kétij prodhimi, si dhe paragitjen e dysheve té renditura né 5 _ 1B_ JF
sistemin koordinativ Oxy. 1 |
Pér t& kuptuar se sa jané nxénésit e afté t€ gjejné veté prodhimin kartezian & dy 1 - :— - —:E
bashkésive, mésimdhénési kérkon qé nxénésit né ményré individuale té gjejné AxB, | |
pér A={a,b,c} dhe B = {1} . Pas pérfundimit & detyrés, mésimdhénési kérkon qé " —
0 1 2 x

nxénésit & shkémbejné fletoret me njé bashkémoshataré pér té krahasuar rezultatet.

Meésimdhénési paraget para nxénésve tabelén e shahut dhe kérkon nga 2-3 nxénés
qé t€ shénojné me anén e dysheve t€ renditura disa nga fushat e tij, p.sh. (A,3), (E7),
(G,2), etj.

Ai/ajo tregon se dyshet e renditura pérdoren edhe né caktimin e pozités sé

karrigeve né teatér, kinema, etj. ku komponentja e paré tregon rreshtin, ndérsa

ROBSSIDR

komponetja e dyté numrin e karriges né rresht.

Eshté e réndésishme qé mésimdhénési té ndihmojé nxénésit t€ gjejné lidhjen

A B AxB qé ekziston né mes té numrit té elementeve té bashkésive A, B dhe AxB. Pér
. . kété arsye, ai/ajo kérkon qé nxénésit € plotésojné tabelén, ku numrat
2 i 4 paraqesin numrat e elementeve té bashkésive A, B dhe AxB. Kjo do t&
: : ndihmojé nxénésit té kontrollojné numrin e elementeve qé do té fitojné me
8 . 16 rastin e njehsimit t€ prodhimit kartezian té dy bashkésive. Mésimdhénési u
' sqaron nxénésve se
o ;30 AXD = TxA = D.
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Reflektimi -15 min

Mésimdhénési ka pérgatitur 4 fleté eksperti. Secili grup i nxénésve do té zgjidhé detyrat e njé flete té ekspertit.

Grupi L: 1. Gjeni elementet e bashkésisé A, nése:
AxB = {(x,]),(x,2),(x,3),(»,D,(¥,2),(»,3),(z,1),(2,2),(2,3)}.
2. Sa elemente ka bashkésia B?

Grupi II: 1. Gjeni elementet e bashkésisé B, nése:

AXB = {(x.]), (x,2),(x,3), (»,]), (17,2), (1,3), (2,]),(2,2),(2,3)}.
2. Sa elemente ka bashkésia A?

Grupi III: 1. Gjeni elementet e bashkésisé A, nése:
BxA = {(x,1), (x,2), (x,3), (»,), (,2), (¥,3), (2,1), (2,2), (2,3)}.
2. Sa elemente ka bashkésia B?

Grupi IV: 1. Gjeni elementet e bashkésisé A= AXA, nése: A = {1,2}.
2. Sa elemente ka bashkésia 4> e dhéné né shembullin 1?

Nijé pérfagésues i grupit do té shénojé né tabelé zgjidhjet e detyrave té grupit t€ tij. Né fund mésimdhénési
vleréson shkallén e arritjes sé rezultateve t€ té nxénit. Ai/ajo plotéson né rast nevoje dhe i késhillon nxénésit:

B Mbani ne mend:

* Prodhimi kartezian i bashkesive A dhe B eshte bashkesia AxB, e ndertuar nga dyshet
e renditura, ku komponentja e pare eshte nga bashkesia A, ndersa komponentja e dyte
nga bashkesia B.

- Nese bashkesia A ka m- elemente, ndersa bashkesia B ka n-elemente, atehere
bashkesia A x B ka mxn —elemente.

Detyré shtépie: Pér puné té pavarur nxénésit do té zgjidhin detyrén 1 nga libri i matematikés pér klasén e V1.
Pérvec detyrés 1, nxénésit e talentuar do té zgjidhin edhe detyrat 3 dhe 4.

Reflektimi nga pérvoja: Aktivitetet e planifikuara mundésojné pérfshirjen e té gjithé nxénésve né procesin e té
nxénit. Plotésimi i tabelés ofron mundési ¢ aktivizimit té nxénésve qé kané véshtirési né nxénie, ndérsa formulimi
i pérfundimeve, gjetja e lidhjes né mes té numrit té elementeve té bashkésive A, B dhe AXB, si dhe zgjidhja e
detyrave té fletéve té ekspertit sfidojné nxénésit e talentuar. Té genit ekspert né zgjidhjen e shembujve té caktuar

i motivon nxénésit pér u pérfshiré aktivisht né procesin mésimor, sepse ata e ndiejné se ekspertiza e tyre éhté e
réndésishme dhe duhet tju tregohet té tjeréve.

Pérzgjedhyja e aktiviteteve éshté béré me qéllim gé te nxénésit té zhvillohen aftésité e krahasimit, analizés dhe zba-
timit & njohurive né zgjidhjen e detyrave t¢ ndryshme. Né vecanti, zgjedhja e shembujve nga jeta praktike ofron
mundésiné e lidhjes sé natyrshme t€ dijeve dhe pérvojave paraprake té nxénésve me konceptet gé do té mésohen
gjaté orés mésimore. Shembuijt e tillé nxisin kureshtjen e nxénésve dhe shtojné pérfshirjen e tyre né procesin
mésimor.
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Klasa: VI e G

Ne fund te ores
mésimore, nxenésit

Njésia mesimore: Gjatesia e duhet te jene te afte te:
segmentit, largesa e dy pikave * matin gjatésite e segmenteve,
+ krahasojné gjatesite e
Fjalét kyce: Segment, gjatési e segmentit, largesé segmenteve,
ndérmjet pikave. * gjejne largesine ndermjet dy
pikave,

Materialet dhe burimet: Libri, fletoret e nxé-

nésve, vizorja, njé vizatim, etj. + perdorin sakte njésite matese

per matjen e gjatesive.
Zhvillimi i mesimit
Evokimi -10 min

Kérkohet gé secili nxénés té vizatojé tabelén e méposhtme dhe ta plotésojé até duke béré matjet e duhura.

OBJEKTI GJATESIA

Lapsi

Gishti i madh i dores

Pellemba e dorés

Shputa e kémbeés

Pas plotésimit té tabelés, mésimdhénési kérkon qé nxénésit € pérgjigjen né pyetjet:

*  Sijané realizuar matjet? Cila ka qené pika e fillimit gjaté matjes? A ndryshon dicka nése pika e fillimit dhe
ajo e fundit ndérrojné rolet?

*  Cka éhe fituar gjaté matjeve? Cfaré njésie matése keni pérdorur?

*  Cfaré njésie matése duhet t& pérdorim pér té treguar largésiné né mes t€ dy qyteteve?

*  Cfaré gjatésie kané objekret e njéjta? A ekzistojné objekte té ndryshme qé kané gjatési t€ barabarta?

Pérgjigjet e nxénésve ndihmojné mésimdhénésin qé bashké me ta té arrijé né pérfundimet se:

o DPér té gjetur gjatésiné e njé objekti t¢ “drejt€” duhet béré matjen e largésisé s¢ skajeve € tij.
*  Gjaté matjes nuk ka réndési cila éhté pika e fillimit dhe cila éhté pika e fundit.

*  DPér objektet e ndryshme duhet gjetur njésiné pérkatése té gjatésisé.

*  Objektet e njéjta kané gjatési té barabarta. E anasjellta nuk vlen gjithmoné.

Realizimi i kuptimit - 20 min
Nijésia mésimore éshté e ndaré né dy pjesé. Nxénésit lexojné pjesén e paré duke pérdoré 4 shenjat:

pér informacionin qé diné.

« »

+” pér informacionin qé mésuan.
« <

pér informacionin qé e kané ditur ndryshe.

“?” pér informacionin e paqarté ose kur kérkojné mé shumé informacion.

bb



MATEMATIKA DHE MESIMDHENIA E MATEMATIKES
UDHEZUES PER KLASAT 6 - 9

Nése ndonjé nxénés ka informacion gé e ka ditur ndryshe ose digka t& paqarté, atéheré anétarét e tjeré té grupit
duhet ta ndihmojné até. Nése mbetet ende digka pa u sqaruar, atéheré njé pérfaqésues i grupit e paraget problemin
para téré klasés. Né fillim kérkohet qé nxénésit e grupeve t€ tjera t€ japin pérgjigje. Nése ata nuk mund ta béjné njé
gjé té tillé, atéheré éshté mésimdhénési i cili ofron informacionin ose i drejton nxénésit ku ta kérkojné até. Pasi &
sigurohet se materiali éshté kuptuar nga nxénésit, mésimdhénési i pyet ata:

1. Sarrugg ekzistojné ndérmjet gyteteve t€ shénuara me shkronjat A dhe B né fig. 2.23?

2. Cila éshté rruga mé e shkurté pér € shkuar nga njéri qytet né tjetrin, nése lévizim me t€ njéjtén shpejtési?
3. Me cka shprehet gjatésia e segmentit? Si shénohet zakonisht gjatésia e segmentit?

4. Kur dy segmente jané & barabarta? Cdo té thoté té krahasosh segmentet?

Nése ndonjé nxénés nuk pérgjigjet sakté né ndonjérén nga pyetjet, atéheré mésimdhénési duhet té pérmbahet
nga dhénia e pérgjigjes sé sakté. Ai/ajo duhet té kérkojé qé nxénésit e tjeré t€ béjné korrigjimin e duhur. Pas
dhénies s¢ pérgjigjeve té sakta né pyetjet e mésipérme, nxénésit lexojné pjesén e dyté duke pérdoré té njéjtat
shenja. Pas leximit dhe sqarimit té paqartésive eventuale, mésimdhénési kérkon qé nxénésit té pérgjigjen né
pyetjet:

1. Kur thuhet se segmenti AB &shté mé i shkurtér se segmenti EF? Si shénohet ky fake?

2. Cka paragqet largesa ndérmjet dy pikave?
3. Si gjendet gjatésia e njé vije té thyer?

Meésimdhénési kérkon qé nxénésit té gjejné largésiné ndérmjet qyteteve t&€ ndryshme t€ Kosovés duke pérdoré

uebfaqen http://mapsof.net/distance-calculator/Kosovo.
Reflektimi - 15 min

Mésimdhénési paraqet vizatimin e méposhtém sé bashku me tabelé dhe kérkon qé nxénésit t€ gjejné:

1. Cili nga nxénésit e ka shkollén mé afér?
2. Sa metra mé shumé rrugg béjné dy nxénésit e tjeré?

Bleta 150

o 12 Shkolla
Zana / 43 182 56

312 Luani

NXENESI LARGESIA NGA SHTEPIA DERI NE SHKOLLE

Bleta

Luani

Zana

Né fund, mésimdhénési vleréson arritjen e rezultateve € té nxénit.
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Detyré shtépie: Nxénésve u kérkohet t¢ zgjidhin detyrén 1 né fagen 36 ¢ librit t&é matematikés pér klasén e VI, si
dhe té matin gjatésité e brinjéve té dyshemesé sé njé dhome té shtépisé sé tyre qé formohet me anén e segmenteve.
Ata po ashtu do t€ gjejné largésiné ndérmjet vendlindjes sé tyre dhe dy qyteteve qé ata i pélqejné mé sé shumti
duke pérdorur uebfagen http://mapsof.net/distance-calculator.

Reflektimi nga pérvoja: Aktiviteti né fazén e paré té orés éshté shumé praktik dhe motivon té gjithé nxénésit pér
pérfshirje né procesin mésimor. Pérfundimet e nxjerra né fund ¢ aktivitetit té paré formojné njé bazé t& miré qé
nxénésit t€ lexojné njésiné mésimore dhe & kuptojné informacionin e paraqitur né té. Pérdorimi i 4 shenjave gjaté
leximit ndihmon nxénésit t€ jené té vémendshém rreth informacionit qé pérvetésojné. Ata nuk kané nevojé t’i
kushtojné kujdes informacionit q¢ diné, por duhet té koncentrohen né mésimin e koncepteve té reja dhe gjithash-
tu né sqarimin e paqartésive. Pas leximit té pjesés dhe sqarimit té paqartésive eventuale, mésimdhénési parashtron
pyetjet pér t€ kontrolluar shkallén e pérfitimit té njohurive nga ana e nxénésve. Me géllim qé t¢ pérfshijé t¢ gjithé
nxénésit né procesin mésimor, mésimdhénési duhet té pérgatisé pyetje € niveleve té ndryshme. Mésimdhénési
kérkon qé nxénésit me véshtirési né € nxéné té pérgjigjen né pyetjet e nivelit té ulté, ndérsa sfidon me pyetje &
nivelit té larté nxénésit e talentuar. Pérmes pérgjigjeve mésimdhénési vleréson aftésiné e nxénésve pér té shprehur
qarté dhe né ményré bindése ideté e tyre, si dhe identifikon problemet me t cilat mund t ballafaqohen disa
nxénés né komunikimin e ideve té tyre.

Megenése njésia éshté e njohur pér nxénés, atéheré pér shjellimin e saj mund t& pérdoret ndonjé nga teknikat

e leximit, p.sh. leximi me vendosjen e 4 shenjave. Pérmes leximit mund té zhvillohen te nxénésit aftésité pér té
lexuar dhe kuptuar né ményré té pavarur konceptet matematikore, gjé e cila i ndihmon ata t¢ pérgatiten si nxénés
qé nxéné gjaté gjithé jetés. Detyrat e shtépisé do t€ shtojné kureshtjen e nxénésve, sepse pérmes uebfaqes nxénésit
mund té njehsojné largésiné ndérmjet cilatdo dy qyteteve né mbaré botén.
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Klasa: VI

Njesia mesimore: Plotpjestueshmeria me 3 dhe me 9

Fjalét kyge: Plotpjestueshméria me njé numér, faktori, shuméfishi.

| Rezu ltatet e te Materialet dhe burimet: Libri, fletoret e nxénésve, tabela, etj.
nxenit: Ne fund te

orés mesimore, Zhvillimi i mesimit

nxenesit duhet te Evokimi - 15 min

jene te afte te:
* identifikojné numrat

Mésimdhénési ndan klasén né 4 grupe dhe shénon 4 detyrat si mé

e plotpjestueshém poshte:
me3_dh§ataqe 28.3 = 324-3= 54-9= 124-9= '
plotpjesetohen me 9,

+ artikulojné Kérkohet gg secili grup t€ njehsojé njérin nga prodhimet, ¢ mbledh
rregullén pér shifrat e prodhimit té fituar dhe numrin e tillé ta pjesétojé me 3 (né dy

plotpjestueshméring rastet e para), respektivisht me 9 (né dy rastet e fundit). p.sh.

e numrave me 3,

. 5 28-3=84,8+4=12 13
respektivisht até »OF dhe12:3

te plotpjesétimit te Mésimdhénési pyet nxénésit lidhur me pjesétimin e numrave:
numrave me 9, ) . Cfaré po ndodh me rastin e pjesétimit té numrave me 3,
* gjejné lidhjen ne mes respektivisht me 9?

te koncepteve te

plotpjestueshmerise,

shumefishit dhe Pas pranimit t& pérgjigjes, mésimdhénési kérkon qé secili grup € gjejé

faktorit. njérin nga herésit e méposhtém. Mé pas, nxénésit do t€ gjejné shumén
e shifrave € pjesétueshmit dhe do t€ pjesétojné shumén e ficuar me
numrin 3, respektivisht 9:

975:3=___ 11111:3= , 873:9= ,2112:9= .
psh. 975:3=325, 9+7+5 =21, 21:3

Nga shembujt e paragitur, mésimdhénési bashké me nxénésit formulojné dy hipoteza:

1. Nése shuma e shifrave t& njé numri ésht€ numér i plotpjestueshém me 3, atéheré ai numér plotpjestohet me 3.
2. Nése shuma e shifrave t& njé numri éhté numér i plotpjestueshém me 9, atéheré ai numér plotpjestohet me 9.

Realizimi i kuptimit - 20 min

Meésimdhénési vérteton rregullén pér plotpjestueshmériné e njé numri me 3. Ai/ajo késhillon nxénésit qé ta
mbajné né mend se:

Numri eshte i plotpjestueshem me 3, atehere dhe vetem atehere kur shuma e shifrave
te tij eshte numer i plotpjestueshem me 3.
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Né kété rast, mésimdhénési tregon se éshté vértetuar hipoteza e paré.

Nxénésit udhézohen t lexojné pjesén e fundit té njésisé mésimore né tekst lidhur me plotpjestueshmériné me 9.
Pas leximit mésimdhénési kérkon qé nxénésit t& pérgjigjen né pyetjet:

*  Cilét numra plotpjestohen me 9?

*  Cilét numra nuk plotpjestohen me 9?

* A &hté vértetuar hipoteza e dyté lidhur me plotpjestueshmériné me 9?

Meésimdhénési sé bashku me nxénésit bén lidhjen e koncepteve té plotpjestueshmérisé, shuméfishit dhe fakori,
p.sh. nése x : 3, atéheré x plotpjesohet me 3, x éshté shumfish i numrit 3 dhe se 3 éshté fakror i x.

Reflektimi - 10 min

Meésimdhénési kérkon qé nxénésit té shénojné numrat e méposhtém dhe me anén e shigjetave té béjné lidhjet e

duhura:

312 711 630 881
1111 3 234 /3 414 19 754 /9
675 562 125 522

Derisa nxénésit béjné lidhjet, mésimdhénési vizaton né tabelé tre trekéndésha barabrinjés dhe shénon gjatésiné e
perimetrave t€ tyre: P, =324cm, P, =712cm > P, = 606¢cm -

P,=324 cm P,=712 cm P,=606 cm

Ai/ajo kérkon qé nxénésit € zbatojné rregullén pér plotpjestimin e numrave me 3 dhe té gjejné se cili nga
trekéndéshat e dhéné e ka gjatésiné e brinjés numér natyral. Mé pas pér dy trekéndéshat qé plotésojné kushtin,
nxénésit duhet t€ gjejné gjatésing e brinjés sé atyre trekéndéshave.

Né fund, mésimdhénési kontrollon arritjen e rezultateve t€ € nxénit

B Mbani né mend: dhe késhillon nxénésit:
Numri eshte i Detyré shtépie: Pér té pérforcuar njohurité, kérkohet qé nxénésit
plotpjestueshem me 9, té zgjidhin detyrat 3 dhe 4 nga libri i matematikés s¢ klasés sé V1.
atehere dhe vetem atehere Pérveg kétyre detyrave, nxénésit e talentuar do t€ pérgjigjen né
kur shuma e shifrave pyetet:
te tij eshte numer i . Nése njé numér plotpjestohet me 9, a plotpjestohet edhe
plotpjestueshem me 9. me 3? Pse?

. Cilét jané disa nga numrat gé plotpjesétohen me 3 dhe nuk

plotpjestohen me 92
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Reflektimi nga pérvoja: Kjo njési mésimore ofron mundési té pérfshirjes s¢ t€ gjithé nxénésve né procesin mési-
mor. Nxénésit qé kané véshtirési pér t¢ nxéné mund t¢ pérfshihen né kryerjen e shumézimeve dhe pjesétimeve t&
ndryshme, ndérsa nxénésit e talentuar do té vijné né shprehje me rastin e formulimit t& hipotezave dhe vértetimit
té tyre.

Nijéra ndér karakeeristikat thelbésore € zhvillimit & t&¢ menduarit matematikor éshté formulimi i hipotezave
pérmes rezonimit induktiv dhe pastaj vértetimi i tyre né ményré shkencore, pra sigurimi i njohurisé pérmes rrugés
deduktive. Zhvillimi i njésisé mésimore sipas ményrés sé planifikuar ofron pikérisht kété mundési. Formulimi i hi-
potezave né ményré induktive pérmes zgjidhjes sé shembujve té ofruar, si dhe vértetimi i tyre né ményré deduktive
&shté rasti mé i shkélqyer qé té fillohet tek nxénésit me ndértimin e sakté dhe logjik té t& menduarit matematiké.
Shembujt e zgjedhur dhe aktivitetet e planifikuara ndihmojné mésimdhénésin qé sé bashku me nxénésit shumé
lehté té formulojné hipotezat, t'i vértetojné ato né ményré sistematike, si dhe té pérdorin modelin e vértetimit né
rastet e ngjashme.

Lidhja e koncepteve té plotpjestueshmérisé, faktorit dhe shuméfishit ofron mundési qé nxénésit té kryejné me
sukses detyrat e shtépisé dhe té arrijné né ményré & pavarur né konstatime logjike gjaté kryerjes sé tyre, si p.sh.
“Numrat e plotpjestueshém me 9 jané t€ plotpjesueshém me 3, por e anasjellta nuk éshté e sakeé né t€ gjitha
rastet”. Nxjerrja e konkluzioneve gjaté zgjidhjes s¢ detyrave éshté njé shtysé e forté né motivimin e nxénésve pér té
mésuar dhe studiuar matematikén né té ardhmen.
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Klasa: VI M Rezultatet e t& nxénit: Né fund
te ores mesimore, nxenesit duhet
te jene te afte te:

Njesia mesimore: Trapezi - pérkufizojné trapezin,

+ identifikojne elementet e ndryshme te
Fjalét kyce: Trapezi, trapezi barakrahésh, trapezit, si bazat, kéndet, diagonalet dhe
diagonalet e trapezit. lartésing e trapezit,
Materialet dhe burimet: Libri, fletoret * gjejné shumen e kendeve mbi ¢do krah
e nxénésve, njé tabelé me disa patenté, té trapezit.

llastiké me ngjyra té ndryshme, letra A4,
gérshéré, kéndmatés, etj.

Zhvillimi i mesimit
Evokimi - 5 min

Meésimdhénési kérkon qé nxénésit té ngjisin 4 patenté né tabelé kartoni né até ményré qé patentat té paraqesin
kulmet e njé paralelogrami. Mé pas kérkon qé nxénésit té vendosin llastikét me njé ngjyré pér té formuar brinjét e
paralelogramit, ndérsa me ngjyré tjetér ¢ formojné diagonalet e tij.

Mésimdhénési léviz njérin nga patentat pér té béré njé katérkéndésh me njé palé brinjé paralele. Ai/ajo pyet
nxénésit:

*  Siquhet katérkéndéshi me njé palé brinjé paralele?

Né kété ményré paraqitet dhe géllimi i njésisé mésimore: Trapezi.

Realizmi i kuptimit - 20 min

DPér & pérdoré kohén né ményré efektive, mésimdhénési ka pérgatitur nga njé fleté pér secilin nxénés si mé poshté.
Pasi iu shpérndan fletét, mésimdhénési kérkon qé nxénésit té lexojné pyetjet dhe detyrat né anén e majté t letrés
sé dhéné dhe mé pas t€ lexojné njésiné mésimore “Trapezi”. Gjaté leximit ata duhet té shénojné né anén e djatheé

pérgjigjet dhe zgjidhjet e detyrave & dhéna.
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PYETJET DHE DETYRAT PERGJIGJET DHE ZGJIDHJET

1. Cka quajmé trapez?

2. Shenoni elementet e trapezit né figure. / N\

3. Cka quajmeé trapez barakrahésh?

4. Si quhet trapezi, te i cili njéri krah i tij
pérputhet me lartesine?

5 Y
5. Matni kendet mbi krahe té trapezit dhe :
mblidhni shumat o+6 dhe B+y. Sa eshte : o B
shuma? :
Fig.1
o+0= B+y=

Pas pérfundimit ¢ detyrés nga ana e nxénésve, mésimdhénési bén pyetjet dhe kérkon qé nxénésit té pérgjigjen.
Pér pyetjen e 5, ai/ajo kérkon qé nxénésit t& formulojné rregullén né lidhje me shumén e kéndeve mbi krahét e
trapezit. Nga matjet e béra, nxénésit mund t¢ formulojné kété rregull:

*  Shuma e kéndeve mbi secilin krahé t€ trapezit éshté 180°.
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Reflektimi - 20 min

Meésimdhénési ndan klasén né 4 grupe. Ai/ajo kérkon qé secili grup té vizatojé njé segment paralel me njérén nga
bazat né fig. 1 dhe pastaj té presin me gérshéré figurén sipas brinjéve dhe segmentit t€ vizatuar. Né kété rast secili
grup ka fituar nga dy trapezé.

M N C D
/Ot B /5 Y

M N
A B

ME pas kérkon qé secili grup té vendos njérin trapez mbi tjetrin ashtu qé:

Grupi I: Té krahasojé kéndin te kulmi A € trapezit té paré me kéndin te kulmi M té trapezit t& dyté.
Grupi II: Té krahasojé kéndin te kulmi M té trapezit t¢ paré me kéndin te kulmi C ¢ trapezit & dyté.
Grupi I1I: Té krahasojé kéndin te kulmi B t€ trapezit t paré me kéndin te kulmi N ¢ trapezit té dyté.
Grupi IV: Té krahasojé kéndin te kulmi N té trapezit € paré me kéndin te kulmi D € trapezit té dyté.

Konstatimet e nxénésve mésimdhénési i shénon né trapezin e vizatuar né tabelé.

C

/6 YB
M L& N
Aa YB
A B

Megé te kulmi M kemi 01+8=180°, atéheré edhe shuma e kéndeve te kulmi A dhe C éshté 180°. Ngjashém shuma
e kéndeve te kulmi B dhe D éshté 180°. Né kété ményré éshté vértetuar né ményré vizuale se shuma e kéndeve
mbi krahét e trapezit éshté 180°. Né fund mésimdhénési shqyrton shkallén e arritjes sé rezultateve t€ € nxénit dhe
i késhillon nxénésit:

Y . Detyré shtépie: Pér té pérforcuar njohurité rreth trapezit barakrahésh,
® Mbani né mend: kérkohet qé nxénésit té vizatojné njé trapez barakrahésh dhe t€ zgjidhin
Shuma e kendeve mbi detyrat:
secilin krah té trapezit Detyra 1. Matni kéndet mbi bazén e trapezit barakrahésh. Cfaré mund
eshte 180°. t¢ konstatohet? Njehsoni madhésité e t€ gjitha kéndeve ¢ trapezit

barakrahésh nése dihet qé njéri kénd mbi bazé éshté 73°.
Detyra 2. Né trapezin barakrahésh vizatoni diagonalet e tij dhe matni gjatésité e tyre. Cfaré mund t konstatohet?

Reflektimi nga pérvoja: Aktivitetet e pérzgjedhura jané shumé praktike. Nxénésit qé kané véshtirési né té nxéné
kané mundési té japin pérgjigjet t¢ cilat mund ¢i gjejné té gatshme né tekst, té béjné matjet e kéndeve, prerjen e
trapezit, etj., ndérsa nxénésit e talentuar mund & sfidohen gjaté formulimit & rregullés pér shumén e kéndeve mbi

krahét e trapezit.

Njésia mésimore éshté shumé e ngarkuar me informacione qé duhet mbajtur né mend. Eshté mé miré nése
mésimdhénési fokusohet t€ parages ngadalé dhe qarté informacionet pér trapezat dhe llojet e tyre, si dhe t€ aftésojé
nxénésit pér € nxjerré veté pohimin pér shumén e kéndeve mbi krahét e trapezit dhe vértetimin vizual té tij, meqé
vértetimi analitik nuk mund t€ béhet né kété fazé. Ndérsa, vetité e trapezit barakrahésh mund té identifikohen
lehté nga nxénésit pérmes detyrave té shtépisé. Njé planifikim i tillé bén qé té gjithé nxénésit té pérfitojné njohurité
né ményré t€ géndrueshme, duke béré veté matjet e nevojshme dhe duke nxjerré pérfundimet.




Klasa: VI

Njésia mesimore: Syprina e sipérfages
drejtkendeshe

Fjalét kyce: Sypriné, sipérfage drejtkéndéshe.
Materialet dhe burimet: Libri, fletoret e nxénésve, vizorja, njé

meteér.

Zhvillimi i mesimit
Evokimi - 5 min

Meésimdhénési kérkon qé nxénésit té pérgjigjen né pyetjet:

Cilat objekte né klasé kané formén e drejtkéndéshit?

Cka quajmé drejtkéndésh? Cka quajmé sipérfage drejt-
kéndéshe?

Cka do té thoté té matésh njé sipérfage? Cka paraget syprina

e njé sipérfaqeje?

Pas pérgjigjeve, mésimdhénési paraget géllimin e njésisé mésimore:
Njehsimi i syprinés sé sipérfaqes drejtkéndéshe.

Realizimi i kuptimit - 20 min
Kérkohet qé nxénésit né fletoret me katroré t€ vizatojné njé drejtkéndésh me brinjét: gjatésia 5 katroré dhe
gjerésia 3 katrorg, si dhe té ngjyrosin disa katroré té fletores jashté drejtkéndéshit. Mé pas, mésimdhénési pyet

nxénésit:

MATEMATIKA DHE MESIMDHENIA E MATEMATIKES
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M Rezultatet e te
nxenit: Ne fund
te ores
mesimore,
nxenesit duhet
te jene te afte te:

* njehsojne syprinen
e siperfages
drejtkendeshe,

* zbatojne formulen
per gjetjen e
syprines se
siperfages
drejtkendeshe ne
detyra nga jeta e
perditshme.

Meqé secili katror paraqget njé njési katrore, atéheré sa njési katrore (petéza katrore) mund t€ vendosim né

rreshtin e paré té drejtkéndéshic?

5

Nijési katrore

Sa njési katrore nevojiten pér t€ plotésuar rreshtin e dyt€? Cfaré mund @ thuhet pér rreshtin e trete?

Né kété ményré nxénésit arrijné né pérfundimin se pér t& mbuluar drejt-
kéndéshin nevojiten 5+5+5 = 5-3 =15 njési katrore.

Meésimdhénési vazhdon me pyetjet:

Si mund € gjendet formula pér njehsimin e syprinés sé sipérfages

drejtkéndéshe?

5

53




MATEMATIKA DHE MESIMDHENIA E MATEMATIKES
UDHEZUES PER KLASAT 6 - 9

04

*  Nése me 2 dhe & shénojmé gjatésité e brinjéve té drejtkéndéshit, atéheré cila éshté formula pér njehsimin e
syprinés sé sipérfaqés sé tij?
*  Simund t gjejmé formulén pér njehsimin e syprinés s sipérfaqes katrore?

Nijé nxénés do t& shénojé formulat pér njehsimin e syprinés sé sipérfaqes s¢ drejtkéndéshit dhe asaj té katrorit:
S=a-b dhe S=a’.

Meésimdhénési ndan klasén né 4 grupe. Nxénésit e 3 grupeve t€ para do té punojné né ményré idnividuale, ndérsa
nxénésit e grupit t& IV do t& punojné sé bashku.

Detyrat sipas grupeve jané:

Grupi I: Té njehsojné syprinén e sipérfaqes sé njé flete ¢ librit.
Grupi II: Té njehsojné syprinén e sipérfaqges sé njé flete té fletores.
Grupi III: Té njehsojné syprinén e sipérfaqes sé bankés.

Grupi IV: Té njehsojné syprinén e sipérfages sé dyshemesé s¢ klasés.

Rezultatet e fituara shénohen né tabelé. Mé pas, mésimdhénési kérkon qé nxénésit té njehsojné:

*  Sado t kushtojé mbulimi me shtrojé i dyshemesé s¢ klasés, nése dihet se 172* ¢ shtrojés kushton 14,2
Euro?

Meésimdhénési kérkon qé nxénésit té njehsojné syprinén e sipérfageve drejtkéndéshe me gjatési € ndryshme t&
brinjéve duke pérdorur kalkulatorin nga uebfagja http://www.calculatorsoup.com/calculators/geometry-plane/
rectangle.php

Reflektimi - 20 min

3m

Meésimdhénési kérkon qé nxénésit e tri grupeve & gjejné syprinén e sipérfaqes drejt-
kéndéshe, nése dihet se perimetri i tij éshté 18 c2. Ndérsa grupi i katére do & gjejé Im
syprinén e sipérfaqes sé dhéné né figuré né dy ményra. 4 Im

Nijé pérfagésues i secilit nga tri grupet e para do té paraqes zgjidhjen e detyrés né m
tabelé. Mésimdhénési kérkon qé nxénésit té krahasojné rezultatet dhe € pérgjigjen né
pyetjet: Im

* A ckzistojné drejkéndésha me perimetér té njgjté, por me syprina té ndry- 4m
shme & sipérfaqes?

Nijé nxénés i grupit t¢ katért do t€ paraqes zgjidhjen e detyrés sé tyre dhe do té pérgjigjet né pyetjen:
*  Simund t njehsohet syprina e sipérfaqes sé njé figure té ndértuar nga drejtkéndéshar?

Né fund, mésimdhénési vleréson arritjen e rezultateve € té nxénit dhe i késhillon nxénésit:

. e Detyré shtépie: Nxénésit do té zgjidhin detyrén 3 né fagen 166 &
M Mbani ne mend: librtif:é matsmatikés sé klasés s¢ \%'JI, si dhe (ti}f,:tyrat: !

Syprina e siperfages
drejtkendéshe eshte e
barabarte me prodhimin e

gjatesive te brinjeve te saj.

Detyré 1: Gjeni syprinén e sipérfages sé njé dhome té shtépisé, nése
ajo &hté drejtkéndésh ose mund € ndahet né disa drejtkéndésha.

Detyré 2: Duke hulumtuar né internet, gjeni syprinén e sipérfages
té stadiumit mé t& madh té futbollit né boté.
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Reflektimi nga pérvoja: Gjetja e formulés pér njehsimin e syprinés sé sipérfaqes drejtkéndéshe éshté béré
pérmes demonstrimit t€ njé rasti konkret né ményré qé nxénésit té vijné veté deri te formula. Ményra e para-
qitur né kété rast parapérgatité nxénésit pér gjetjen e syprinés sé sipérfages dhe véllimit té trupave gjeometriké
né t€ ardhmen, sepse i njéjti model do té pérdoret pér njehsimin e syprinés sé sipérfaqes sé trupave
gjeometriké, ndérsa pér té njehsuar véllimin e trupave gjeometriké nevojitet pérgjithésimi nga njésia katrore
(petézave) né njési kubike (kubi njési).

NE jetén praktike ka jashtézakonisht shumé shembuj né té cilét pérdoret formula pér njehsimin e syprinés sé
sipérfaqes drejtkéndéshe, prandaj mésimdhénési duhet ¢'i kushtojé kujdes qé t€ gjithé nxénésit & mésojné té
gjejné syprinén e sipérfaqes drejtkéndéshe dhe té figurave qé ndértohen nga drejtkéndéshat. Ndérsa nga nxénésit

e talentuar duhet kérkuar qé t€ njehsojné né ményra t€ ndryshme syprinén e sipérfageve té figurave t€ ndértuara
nga drejkéndéshat, si dhe té njehsojné syprina té sipérfaqeve € drejkéndéshave té ndryshém € cilét kané té njéjtin
perimetér. Fakti se ekzistojné drejtkéndésha me sypriné € ndryshme ¢ sipérfaqes, por me té njéjtin perimetér nxit
kérshériné e nxénésve dhe gatishmériné e tyre pér t¢ zgjidhur detyra ¢ tilla.

Meésimdhénési duhet t€ zgjedhé detyra kreative nga jeta praktike pér £ju dhéné nxénésve pér i zgjidhur né

shtépi. Detyrat e tilla i motivojné nxénésit pér t'i zgjidhur ato me kénagési dhe ndikojné qé nxénésit € kené qasje
miggsore ndaj léndés s¢ matematikés.
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Klasa: VII

Njésia mesimore: Mbledhja e numrave

me shenja te kunderta M Rezultatet e te nxenit:
Ne fund te ores
mesimore, nxenesit duhet

f}jlzlrifjtékyge: Numrat me shenjé, mbledhja e numrave me te jené te afte te:

Materialet dhe burimet: Libri, fletoret e nxénésve, tabela, zarfe, * njehsojné shumat kur

njé termometér, disa zare, figura plastike, etj. mbledhesit jane numra me
shenja te kunderta,

Zhvillimi i mésimit * 2gjidhin detyra nga jeta
praktike.

Evokimi - 10 min

Mésimdhénési organizon klasén né grupe me nga 4 nxénés. Secili grup pranon nga njé zarf né té cilén gjinden 4
detyra. Secili anétar i grupit do € zgjidhé njérén nga detyrat e méposhtme qé gjinden né zarf:

Detyra 1. Arti ka 5 euro. Ai déshiron @ blejé njé libér 7 euro né dyqanin pérballé shtépisé. Arti e lut shitésin pér
tia dhéné librin, sepse € hollat e tjera do ’ia sjellé sapo t& kchehet babai nga puna. Shitési ia ofron Artit librin. Sa
Euro i ka borxh Arti shitésit?

A

Detyra 2. Drita ia ka borxh Lindés 4 Euro. Néna e Drités ia ka dhéné asaj 5 euro.
Sa t& holla do ¢i mbeten Drités pasi t'ia kthen borxhin Lindés?

<

Detyra 3. Temperatura né méngjes né njé qytet né stinén e dimrit éshté -4°C. Sa do
t€ jeté temperatura né mesdité, nése dihet se temperatura do té rritet pér 5°C?

{
) o)

Detyra 4. Temperatura né mesdité né njé qytet né stinén e dimrit éhté 3°C. Sa do
t€ jeté temperatura né mbrémje, nése dihet se temperatura do € zbret pér 6°C?

Realizimi i kuptimit - 20 min
Nijéri nga nxénésit qé ka zgjidhé detyrén 1 do té paraqes zgjidhjen e detyrés né tabelé. Ky éshté njé moment i pér-
shtatshém qé mésimdhénési t¢ interpretojé zgjidhjen e detyrés pérmes zhvendosjes sé pikave né njé bosht numerik.
Meésimdhénési duhet t€ keté kujdes qé nxénésit € kuptojné se lévizja né bosht béhet djathtas origjintés O pér
numrat pozitivé (€ hollat qé ka Arti), ndérsa majtas pér numrat negativé (t€ hollat qé duhet t€ paguajé pér bletjen
e librit). Pra,
c 2 5 4
3 2 T —e 1 2 3 —F
-7

(+5)+ (-7) = (-2).
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Nijé nga nxénésit qé ka zgjidhur detyrén 2 do & paraqes zgjidhjen né tabelé. Ai/ajo duhet ta sqarojé zgjidhjen e
detyrés pérmes interpretimit né boshtin numerik:

(-4)+ (+5) = (+1).
E njéjta proceduré vazhdon pér zgjidhjen e detyrés sé 3. Nxénési e paraget detyrén duke u shérbyer me ter-
mometér. Ai/ajo tregon zgjidhjen duke njehsuar vetém vlerat numerike té temperaturés, pra

(-4)+ (+5) = (+1).

Meésimdhénési mund € shfrytézojé kété shembull pér € treguar se llogaritja e shumés sé numrave me shenjé
mund té béhet edhe né boshtin vertikal. Meqé temperaturat né termometér shénohen né ményré vertikale, atéherg
mbledhja né boshtin vertikal mund t& béhet njéjté sikur né boshtin horizontal. E njéjta proceduré pérdoret pér &
paragitur zgjidhjen e detyrés 4.

Meésimdhénési shfrytézon shembujt e mésipérm pér € sqaruar rregullén pér mbledhjen e numrave me shenjé,
duke shfrytézuar nocionin e vlerés absolute té numrave. Ai/ajo vé né pah se mbledhja e numrave me shenjé ka zba-
tim t&€ madh né zgjidhjen e detyrave nga jeta praktike, si p.sh. pagesa e kredive, pasqyrat financiare € organizatave
€ ndryshme, llogaritja e temperaturave, etj.

Reflektimi = 15 min

t€ njéjté, njé zar me numrat 1-6 dhe dy figura plastike.

Rregulla e lojés: Dy nxénésit do t€ vendosin figurat plastike né pikén e fillimit, te numri 0.
Pastaj secili nga ata do t€ hedh njé heré zarin. Nxénési qé ka numrin mé t€ madh gjaté hed-
hjes sé zarit, fiton t€ drejtén té fillojé lojén i pari.

Meésimdhénési kérkon qé nxénésit té luajné né dyshe. Secili ¢ift i nxénésve do € keté njé fleté \

Fillimi Fundi Nxénési qé ka fituar € drejtén t fillojé lojén i pari p.sh.

Jeta, hedh zarin. Numri qé fitohet gjaté hedhjes sé zarit
tregon se sa katroré do t€ kapércejé Jeta me figurén plas-

-4 5 tike, p.sh. nése numiri i fituar gjaté hedhjes sé zarit éhté 4,
atéheré ajo duhet té kapércejé me figurén plastike katér ka-

L 4 troré dhe té pozicionojé figurén né numrin -2. Né kété rast
1 5 Jeta duhet t& mbledhé numrin 0 me numrin -2. Rezultati i
saj né kété moment éshté:
2 12 0+ (-2) =-2.
5 -7 12 |18 -1 [ 3 | -6 . i T
ME pas, zarin e hedh lojtari getér, né kété rast Dielli. Nése

gjaté hedhjes fitohet numri 3, atéheré Dielli e lévizé figurén
platike pér tre katroré dhe e pozicion até te numri 1. Dielli bén mbledhjen e numrave 0 dhe 1. Rezultati i Diellit
né kété rast éshté:
0+1=1

Jeta Dielli  Loja vazhdon me hedhjen e zarit nga lojtari i paré. Nése gjaté hedhjes s zarit Jeta fiton
numrin 5, atéheré ajo lévizé figurén plastike pér pesé katroré duke e pozicionuar até te katrori
me numér -1. Ajo kryen mbledhjen e rezultatit qé ka me numrin e katrorit ku gjendet figura

plastike, pra:

-2
(-2) + (-1) =-3.

Loja vazhdohet nga Dielli né t¢ njéjté ményré. Loja pérfundon kur lojtari i paré arrin né fund,
pra te katrori i fundit me numér 1. Nése lojtari mbérrin te katrori me numér -2, atéheré ai/ajo
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duhet té presé numrin 1 né hedhjen e zarit pér &€ mbérritur né fund. Deri atéhers, lojtari qé pret nuk shton piké,
ndérsa lojtari tjetér vazhdon me mbledhjen e numrave si éshté pérshkruar mé sipér. Lojtari i paré qé mbérrin né
katrorin e fundit me numér 1 bén mbledhjen e rezultatit té fundit me numrin 1. Kjo shénon dhe pérfundimin e
lojés. Fitues éshté lojtari qé ka rezultatin mé t&€ miré né fund t lojés.

Detyré shtépie: Nxénésit do té plotésojné tabelén duke respektuar rregullén e dhéné.

a+b

Nxénésit e talentuar do té zgjidhin detyrén: Cili ¢ift i numrave i formuar nga numrat: 7, -2, 1, -4, 3, jep shumén
mé t&é madhe?

Reflektimi nga pérvoja: Mbledhja e numrave me shenjé t€ kundért éshté njé veprim shumé i réndésishém né
matematiké. Kuptimi i kétij veprimi ndihmon nxénésit q¢ né ¢ ardhmen lehtésisht té kuptojné veprimin e zbritjes
né bashkésiné e numrave té ploté, si dhe veprimet e mbledhjes dhe zbritjes né bashkésité e tjera numerike. Pér kété
arsye, mésimdhénési duhet ¢'i kushrtojé kujdes ¢ nxénésit ta kuptojné kété veprim né ményré logjike duke dhéné
interpretimin pérmes boshtit numerik dhe zgjidhjes sé shembujve nga jeta praktike. Zgjidhja e shembujve nga

jeta praktike e béné njésiné mésimore mé interesante, i ndihmon nxénésit & kuptojné mé leht veprimin, si dhe e
pércon tek nxénésit mesazhin se éshté me réndési € nxénit e koncepteve dhe rregullave té matematikés, sepse ato
na nevojiten pér t'i zbatuar né jeté.

Akdivitetet e planifikuara motivojné secilin nxénés t€ pérfshihet aktivisht né procesin mésimor. Nxénésit mésojné
mé sé miri nése e praktikojné té nxénit pérmes lojés gé sjellé kénagési. Kjo njési mésimore ofron njé mundési

té tillé dhe mésimdhénésit duhet ta shirytézojné até. Duke pasur parasysh se njésia mésimore éshté shumé e
réndésishme, mésimdhénési duhet t& pérpiqet té jeté kreativ pér t& motivuar nxénésit qé té kuptojné procesin né
ményrén mé efikase.

Pérmes aktiviteteve té planifikuara, te nxénési zhvillohen aftésité e llogaritjes, té krahasimit té vlerave, t€ analizés

sé rezultateve € fituara, si dhe € zbatimit té rregullave matematikore né zgjidhjen e problemeve nga jeta praktike.
Té gjitha kéto ndihmojné gé te nxénésit ¢ zhvillohen kompetenca té ndryshme, si¢ jané: kompetencat e nxénit, té
menduarit, si dhe ajo e jetés dhe e punés.
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Klasa: VII

Njesia mesimore: Shuma e kendeve te trekendeshit

Fjalét kyce: Kénd i brendshém, kénd i jashtém.

Materialet dhe burimet: Libri, fletoret e nxénésve,

M Rezultatet e te nxenit: Ne fund tabela, vizorja, gérshérét, kéndmatési, etj.
te ores mesimore, nxenesit

duhet te jene te afte te: Zhvillimi i mesimit

+ argumentojne se shuma e kendeve te Evokimi - 10 min

brendshme te trekendeshit eshte 180°,
* gjejne shumen e kendeve te jashtme te
trekendeshit,
+ zbatojne rregullat ne zgjidhjen e
detyrave te ndryshme.

» Té vizatojné né njé letér njé trekéndésh t¢ ¢farédoshém. /Q\

* & presin me doré tri kéndet e trekéndéshit.
*  Té rendisin né njé vijé t& drejté tri kéndet e prera.

Mésimdhénési kérkon qé nxénésit né ményré indi-

viduale té kryejné kété aktivitet:

*  T& analizojné rezultatin e fituar.
Realizimi i kuptimit - 20 min

Pérmes shembullit, nxénésit arrijné né pérfundimin se shuma e kéndeve té brendshme @ trekéndéshit éhe 180°, pra
a+ f+y=180"

Meésimdhénési kérkon qé nxénésit té gjejné masén e kéndit 7 nga figura me anén e
matjes me kéndmatés, si dhe duke zbatuar formulén e mésipérme.

Nijé nxénés do ta shénojé zgjidhjen e detyrés né tabelé, ndérsa té tjerét do té krahasojné 78 o
rezultatet e tyre dhe do t€ béjné korigjimet né rast nevoje.

DPér té zhvilluar shkathtésité e nxénésve, mésimdhénési kérkon qé nxénésit € kryejné kuizin né uebfagen:
http://www.mathopenref.com/triangleinternalangles.html.

Mesimdhéneési kerkon qé nxenésit te kryejne kété aktivitet:

«  Teé vizatojné nje trekéndesh té gfarédoshem.

»  Te vazhdojne brinjéet e trekendeshit.

+  Te shenojne kendet e brendshme me o, g, ., ,
ndersa kendet e jashtme korresponduese me « , 8 , » .

« Te presin me gershere kendet e jashtme.

*  Me qgender ne piken O té rendisin kendet e jashtme njérin pas tjetrit.

»  Te analizojné gfaré fituan.

Pas vértetimit né ményré vizuale, mésimdhénési vérteton né ményré analitike se shuma e kéndeve € jashtme t&
trekéndéshit éshté e barabarté me 360°.
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Reflektimi - 15 min

Meésimdhénési kérkon qé nxénésit né dyshe t€ gjejné masén e kéndit x nga njéra nga figurat.

Grupi I Grupi II Grupi III Grupi IV

Pas pérfudnimit t& punés, katér pérfagésues t€ grupeve do t€ paragesin zgjidhjet né tabelé. Pér detyrat II-IV,
mésimdhénési do € motivojé nxénésit € diskutojné ményrat e ndryshme té gjetjes sé masés sé kéndit x.
Pérfundimisht, mésimdhénési kérkon qé nxénésit né dyshe té identifikojné profesionet né t€ cilat nevojitet gjetja
e masés sé kéndeve, si p.sh. né ndértimtari, arkitekeuré, artileri, etj. Né fund, mésimdhénési kontrollon shkallén e
arritjes s¢ rezultateve t€ t€ nxénit dhe i késhillon nxénésit:

Detyré shtépie: Nxénésit do té zhvillojné kété H Mbani né mend:
aktivitet: :
«  Té vizatojné né njé letér njé trekéndésh té - Shuma e kendeve té brendshme té
¢farédoshém. trekéndéshit éshté 180°.
e Té zgjatin njé brinjé té trekéndéshit pér té + Shuma e kéndeve té jashtme te
formuar kéndin e jashtém 7. trekéndéshit eshté 360°.

* T presin dy kéndet e brendshme &
trekéndéshit, & dhe 7, € cilat jané jo fqinjé me
kéndin e jashtém 7.
*  Té rendisin dy kéndet e brendshme & dhe f tek kéndi i jashem 7. y ’
o Té krahasojné shumén & + ff me kéndin e jashtém 7.
* Té konstatojné cfaré fituan.

Reflektimi nga pérvoja: Mésimdhénési duhet ¢'1 kushtojé kujdes motivimit 194 ﬂ

té gjithé nxénésve pér té realizuar aktivitetet e planifikuara, sepse realizimi
praktik i tyre u ndihmon nxénésve t€ arrijné veté deri te formulimi i rregullave dhe tek mbajtja né mend e
tyre pér njé kohé mé t¢ gjaté. Aktivitetet praktike pér vértetimin vizual t€ rregullés pér shumén e kéndeve té
brendshme té trekéndéshit éshté thelbésore né kété fazé pasi qé kjo éshté ményra e vetme pér ta vértetuar até.

Meqenése ka shumé informacione té réndésishme brenda njésisé mésimore, t cilat kané zbatim mé voné, attheré
éshté planifikuar qé rregulla e kéndit € jashtém té trekéndéshit t& mos béhet brenda orés, por té realizohet si
aktivitet né kuadér t¢ detyrés sé shtépisé. Kjo ofron mundési qé nxénésit té mos nguten né pérfitimin e njohurive
€ duhura. Vértetimi vizual i rregullés pér kéndin e jashtém € trekéndéshit pérmes akeivitetit praktik € dhéné

si detyré shtépie ndihmon té kuptuarit dhe mbajtjen né mend ¢ informacioni, si dhe i pérgatité nxénésit pér
vértetimin analitik € saj, gjé e cila mund t€ béhet gjaté orés vijuese € ushtrimeve.

Akdivitetet e planifikuara mundésojné pérfshirjen e € gjithé nxénésve né procesin mésimor. Nxénésit e talentuar
mund té sfidohen né formulimin e rregullave dhe zbatimin e tyre né zgjidhjen e detyrave, ndérsa ata qé kané
véshtirési né & nxéné mund té zhvillojné aktivitetet praktike dhe t& paktén i mbajné né mend rregullat nga
vértetimi vizual i tyre. Kuizi ofron mundésiné qé té gjithé nxénésit t€ shqyrtojné korrekeésiné né njehsimin e masés
sé kéndit té treté t€ trekéndéshit duke ditur masén e dy kéndeve t€ tjera. Nxénésit mund té vazhdojné kuizin edhe
né sheépi dhe né kété ményré té pérmirésojné shkathésité e tyre né llogaritje.

Realizimi i aktiviteteve té planifikuara zhvillon te nxénésit aftésité e llogaritjes, té vértetimit né ményré
vizuale dhe analitike té disa rregullave t¢ réndésishme né matematiké, si dhe té zbatimit té kétyre rregullave
né detyra té ndryshme.
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Klasa: VII

Njésia mesimore: Perimetri i siperfageve shuméekendeshe

e . Fjaléckyce: Sipérfage shumékéndéshe, pe-
W Rezultatet e t6 nxénit: N& fund t8 L1 oe Speriaqe shumelndishe, pe

ores mésimore' nxenesit duhet te Materialet dhe burimet: Libri, tabela, fletoret e
0 nec 20 N9 nxénésve, metri, njé vizatim.
jene te afte te:

* njehsojne perimetrin e siperfageve Zhvillimi i mesimit
shumekendeshe. I :
L e Evokimi - 10 min
+ artikulojne rregullen per njehsimin e
perimetrit te siperfages shumekendeshe, Kérkohet qé nxénésit né dyshe t njehsojné
si dhe te atyre ge jane siperfage perimetrin e sipérfaqes sé bankés. Pas llogaritjes,
shumekéndéshe té rregullta. njé dyshe e nxénésve do té shénojé zgjidhjen
R zbatojné formulat pér njehsimin e e detyrés né tabelé. Shembulli ndihmon

perimetrit e sipérfaqeve e e nxénésit té rikujtojné formulén pér njehsimin e
né zgjidhjen ¢ detyrave nga jeta praktike perimetrit t€ sipérfaqes drejtkéndéshe:

P=a+b+a+b=2(a+b).

Pér & rikujtuar formulén pér njehsimin e perimetrit t€ sipérfaqes katrore, mésimdhénési kérkon qé nxénésit té
pérgjigjen né pyetjet:

*  Siquhet katérkéndéshi i rregulle?

*  Sifitohet formula pér njehsimin e perimetrit t€ sipérfaqes katrore?

ME pas, mésimdhénési paraqet vizatimin né tabelé dhe tregon se njé 40m

shkollé kérkon t dijé sa do t'1 kushtojé rrethimi i oborrit, i cili ka formén

si né figurén e dhéné, duke ditur se 1m rrethojé kushton 12 Euro. Lom 22m
Ai/ajo pyet nxénésit: 22m o

*  Simund ti ndihmojmé késaj shkolle?
80m

Realizimi i kuptimit - 20 min.

Kérkohet gé nxénésit né dyshe t€ gjejné perimetrin e figurés sé dhéné dhe ¢mimin qé duhet € paguajé shkolla pér
rrethojén. Njé dyshe do t€ shénojé zgjidhjen e detyrés né tabelé. Nga ky shembull, nxénésit arrijné té formulojné
rregullén pér njehsimin e perimetrit té sipérfages shumékéndéshe:

Perimeter te siperfages shumekendeshe quajme shumen e gjatesive te brinjeve te saj.

Pér té demonstruar rregullén e mésipérme, mésimdhénési shirytézon uebfagen http://www.mathopenref.com//
polygonperimeter.html.
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ME pas, mésimdhénési pyet nxénésit:
*  Cka quajmé shumékéndésh ¢ rregulle?

Pas dhénies sé pérgjigjes sé sakté, ai/ajo kérkon qé nxénésit né dyshe € gjejné formulén pér njehsimin e perimetrit
té sipérfaqes trekéndéshe barabrinjése, té sipérfages pesékéndéshe té rregullt, si dhe té sipérfages sé rregullt n-
kéndéshe. Njé dyshe e nxénésve do t¢ shénojé formulat e gjetura né tabelé.

Pér té aftésuar nxénésit né zbatimin e formulave té gjetura, mésimdhénési kérkon qé nxénésit né dyshe té
g q Y
plotésojné tabelén e méposhtme pér shumékéndéshat e rregullt:

3 2 om
: 12 mm
b 192 om
10 16 cm

Reflektimi - 15 min

Kérkohet qé nxénésit &€ gjejné se cilat sipérfage shumékéndéshe té rregullta me gjatésiné e brinjés numér natyral
mund té kené perimetrin 24 cm. Zgjidhjet e detyrave do t€ shénohen né tabelé.

/\ - O

8 6 4 3 2

ME pas nxénésit né dyshe do té vizatojné t¢ paktén 2 sipérfaqe té ndryshme shumékéndéshe qé kané perimetrin e
barabarté me 16 cm. Disa modele € shumékéndéshave qé kané gjetur nxénésit do té vizatohen né tabelé. Nga ky
shembull arrihet né pérfundimin se ekzistojné shumékéndésha té ndryshém, t cilét mund & kené perimetér &
njéjté té sipérfaqeve té tyre.

Né fund mésimdhénési kérkon qé nxénésit € gjejné shembuj nga jeta praktike né té cilét ka zbatim rregulla pér

njehsimin e perimetrit t€ sipérfageve shumékéndéshe. Gjetja e shembujve té tillé kompleton arritjen e rezultateve
té té nxénit brenda orés mésimore.

Detyré shtépie: Mésimdhénési u sqaron nxénésve se cfaré figure éhté deltoidi &) /_\
dhe kérkon gé nxénésit t¢ zgjidhin kéto detyra: =) )/(@\
gt 2

Detyra 1. Duke kérkuar né internet, njehsoni perimetrin e sipérfaqes sé bazés \£ .. .@‘ ):ﬁ‘)
s¢ piramidés mé t& madhe né Egjipt. — \,E/Y‘
TTTIT I~ %
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Detyra 2. Njehsoni gjatésité e brinjéve té njé xhite né formé deltoidi, e cila duhet & ndértohet me 4 m tel, duke
ditur se gjatésia e njérés brinjé éshté pér 0,5 m mé e gjaté se e brinjés gjetér.

Detyra 3. Gjeni perimetrin e sipérfages shumékéndéshe té pjesés frontale
t€ shtépisé suaj ose té dyshemesé s¢ njé dhome qé éshté né formén e
shumékéndéshit.

Reflektimi nga pérvoja: Meqenése nxénésit nga klasat e méhershme kané
njohuri pér gjetjen e perimetrit t€ sipérfaqes drejtkéndéshe, atéheré rikujtimi

i formulés pérmes njé shembulli praktik motivon nxénésit pér tu pérfshiré
aktivisht né procesin mésimor. Mg pas, paraqitja e njé shembulli nga jeta pér
llogaritjen e ¢mimit & rrethojés, nxit € gjithé nxénésit pér ¢ gjetur zgjidhjen e

kérkuar, sepse éshté dicka me € cilén ata ballafaqohen né jetén e pérditshme.

Perimetri éhté njé koncept i njohur pér nxénésit, prandaj mésimdhénésit duhet @ shfrytézojné kété fakt dhe &
fokusohen mé shumé né zhvillimin e aftésive té nxénésve pér té njehsuar perimetrin e sipérfageve shumékéndéshe
té rregullta pérmes gjeneralizimit té rasteve. Kjo qasje ndihmon nxénésit té pérforcojné njohurité e tyre dhe té
zhvillojné shkathtési pér & modifikuar formulat e caktuara me géllim té pérdorimit té tyre né zgjidhjen e detyrave
t€ ndryshme.

Perimetri i sipérfageve shumékéndéshe éshté njé koncept gé zbatohet jashtézakonisht shumé né jetén praktike. Njé
gjé e tillé duhet shfrytézuar nga mésimdhénési pér t€ pércjellé tek nxénésit mesazhin se njohurité dhe shkathtésicé
qé fitohen né matematiké kané zbatim né jeté. Mésimdhénési duhet t jeté kreativ né zgjedhjen e shembujve,
sidomos té atyre qé jané né pérputhje me interesimet e nxénésve, si pér shembull kurioziteti i nxénésve pér lojén

e futbollit, basketbollit, pér projektimin e shtépive, etj. Sa mé shumé respektojmé preferencat e nxénésve aq mé i
madh éshté interesimi i nxénésve pér té nxénés dhe rezultatet e tyre. Motivimi i brendshém i iniciuar nga interesi-
mi personal zgjon kérshériné e nxénésve pér t€ nxéné dhe né kété ményré rrit shkallén e pérvetésimit & njohurive
nga ana e tyre.
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Klasa: VII

Njésia mesimore: Zbatimi i teoremes se Pitagorés - ushtrime

Fjalét kyge: Katete, Hipotenuzé, teoremé e Pitagorés.
Materialet dhe burimet: Libri, fletoret e nxénésve, tabela,

detyrat e pérgatitura nga mésimdhénési, etj. M Rezultatet e te

nxenit: Né fund te orés
Zhvillimi i mésimit mésimore, nxenésit
Evokimi - 5 min duhet te jené te afte te:
Meésimdhénési kérkon qé 2-3 nxénés & artikulojné teoremén e * zbatojne teoremen e
Pitagorés té mésuar né orén e kaluar dhe té tregojné informa- Pitagores ne zgjidhjen e
cionet qé kané arritur i sigurojné nga interneti pér Pitagorén detyrave te ndryshme nga
dhe teoremén e famshme t€ tij (pjesé e detyrave € shtépisé nga jeta praktike.

ora e kaluar). Disa nga informatat e réndésishme mésimdhé-
nési i shénon né tabelé.

Realizimi i kuptimit - 30 min

Meésimdhénési ka pérgatitur fletat me nga 4 detyra pér secilin grup. Ai/ajo kérkon qé nxénésit né grupe té lexojné
detyrén e paré, ta ilustrojné até me vizatim dhe ta zgjidhin. Grupi lajméron qé ka pérfunduar detyrén pasi té
sigurohet qé secili anétaré i grupit té tyre e ka kuptuar zgjidhjen.

Detyra 1. Aeroplani pasi ngrihet nga pista bén 120 km

rrugé nga lindja dhe pastaj kthehet dhe bén 90 km nga 120

jugu. Sa éshté larg aeroplani nga pista? .

Pasi té gjitha grupet kané zgjidhur detyrén, mésimdhénési g ﬁ 920
cakton grupin qé éshté lajméruar i pari pér ta paraqitur o0

zgjidhjen e detyrés né tabelé. Grupet e tjera do té vlerésojné

prezantimin e grupit me njé noté nga 1-5.

E njéjta proceduré do t& pérséritet gjaté zgjidhjes sé secilés detyré vijuese.

Detyra 2. Muri i njé shtépie éshté i larté 3 metra. Sa larg nga muri i shtépisé duhet té /§§§

vendosen shkallét e gjata 5 metra, nése duam € hipim né kulm?

Detyra 3: Dea kérkon ¢ blejé njé laptop me ekranin qé ka gjatésité e brinjéve 40 cm -
dhe 30 cm. Me ¢faré diametri duhet té kérkojé Dea ekranin e laptopit? g
Detyra 4: Sa éshté lartésia h e kulmit t& sheépisé né figurén e dhéné?

Pasi té kryhen vlerésimet, mésimdhénési u referohet vlerésimeve € nxénésve t€ béra né

grupe dhe shpallé grupin fitues. Ai/ajo thekson elementet pozitive qé kané béré grupin
t€ fitojé, né ményré qé ato té jené si késhilla pér grupet e tjera né té ardhmen.

8m




Reflektimi = 10 min

Nxénésit e ndaré né 4 grupe do t€ zgjidhin asociacionin e méposhtém:

A B c D

Emeér Kosova Shkronje filozof
Iliada Juglindje té Evropés numer matematikan
Poet epik 4 dete rrethi Teorema
Odieseu : Siujdhesé : 3,14 : Themistokleu
Homeri Ballkani T Pitagora

GREQIA

Asociacioni éhté i ndértuar nga 4 shtyllat A,B,C,D poshté té cilave jané nga 4 fjalg, t¢ cilat sé bashku asocojné né
fjalén e shénuar me “bold” né fund t shryllés. Né fund té 4 fjalét e shénuara me “Bold” asocojné né fjalén pér-
fundimeare “Greqia”. Pra, Homeri éshté poet grek, Greqia shtrihet né Siujdhesén Ballkanike, njéra nga shkronjat
greke éshté T dhe Pitagora ka qené matematikan grek.

Loja fillon me njérin grup, i cili do t& hapé njérén fushé p.sh. fushén A4 ku shénon Odieseu. Nése grupi gjen
shtyllén né fund, pra fjalén Homeri vetém me hapjen e njé fushe, atéheré grupi fiton 4 piké. Nése nuk e gjen,
atéheré vazhdon grupi tjetér me hapjen e njé fushe tjetér né & njéjtén sheyllé ose né sheyllat e gera. Nése grupi e
gjen zgjidhjen e shtyllés pas hapjes sé dy fushave, p.sh. me hapjen e dy fushave A4- Odiseu dhe A2- Iliada, atéheré
ata fitojné 3 piké e késhtu me radhé derisa té hapen t gjitha fushat e poshtme. Pér gjetjen e zgjidhjes pérfundim-
tare, pra té fjalés “Greqia” grupi fiton 5 pikeé shtesé. Grupi fitues éshté ai i cili ka piké mé shumé.

Pas shpalljes s¢ grupit fitues, mésimdhénési tregon se né klasén e 7 mésohen vetém disa zbatime t€ teoremés sé
Pitagorés, ndérsa zbatimet e tjera do té mésohen né klasén e 8. Prandaj ai/ajo i késhillon nxénésit:

Detyré shtépie: Nxénésit do t¢ zgjidhin
detyrén 5 né fagen 96 té librit té matema-

B Mbani ne mend:

Syprina e sipérfages katrore té ndértuar mbi tikés & klasés s¢ VII. Nxénésit e talentuar,

hipotenuzé éshté e barabarté me shumén e pérveg késaj detyre do t€ formulojné edhe

syprinave té sipérfageve katrore té ndértuara dy detyra nga jera praktike né t€ cilat

mbi katete. duhet té zbatohet Teorema e Pitagorés
dhe ti zgjidhin ato.

Reflektimi nga pérvoja: Teorema e Pitagorés éshté njé temé e réndésishme, e cila ka zbatim € shumté né matema-
tiké. Prandaj mésimdhénési duhet t'ia kushtojé mé shumé se njé oré zbatimit té késaj teoreme né zgjidhjen e
detyrave té ndryshme. Meqé né klasén e 7 béhet vetém vértetimi vizual i Teoremés sé Pitagorés, atéheré éshté miré
qé mésimdhénési t€ koncentrohet né zbatimin praktik té teoremés né zgjidhjen e detyrave nga jeta praktike, ¢ cilat
mund té ilustrohen. Ekzistojné jashtézakonisht shumé shembuj nga jeta praktike né ¢ cilat kérkohet té zbatohet
Teorema e Pitagorés. Mundésia pér zgjedhjen e detyrave ¢ tilla ofron rast pér mésimdhénésit t€ jené kreativ dhe

té formulojné detyra interesante té cilat marrin né konsideraté interesimet e nxénésve. Shembuijt e tillé zgjojné
kérshériné e nxénésve dhe gatishmériné e tyre pér t'i zgjidhur ato. Asociacioni i planifikuar né fund sjellé freski pér
nxénés pas zgjidhjes sé detyrave. Ai po ashtu i kontribuon dhe integrimit t¢ fushave léndore si: fushés sé¢ matema-
tikés, t& komunikimit dhe t& shkencave.

Puna né grup pér zgjidhjen e detyrave dhe pér paraqitjen e zgjidhjes né tabelg, si dhe pér té zgjidhur asociacionin
kultivon bashképunimin ndérmjet nxénésve dhe rrit ndjenjén e pérgjegjésisé pér té kontribuar né arritjen e suksesit
mé t€ miré. Vlerésimi i grupit nga grupet e tjera dhe shpallja e fituesit né fund motivojné nxénésit jo vetém t&
zgjidhin detyrat, por t€ kultivojé edhe shkathtésité pér prezantim dhe vlerésim. Té gjitha kéto ndihmojné né
zhvillimin e disa kompetencave te nxénési, si: até t€ komunikimit, t€ nxénit, t& qytetarit aktiv, etj.
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Klasa: VII

Njésia mesimore: Kuptimi i funksionit

M Rezultatet e te nxenit:

Fjalét kyge: Funksion, ndryshore e pavarur, ndryshore e

varur, domené, kodomené.

Ne fund te ores mesimore, vizotja, etj.
nxenesit duhet te jene te
afte te:

oS fumkeion Zhvillimi i mesimit
pérkufizojné funksionin nga L .
bashkésia A né bashkésing B, Evokimi - 10 min
identifikojné domenen dhe
kodomenen e funksionit,
identifikojné menyrat e picé e vogél né restorant
ndryshme te dhenies se kushton 2 euro. Sa do &
funksionit. fitojé Genci nga shitja e 1
pice, 2 picave, 3 picave?

Meésimdhénési lexon kété
detyré para nxénésve: Njé

Materialet dhe burimet: Libri, fletoret e nxénésve, tabela,

-2 -1

ME pas kérkon q¢ nxénésit né grupe t€ shénojné né formé t¢ dysheve té
renditura lidhjen qé ekziston né mes té shitjes sé 1, 2 dhe 3 picave, si dhe té hollave & fituara nga shitja e tyre.
Dyshet e fituara do t'i paragesin né sistemin koordinativ né rrafsh dhe do ¢’ bashkojné pikat e fituara. Pas
realizimit € detyrés, mésimdhénési pyet nxénésit:

Cfaré mund té konstatohet pér kéto pika?
Sa do & fitojé Genci nga shitja e 6 picave? A i takon dyshja e renditur

Sa pica duhet té shesé Genci pér té fituar 10 euro? Si mund ta gjejmé
numrin e picave nga drejtéza e pércaktuar me pikat e mésipérme? Pse?
Cfaré lidhje ekziston né mes té numrit té picave dhe té hollave té fituara?

(6,12) drejtézés sé pércaktuar me pikat e mésipérme? | '.\‘ 2t
(_- ~

Né kété ményré mésimdhénési paraqet qéllimin e njésisé mésimore: Kuptimi i funksionit.

Realizimi i kuptimit - 25 min
Nijésia mésimore &shté ndaré né 3 pjesé. Mésimdhénési kérkon gé nxénésit t¢ lexojné pjesén e paré né fagen 143.
ME pas kérkon q¢ nxénésit ¢ pérgjigjen né pyetjet:

Sa fiton njé instruktor i vallézimit pér 8 oré, nése njé oré puné paguhet 7 euro?

Sa do & fitojé instruktori pér 5 dité t€ javés, nése punon 8 oré né dité?

Sa oré ka punuar instrukeori, nése ai ka fituar 161 euro?

Cila éshté vleré hyrése dhe cila éshté vleré dalése né shembullin 1?

Si quhet ndryshe vlera hyrése dhe si ajo dalése?

Cka quajmé funksion nga bashkésia A né bashkésiné B? Si shénohet njé funksion i tillé?
Si mund té shénohet funksioni i shembullit I me anén e dysheve té renditura?

|
I
[
|
|
|
1
1
1
|
2

0 1

X
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Meésimdhénési shogéron disa nga pérgjigjet e nxénésve me shénime né tabelé. Pas dhénies sé pérgjigjeve, nxénésit
vazhdojné me leximin e pjesés s¢ dyté té njésisé mésimore, e cila pérmban shembujt 2 dhe 3 né fagen 144. Pas
leximit, mésimdhénési kérkon qé nxénésit t& pérgjigjen né pyetjet:

*  DPse syprina e sipérfaqes katrore éshté funksion i gjatésisé sé brinjés sé katrorit?

*  Cka quajmé domené dhe kodomené té njé funksioni?

*  Pse nuk paraget funksion tabela e paré e dhéné né shembullin 3?

*  DPse paraqet funksion tabela e dyté e dhéné né shembulli 3?2

Pas dhénies sé pérgjigjeve, nxénésit vazhdojné me leximin e pjesés sé treté qé pérmban shembujt 4 dhe 5. Pas
leximit, nxénésit duhet t€ pérgjigjen né pyetjet:

*  Cila &sht shprehja pér funksionin e dhéné né shembullin 4?

*  DPse bashkésité e dysheve té renditura té shembullit 5 nén a) dhe b) jané funksione?

*  Dse bashkésia e dysheve té renditura t& shembullit 5 nén ¢) nuk éhté funksion?

*  Né sa forma mund té jepet funksioni?

Pérgjigja e fundit shénohet né tabelé. Mésimdhénési tregon edhe disa shembuj t€ funksioneve nga jeta e
pérditshme.

Shembulli 1. Nése me A shénojmé bashkésiné e € gjithé artikujve né njé shitore, ndérsa me B bashkésiné e num-
rave racionalé pozitivé, atéheré procedura e caktimit té ¢mimeve té artikujve éhté funksion nga bashkésia A né
bashkésiné B.

Shembulli 2. Nése me A shénojmé bashkésiné e nxénésve té njé klase, ndérsa me B = {0, 1, 2, 3, 4, 5} bashkésiné e

notave, ku 0 tregon se nxénési éshté i panotuar, atéheré caktimi i notave pér nxénésit paraqet funksion nga bashké-
sia A né bashkésiné B.

Reflektimi - 10 min

Meésimdhénési kérkon qé nxénésit né grupe té formulojné njé detyré nga jeta praktike, né té cilén ekziston njé
lidhje funksionale né mes dy objekteve. Mé pas, ai/ajo kérkon gé funksionin ta paraqesin né ményra t& ndryshme.
Nijéri nga grupet do té paraqes zgjidhjen e detyrés né tabelé, p.sh. funksioni qé paraqet ndarjen e gelizave né dy
pjesé:

a) y=2x;
b)f =1{(1,2),(2,4),(3,6),...}
ot 0 ]

o x 1 2 i3 .

y 2 A 16

Né fund mésimdhénési kontrollon arritjen e rezultateve & € nxénit dhe i késhillon nxénésit:

: na . Detyré shtépie: Nxénésit do t¢ formulojné té paktén 2 detyra nga
™ Mbani ne mend: jeta praktike né ¢ cilat mund té caktohet njé funksion. Funksionet
Funksion nga bashkesia A e pércaktuara me detyra do t'i paragesin né forma t¢ ndryshme.
ne bashkesine B quajme
rregullén sipas sé cilés ¢do Reflektimi nga pérvoja: Funksioni éhté njéri ndér kuptimet
elementi nga bashkeésia A i themelore né matematiké, prandaj mésimdhénési duhet té keté
shogérohet njé dhe vetém njé kujdes qé nxénésit té kuptojné né ményré € sakté rregullén qé
element nga bashkésia B. pércakton funksionin, si dhe zbatimin e saj né identifikimin e

funksionit gjaté paraqitjes s tij né forma t€ ndryshme.
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Paragitja e nocionit t& funksionit pérmes njé shembulli nga jeta praktike éhté thelbésore pér té ndihmuar nxénésit
t€ kuptojné até. Shembulli i picés éshté mjaft i thjeshté dhe praktik pér t&¢ ndihmuar nxénésit té kuptojné funk-
sionin si lidhje ndérmjet objekteve t&€ ndryshme qé ka dy karakteristika themelore:

*  Cdo numri & shitjes sé picave i shogérohet njé fitim.

*  Pér ¢do numér € picave té shitura ka vetém njé shumé  fituar.

Pas kuptimit t& funksionit nga shembulli i shitjes s¢ picave, nxénésit jané € gatshém té lexojné njésiné mésimore.
Pér & kontrolluar t& kuptuarit e tyre, mésimdhénési parashtron pyetjet pas ¢do pjese t€ lexuar. Pyetjet e planifi-
kuara jané té niveleve t¢ ndryshme me géllim qé t& mundésojné pérfshirjen e t€ gjithé nxénésve né procesin mési-
mor. Nxénésit qé kané véshtirési né t¢ nxéné mund t€ angazhohen né dhénien e pérgjigjeve triviale ose atyre qé
kané t¢ béjné me llogaritje té thjeshta, ndérsa t¢ talentuarit sfidohen pérmes pyetjeve, pérgjigjet e sé cilave kérkojné
€ menduar té nivelit t€ larté, si dhe analizimin e formave t€ ndryshme t€ dhénies s¢ funksionit.

Aktivitetet e planifikuara synojné zhvillimin e té gjitha kompetencave tek nxénésit, si:

»  kompetencen e komunikimit, permes formulimit té pergjigjeve.

»  kompetencen e té menduarit, permes analizes se rasteve.

+  kompetenceén e té nxenit, permes nxjerrjes sé péerfundimeve.

+  kompetencén personale, permes shembujve nga jeta praktike g¢ mund té ndikojné ne orientimin ne
karriere.

+  kompetenceén e punés dhe jetes, permes shembullit té shitjes sé pices.

»  kompetencen e qytetarise aktive, permes zgjidhjes sé detyrave ne grup.
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Klasa: VlII

Njésia mesimore: Numrat dhjetore dhe numrat thyesore

B Rezultatet e te Fjalét kyce: Numér dhjetor, numér dhjetor periodik, numér i pastér dhje-
nxenit: Né fund te tor periodik, numér dhjetor i pérzier periodik, paraperioda.

% 0 ¢ Materialet dhe burimet: Libri, fletoret e nxénésve, tabela, etj.
ores mesimore,

et SRS Zhwiltimi i mésimit
jene fe arte te: Evokimi - 5 min

° Shkrua]ne. nje numer Nxénésit organizohen né grupe me nga 4 anétaré. Secili anétar i grupit do
thyesor si numer t€ zgjidhé njérén nga detyrat:
dhjetor,
* shkruajné numrat Detyra 1. Shkruaje si numér dhjetor thyesén 2.
dhjetore te fundme 5
dhe ata periodike si Detyra 2. Shkruaje si numér dhjetor thyesén 2.
numra thyesore. 1
Detyra 3. Shkruaje si numér dhjetor thyesén % .

Detyra 4. Shkruaje si numér thyesor numrin dhjetor 2.058.

Meésimdhénési kérkon qé secila nga detyrat té zgjidhet né tabelé nga njé nxénés. Nxénésit e tjeré i kontrollojné
rezultatet e tyre dhe i korigjojné né rast nevoje.

Realizimi i kuptimit - 30 min

Meésimdhénési shirytézon shembujt 1-3 pér té treguar se numrat thyesoré mund té shkruhen si numra dhjetoré
t€ fundmé ose numra dhjetoré periodiké, ku numrat dhjetoré periodiké mund t€ jené numra dhjetoré té pastér
periodiké (vetém me shifra qé pérsériten) ose numra dhjetoré periodiké té pérzier (me shifra qé pérésriten dhe qé
nuk pérsériten). Ndérsa, pérmes shembullit 4 tregohet shndérrimi i numrit dhjetor periodik t€ fundmé né numér
thyesor. Mésimdhénési u sqaron nxénésve se ata do té lexojné njésiné mésimore dhe do t& kuptojné se si béhet
shndérrimi i numrave dhjetoré periodiké né thyesa.

Meésimdhénési kérkon qé té gjithé nxénésit té lexojné né fagen 12 shembullin 3 nén a). Pas leximit, dy nga anétarét
e grupit do ta sqarojné shembullin pér anétarét e tjeré té grupit. Pra, nxénésit do t€ sqarojné procedurén:

ME pas, t€ gjithé nxénésit lexojné shembullin 3 nén b). Dy nxénésit e tjeré té grupit qé mé

L x=0.222.../-10

§ * : paré dégjuan tash do ta sqarojné shembullin pér anétarét e fjeré. Né fund € gjithé nxénésic
10x=2.222... i lexojné shembullin 3 nén c). Njé nxénés do ta sqarojé shembullin né tabelé.
10x=2+0.222...

_ i Duke u bazuar né shembujt e mésipérm, mésimdhénési nxjerré formulén e pérgjithshme
0x=2+x i pér shndérrimin e numrave t€ pastér periodiké né thyesa dhe sqaron shndérrimin e numrit
¢ dhjetor té pérzier periodik né thyesé.

10x-x=2

9x =2 : Mésimdhénési kérkon qé nxénésit té gjejné shembuj nga jeta e pérditshme kur ata
§ 5 i ballafagohen me thyesat, numrat dhjetoré dhe pérgindjet. Ky éshté njé moment i
fx= 5 pérshtatshém pér mésimdhénésin té sqarojé lidhjen qé ekziston né mes té thyesave,

et numrave dhjetoré dhe pérqindjeve.
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Reflektimi = 5 min

Meésimdhénési shénon né tabelé 6 detyrat e méposhtme:

1) 0.555...; 2)0.2323...; 3)0213213...; 40.31212...;  5)0.1222...; 6) 1.1111...

Ai/ajo kérkon q¢ nxénésit e njé grupi né ményré
individuale t€ béjné shndérrimin e njé numri
dhjetor periodik t€ dhéné né thyesé. Pas zgjidhjes
sé detyrés nxénésit e grupit do t¢ krahasojné
rezultatet né mes vete dhe do t€ béjné korigjimet
né rast nevoje.

Né fund, mésimdhénési kérkon q¢ nxénésit &
pérgjigien né pyetjen:
*  Simund t shprehet me anén e numrave
dhjetoré, me anén e thyesave dhe t€ pér-
ginjdes fakti se né zgjedhjet e fundit nuk

kané votuar cereku i votuesve?

Meésimdhénési kontrollon arritjen e rezultateve té
té nxénit dhe i késhillon nxénésit:

B Mbani ne mend:

Cdo thyese mund te shenohet si numer dhjetor i fundme ose periodik dhe anasjelltas,
¢do numer dhjetor i fundme ose periodik mund te shenohet si thyese.

Detyré shtépie: Nxénésit do té plotésojné kéto tabela duke béré shndérrimet e nevojshme:

THYESE NUMER DHJETOR NUMER DHJETOR THYESE

3

5 0,213
L 0,3131

g /] e
5 0,132132
133 1,111
0 1.

Meésimdhénési mund té kérkojé nga nxénésit e talentuar t€ shndérrojné né numra thyesoré kéta numra dhjetoré:

0.99999...; 1.99999...; 2.99999... 5
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Reflektim nga pérvoja: Detyrat né fillim € orés do té motivojné secilin nxénés pér Cu pérfshiré né procesin mési-
mor, sepse zgjidhja e tri detryrave té para kérkon pjesétimin e dy numrave, ndérsa e katérta shndérrimin e numrit
dhjetor té fundmé né thyesé. Té gjitha kéto jané veprime € njohura pér nxénésit sepse i kané mésuar né klasat e
méparshme. Kjo do té ndihmojé mésimdhénésin qé njé pjesé té njésisé mésimore ta sqarojé pérmes detyrave qé
zgjidhin nxénésit. Pjesa tjetér e orés mund t€ pérdoret né ményré efektive pér té sqaruar pjesén tjetér té njésisé
mésimore dhe kryesisht shndérrimin e numrave dhjetoré periodiké né numra thyesoré.

Nijésia mésimore éshté planifikuar t€ shtjellohet pérmes teknikés mésimdhénia e ndérsjellé. Realizimi i teknikés
kérkon qé té gjithé nxénésit t€ lexojné njé pjesé t€ njésisé mésimore dhe pastaj dy anétaré t€ grupit ta sqarojné
pjesén e lexuar pér anétarét e tjeré, pra té kené rolin e mésimdhénésit. E njéjta proceduré zbatohet edhe gjaté lex-
imit t€ pjeséve té tjera. Pérmes zbatimit t& késaj teknike, te nxénésit arrijmé té zhvillojmé kompetencén e komuni-
kimit (sqarimi i pérmbajtjes anétaréve € feré € grupit), até t¢ t& menduarit (analiza e informacionit té lexuar) dhe
kompetencén e té nxénit (pérforcimi i njohurive né ményré qé t'iu sqarohen té tjeréve).

Kjo tekniké éshté shumé e pérshtatshme pér t'u pérdorur né klasé. Pér té tejkaluar pengesat q¢ mund t€ kené nxé-
nésit me véshtirési né té nxéné, éhté planifikuar qé roli i mésimdhénésit té realizohet né dyshe. Kjo ofron mundési
t€ krijimit t€ dysheve té pérziera me nxénés té talentuar dhe me ata qé kané véshtirési né ¢ nxéné. Mirépo, mésim-
dhénési duhet t¢ kujdeset qé nxénésit e talentuar t&€ ndihmojné nxénésit e tjeré dhe jo t'i neglizhojné ata.

Teknika e mésimdhénies s¢ ndésjellé éshté sidomos e pérshtatshme té realizohet né kété moshé, sepse nxénésit jané
né gjendje té kuptojné rolin e tyre si mésimdhénés dhe té marrin pérgjegjési pér realizimin e tij me sukses. Eshté
provuar se nxénésit arrijné t& mésojné mé sé miri kur e diné se e kané obligim ta sqarojné informacionin e fituar
pér té gjerét. Pikérisht pér kété qéllim éshté miré qé kjo tekniké € zbatohet me nxénés.
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Klasa: V| B Rezultatet e té

nxenit: Ne fund te
orés mesimore,

Njesia mesimore: Simetria boshtore nxenesit duhet te

Fjalét kyce: Boshti i simetrisé, piké simetrike, figura simetrike. Jene_ te afte te:
Materialet dhe burimet: Libri, fletoret e nxénésve, tabela, fleté * gjejne .plkel} L
Ad,viorfa, kompas <t simetrike té njé pike
te dhene lidhur me
e e e e nje drejtéz te dhene,
Zhvillimi i mésimit - konstruktojné figurén
imi i simetrike té nje
Evokimi - 10 min Soie B dhen
lidhur me nje drejtez
te dhene,
+  konstruktojne
boshtin e simetrise
te disa figura.

Akdiviteti i paré: Mésimdhénési kérkon qé nxénésit né grup:

* & palosin njé letér né dysh.

* Dy faqet e letrés sé palosur t'i grisin njékohésisht me
doré duke krijuar njé figuré ¢farédo.

* Té shénojné me s vijén sipas sé cilés éshté béré palosja.

*  Té shénojné me A njé piké né njérén nga figurat.

»  Té bashkojné pikén A té figurés sé paré me pikén A’ t& figurés tjetér,
e cila ka té njéjtén pozité né figuré sikur pika A né figurén e paré.

* Té shénojné me S piké prerjen e drejtézés s me segmentin AA’. A S A’

Realizimi i kuptimit - 15 min

Meqenése pér simetriné boshtore nxénésit kané mésuar dhe né klasat e

méparshme, atéheré mésimdhénési mund ta shjellojé kété temé duke paragitur ndonjé material nga internet, té
cilin e shogéron me parashtrim té pyetjeve, diskutim té pérgjigjeve nga ana e nxénésve, si dhe plotésim € informa-
cioneve né rast nevoje. Mésimdhénési paraqet para nxénésve materialin: Hyrje né simetriné boshtore nga uebfagja:
http://www.youtube.com/watch?v=TVY1zgH3i0Q. ME pas, ai/ajo kérkon nga nxénésit qé té reflektojné né
lidhje me aktivitetin e paré dhe materialin, si dhe t& pérgjigjen né pyetjet:

*  Cfaré kéndi formon drejtéza AA’ me drejtézén s? Cfaré mund € thuhet pér segmentet AS dhe SA”?
*  Si mund t gjejmé pikén simetrike & njé pike té dhéné lidhur me njé drejtés & dhéné?

* Cfaré ndodh nése pika A do té ishte né drejtézén e simetrisé s?

*  Si mund t gjejmé figurén simetrike té njé figure & dhéné lidhur me njé drejtés t& dhéné?

*  Cfaré duhet béré pér té gjetur mé lehté figurén simetrike té figurés sé ndértuar nga segmentet?

*  Cfaré mund té thuhet pér formén dhe madhésiné e figurave simetrike?

» Cfaré ndodh nése boshti i simetrisé kalon népér figuré?

*  Me ¢ka pérputhet boshti i simetrisé sé njé segmenti?

Aktiviteti i dyté: Mésimdhénési i shpérndan C
¢do dysheje t& nxénésve njé fleté né ¢ cilén
jané vizatuar dy trekéndésha kongruenté si mé
poshté dhe kérkon qé nxénésit t€ gjejné boshtin
e simetrisé sé kétyre trekéndéshave. Ndérkohé A B B A

ai/ajo vizaton trekéndéshat né tabelé.
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Pas pérfundimit ¢ detyrés, mésimdhénési kérkon qé nxénésit té konstruktojné né tabelé boshtin e simetrisé s&
trekéndéshave. Mésimdhénési bashké me nxénésit do té diskutojné dy ményrat e konstruktimit € boshtit t&
simetrisé pér trekéndéshat e dhéné:

* konstruktimit t€ simetrales s¢ segmentit BB’
*  konstruktimit t€ drejtézés qé kalon népér mesin e segmenteve BB’ dhe CC.

Reflektimi - 20 min S

Nxénésit do té vizatojné né fletoret e tyre njé katérkéndésh ¢farédo dhe njé
drejtéz s qé kalon népér njérin kulm € tij. Mé pas, ata do € gjejné figurén
simetrike té katérkéndéshit lidhur me drejtézén s. Pas pérfundimit € detyrés
nxénésit do t& shkémbejné fletoret me njé bashkémoshataré dhe do € shénojné
njé koment lidhur me saktésing e punés sé béré t¢ shokut/shoges sé tyre.

Derisa nxénésit punojné né ményré individuale detyrén e mésipérme, mésimdhénési u shpérndan grupeve nga njé
fleté né té cilén ka vizatuar njé trekéndésh barakrahésh, njé trekéndésh barabrinjés, njé drejtkéndésh, njé katror dhe
njé rreth. Ai/ajo kérkon qé nxénésit né grup t gjejné numrin e boshteve té simetrisé qé mund t konstrukcohen né
secilén nga figurat e dhéna.

Rezultatet e detyrés do t&€ komentohen nga nxénésit. Mé pas, mésimdhénési kérkon qé nxénésit € identifikojné
disa objekte né klasé né té cilat mund t& vizatohet boshti i simetrisé.

Né fund, mésimdhénési kérkon qé gjysma e nxénésve té shénojné né formé vertikale fjalén SIMETRIA dhe

gjysma gjetér fjalén BOSHTORE. Pér secilén shkronjé té fjalés sé caktuar pér ta, nxénésit do t€ gjejné njé nocion
matematiké qé fillon me até shkronjg, p.sh.

Syprina e siperfages Boshti

Inekuacioni Origjina e sistemit koordinativ
Monom Shprehja numrike

Ekuacioni Tangjenta

Trekendeshi Ortogendra

Rombi Relacioni

Indeksi Elementi

Apotema

Dy nxénés do t€ lexojné nocionet e gjetura.
Detyré shtépie: Nxénésit do té zgjidhin detyrat 1 dhe 2 né librin e matematikés. Njé grup i nxénésve té talentuar

do € punojné sé bashku pér té pérgatitur njé prezantim né lidhje me simetriné boshtore. Pér prezantimin e tyre ata
mund té shérbehen me materialin nga uebfagja: http://www.youtube.com/watch?v=v0cxlpIpE;j0.
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Reflektimi nga pérvoja: Njésia mésimore éshté e njohur pér nxénésit, prandaj shjellimi i saj éshté béré pérmes
aktiviteteve té ndryshme praktike, prezantimit t¢ materialit nga interneti dhe parashtrimit & pyetjeve pér ¢ orien-
tuar nxénésit qé né ményré & pavarur té nxjerrin konstatimet e duhura.

Ekzistojné shumé aktivitete praktike dhe vizatime té cilat mundésojné pérfshirjen e € gjithé nxénésve né procesin
mésimor, e vecanérisht &€ atyre q¢ kané véshtirési né & nxéné. Prezantimi do & ndihmojé nxénésit me véshtirési
né té nxéné qé té vizualizojné konceptin e simetrisé boshtore dhe té kuptojné até mé lehté. Nxénésit e talentuar
kané mundési té sfidohen pérmes pyetjeve, pérgjigjet e € cilave kérkojné nivel  larté ¢ t& menduarit, si dhe duke
kérkuar nga ata t€ gjejné € gjitha boshtet e simetrisé sé figurave t€ dhéna. Pérmes realizimit té aktiviteteve arrihet
qé te nxénésit t€ zhvillohen kryesisht:

*  kompetenca e komunikimit pérmes gjetjes sé fjaléve pér shkronjat e dhéna dhe formulimit t pérgjigjeve,

* kompetenca e t¢ menduarit duke analizuar rastet dhe duke kryer e aktivitetet,

* kompetenca e té nxénit pérmes sintetizimit t¢ informacionit t€ fituar pér zgjidhjen e detyrave,

* kompetenca e qytetarisé gjaté punés né grup, ku secili individ ka pérgjegjésité e veta dhe i kontribuon
realizimit & detyrés.
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Klasa: VlII

Njésia mésimore: Llogaritja e probabiliteteve (gjasés)

Fjalét kyce: Probabiliteti i

rejares ngjara c pamundshne, -l Regultatet e té nxénit: Né fund té orés
b, o P mésimore, nxénésit duhet té jené té afté té:
Materialet dhe burimet: Libri, - gjejné probabilitetin e ngjarjeve té ndryshme,
ﬂetf’retf.“xelfewe’ Fabela’ dy « paragesin probabilitetin e ngjarjeve né njé shkalle
zare, nje 1lustr1m, et. te prObab|l|tet|t,

+ gjejne shembuj nga jeta per te cilat mund te
L llogaritet probabiliteti i nje ngjarje té caktuar.
Zhvillimi i mesimit
Evokimi - 5 min
Meésimdhénési kérkon qé njé nxénés t& mbajé né doré njé zar né € cilin jané shénuar numrat 1 deri né 6.
Ai/ajo pyet nxénésit:

*  Cfaré numri mund té bie, nése njé nxénés e hudh zarin?
*  Sa mundési ekzistojné pér té fituar njé numér gjaté hedhjes sé zarie?

Kérkon qé nxénési té hudh zarin. Mund té€ ndodhé qé t€ bie numri 3.

*  Simund t€ shénohet mundésia pér € ra numri 3 gjaté hedhjes sé zarit?

Nga pérgjigjet e nxénésve arrihet né pérfundimin se gjaté hedhjes sé zarit né fagen e sipérme té tij do t& kemi
njérin nga numrat 1,2,3,4,5,6. Ky éshté njé rast i pérshtatshém pér mésimdhénésin qé té sqarojé ményrén e lloga-
ritjes sé probabilitetit té ngjarjeve.

Realizimi i kuptimit - 25 min

Mésimdhénési sqaron se probabiliteti pér té ra njé numér p.sh. numri 3 gjaté hudhjes sé zarit éshté é Ai/
ajo sqaron se numri i té gjitha rasteve t¢ mundshme duhet té shénohet né emérues, ndérsa numri gé lidhet me
ngjarjen qé kérkohet si kusht duhet té shénohet né numérues.

Pas sqarimit, mésimdhénési kérkon gé nxénésit t¢ punojné né dyshe dhe t¢ pérgjigjen né pyetjet e méposhtme.
Gjaté hudhjes sé zarit:

*  Saéshe probabiliteti qé té bie numri 1?

*  Saésht probabiliteti qé té bie njé numér cift?

*  Saésht probabiliteti qé té bie njé numér mé i vogél se 3?

*  Saéshe probabiliteti qé té bie numri 72

*  Saésht probabiliteti qé té bie njé numér mé i vogél ose baraz me 62

Disa nxénés do t€ paraqgesin zgjidhjet né tabelé.
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Meésimdhénési shfrytézon rastin t€ sqarojé nocionet e ngjarjes sé pamundshme dhe ngjarjes sé sigurt. M€ pas, ai/ajo
kérkon qé nxénésit té paraqesin ngjarjet e pyetjeve té mésipérme né njé shkallé té probabilitetit.

0 6 13 1/2 1

Pér t& kontrolluar té kuptuarit e nxénésve, mésimdhénési kérkon qé nxénésit né
grupe t zgjidhin detyrat e méposhtme, ¢i shénojné zgjidhjet me anén e numrave
racionalé dhe dhjetor?, si dhe t'i paraqesin zgjidhjet né njé shkallé € probabilitetit .

Detyré 1: Né njé shporté t&& mbyllur ka 4 molla, 2 dardha, 3 pjeshka dhe 1 por-
tokall. Sa éshté probabiliteti qé njé nxénés pa shikuar t€ nxjerré nga shporta: a) njé
mollé, b) njé dardhé, ¢) njé pjeshké, d) portokallin, ) njé mollé ose portokallin, f)

njérén nga pemét gé gjenden né shporté, g) njé ananas?

Detyra 2: Eshté realizuar njé eksperiment me hedhjen e dy monedhave. Njérén ané té
monedhés e shénojmé me K (koké) dhe etrén me S (stemé). Me anén e kétyre
simboleve plotésoni tabelén e méposhtme dhe gjeni probabilitetin e ngjarjeve gjaté dy
hedhjeve:

* Bien dy koka.

* Bie njé koké dhe njé stemé (pa marré parasysh renditjen)

Dy nxénés do t€ paraqesin zgjidhjet né tabelé. Mésimdhénési paraqet para nxénésve njé ilustrim né té cilin gjendet
njé roleté e lojérave mé fat. Ai/ajo kérkon qé nxénésit né ményré individuale € gjejné probabilitetin e disa ngjarjeve
qé fitcohen pas rrotullimit € ruletit. Ngjarjet jané, pas rrotullimit ruleti ndalet:

* Né ngjyrén e kuqe.
*  Né ngjyrén e kaltér

*  Né ngjyrén e verdhé ose t¢ gjelbér.

Nxénésit krahasojné rezultatet brenda grupeve. Nése ndonjé nxénés nuk i ka zgjid-
hjet e duhura, anétarét e grupit e ndihmojné pér t'i korrigjuar ato.

Meésimdhénési kérkon qé nxénésit ¢é rikujtojné probabilitetin e ngjarjes s& pamund-
shme, ngjarjes sé sigurt dhe lidhjen qé ekziston ndérmjet numéruesit dhe eméruesit
té thyeses, si dhe kérkesés dhe mundésive té njé ngjarje t& mundshme.

Duke pasur kéto parasysh ai/ajo kérkon qé nxénésit t¢ pérgjigjen né pyetjen:

Sa &shté vlera mé e vogél dhe ajo mé e madhe qé mund t¢ keté probabiliteti i njé ngjarje?
Né fund, mésimdhénési kérkon qé nxénésit té gjejné raste nga jeta praktike né t¢ cilat duhet t¢ njehsohet probabi-
liteti i ngjarjeve té ndryshme, si p.sh. lotarité e fatit, parashikimi i motit, lojérat né sport, kompanité e sigurimeve,

hulumtimet, etj.
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Reflektimi -15 min

Nxénésit né grupe do t zgjidhin detyrén: Njé eksperiment éshté realizuar me hedhjen e njékohshme t€ dy zareve
t€ njéjté. Plotésoni tabelén me bashkésing e t€ gjitha realizimeve & mundshme té eksperimentit dhe gjeni probabi-
litetin pér kéto ngjarje (rradha e numrave g¢ bien né zar nuk mirret parasysh, pra éshté e njéjta ngjarje nése né zaré

bien numrat (4,5) ose (5,4)):

1 2 3 4 5 6
*  Bien dy numra 6.
*  Bien njé numér 3 dhe njé numér 4. Ly 1
*  Shuma e numrave qé bien nuk éshté 2
mé e madhe se 3. 3
*  Ndryshimi i numrave gé bien éshté
mé i vogél se 3. G4 4
* Prodhimi i numrave qé bien éshté 5
numér tek. 6

*  Herési i numrave gé bien éshté 2.
*  Numrat gé bien jané ¢ plotpjestueshém.
*  Shuma e katroréve t& numrave qé bien éhté mé e vogél se 10.

*  Ndryshimi i katroréve t& numrave qé bien éshté 3. e
. . . ™
*  Shuma e rrénjéve katrore té numrave g bien éhté 3. sl -
L L
® i @ ®
Meésimdhénési monitoron punén e grupeve dhe ofron ndihmé sipas LI

nevojés. Nése detyra nuk mund té zgjidhet deri né fund t orés, atéheré
ajo mbetet t€ plotésohet si detyré shiépie.

Detyré shtépie: Pér puné té pavarur nxénésit do té zgjidhin detyrén 3 nga libri dhe té arsyetojné faktin se loja e
fatit, si mé poshté, i sjell fitim pronarit té saj.

Nijé person u ofron qytetaréve t€ luajné dhe ¢ fitojné sipas késaj 2 : 3 : 4 15 : 6
rregulle: Pjesémarrésit duhet t€ paguajné 2€ pér pjesémarrije
né lojé. Ata duhet t€ hedhin dy zare. Nése shuma e numrave
qé bien &shté e barabarté me njé numér qé gjendet né fushat e
hijezuara t€ tabelés, atéheré personi qé ka hedhur zaret fiton dyfishin e shumés qé ka paguar, né & kundértén fitues
&hté pronari i zareve dhe lojtari humb 2€ e paguara né fillim. Pronari i zareve i josh qytetarét duke theksuar faktin
se ata kané mé shumé fusha (6 fusha), ndérsa ai vetém 5.

708 09 110 1M q

Reflektimi nga pérvoja: Detyrat dhe aktivitetet e planifikuara pér kété njési mésimore jané shumé praktike dhe
bazuara né shembuj nga jeta reale. Pérmes detyrave té tilla éshté synuar zgjimi i kureshtjes dhe interesimit té nxé-
nésve pér t€ nxéné. Detyrat qé kané lidhje me jetén reale zgjojné vullnetin e nxénésve pér Cu pérfshiré né aktivitete
pa marré parasysh aftésité e tyre né matematiké. Nxénésit qé kané véshtirési né té nxéné mund & angazhohen né
hedhjen e zarit, plotésimin e tabelave dhe gjetjen e probabiliteteve té ngjarjeve mé té thjeshta, ndérsa nxénésit e
talentuar mund t€ sfidohen né gjetjen e probabiliteteve té ngjarjeve mé té ndérlikuara, ku identifikimi i kérkesés
kérkon t&€ menduar € nivelit mé té larté. Né vecanti éshté interesante detyra né fazén e reflektimit, sepse pérmes
zgjidhjes sé saj, nxénésit pérforcojné shumé veprime matematikore. Me interes éhté edhe detyra e shtépisé, e cila
ka pér qéllim qé té vetédijésojé nxénésit ¢ t& mos bien pre e lojérave € pérgatitura nga manipulanté € ndryshém.
Sa mé shumé aftésohen nxénésit né llogaritjen e probabiliteteve t€ ngjarjeve té ndryshme aq mé té sigurt béhen ata
pér té vlerésuar gjasat pér té pasur sukses né iniciativat e tyre.
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Klasa: VlII

Njésia mesimore: Prodhimet e veganta

Ndryshimi i katroréve
B Rezultatet e te nxenit: Ne fund te ores

@bt =laxbla=b. masimore, nxénésit duhet té jené té afts té:

Fjalét kyge: Ndryshimi i ka- « artikulojne rregullen per ndryshimin e katroreve.
troréve. + vertetojne rregullen per ndryshimin e katroreve ne
Materialet dhe burimet: Libri, meényré analitike dhe gjeometrike,

Hetoret e nxénésve, tabela, vizotja, *  zbatojne rregullén pér ndryshimin e katroréve ne
gershéréc. zgjidhjen e detyrave té ndryshme.

Zhvillimi i mesimit
Evokimi - 5 min

Kérkohet ¢ nxénésit né ményré individuale, duke pérdoré rregullén pér shumézimin e polinomit me polinom
(binomit me binom), si dhe duke béré reduktimin e polinomit  fituar € gjejné prodhimin:

(a +b)(a-b)=

Pas zgjidhjes sé detyrés, nxénésit krahasojné rezultatin brenda grupit. Nése ndonjé nxénés nuk e ka rezultatin e sak-
t€, atéheré njé anétar brenda grupit e ndihmon até ta korrigjojé. Njé nxénés shénon zgjidhjen e detyrés né tabelé.

Realizimi i kuptimit - 25 min
Meésimdhénési kérkon qé njé nxénés ¢ formulojé rregullén pér ndryshimin e katroréve duke lexuar formulén e
shénuar né tabelé. Mé pas ai/ajo kérkon qé nxénésit € kryejné 2 aktivitete.

Aktiviteti i paré: Mésimdhénési shénon né tabelé @ = S5cm dhe b = 2cm dhe kérkon qé nxénésit né ményré
individuale:

o Té vizatojné njé drejtkéndésh me gjatési & b
brinjéve @ + b dhe a — b. < d
o Té vizatojné dy trapezé kénddrejté me té
njéjtat t& dhéna: me bazat a dhe 4, si dhe lartési
a-b.
* Té presin me gérshéré dy trapezat. S S a-b

» Té vendosin trapezat mbi sipérfagen drejt-
kéndéshe ashtu qé lartésité e trapezave € pér-

puthen me brinjét pérkatése € drejtkéndéshit. b ‘ 1

o T& tregojné se ¢faré konstatuan dhe t&
shénojné formulén pér syprinén e sipérfages
sé dy trapezave 2S duke pérdoré formulén pér
njehsimin e syprinés sé sipérfages sé drejt- a+b
kéndéshit té formuar me ta.
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Akdivited i dyté: Mésimdhénési kérkon qé nxénésit né ményré individuale:

* Té vizatojné njé katror me gjatésiné e brinjés «
dhe brenda kétij katrori njé katror me gjatésiné
e brinjés &, dy brinjé & t cilit shtrihen né dy b
brinjét fqinje t& katrorit té paré.
* Té vendosin trapezat mbi sipérfagen e katrorit b
me gjatési té brinjés a ashtu qé sipérfagja e tyre S I
€ mos mbulojé ndonjé pjesé té sipérfages sé a
katrorit me brinjé b.
o Té tregojné ¢faré fituan dhe té shénojné for- a-b
mulén pér syprinén e sipérfaqes sé dy trapezave S
2S duke pérdorur formulén pér njehsimin e

syprinave té sipérfageve katrore.

Nga dy aktivitetet, mésimdhénési ndihmon nxénésit t€ arrijné né pérfundimin:

28 =(a +b)(a-0b) L
28 =a” - b° } = (a+b)a-b)=a-b

Meésimdhénési pyet nxénésit:

*  Cfaré ndodh nése gjatésité e brinjéve plotésojné realcionin 2 <62

Nése nxénésit nuk arrijné € japin pérgjigje, ateheré mésimdhénési ofron sqarimet e tij. Pér té zbatuar formulén e
mésipérme, mésimdhénési kérkon qé nxénésit t€ punojné né dyshe pér té zgjidhur detyrat e méposhtme:

a) (x—=5)-(x+5)=,b) y>—2>=,¢c)a’ —144=,d) —24°> +8=_ (a*— )=
e 2x— _ )-(__+3)=4x>-9,) x* —1=x»?>-1>=.

Disa nxénés shénojné zgjidhjet né tabelé. Mésimdhénési kérkon qé nxénésit ¢ njehsojné prodhimin 68 - 72 né dy
ményra:
¢ duke shumézuar numrat si zakonisht,
* duke vazhduar detyrén:
68-72=(70-2)-(70+2) =

Kérkohet q¢ nxénésit ¢ nxjerrin pérfundimin nga zgjidhja e detyrés.

Reflektimi - 15 min

Akdivitet i treté: Mésimdhénési kérkon qé nxénésit né grupe:
o t@njehsojné: 2% —17, 32 =22, 4% —3?, 52 — 47,
* (& gjejné se ¢faré numra jané rezultatet,
o VkeZ, té njehsojné: (k +1)* — k> =
* & formulojné rregullén pér ndryshimet e mésipérme.
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Dy nxénés do t& paragesin punén e béré nga grupi. Mésimdhénési sqaron rregullén e mésipérme: Té gjithé numrat
tek mund ¢ paragqiten si ndryshim i katroréve té dy numrave t€ njépasnjéshém. Ai/ajo tregon se njé rregull e dillé
éshté e vérteté, sepse:
*  shuma e ¢do dy numrave té njépasnjéshém éshté numeér tek (K +1) + & =2k +1
*  ndyshimi i ¢do dy numrave té njépasnjéshém éshté baras me 1, (A +1) =k =1
* numrat tek, si edhe numrat e jeré, mund té shprehen si prodhim i vetvetes me numrin 1. Pra, numrat tek
mund té shprehen né formén

2k +1=Qk+1)-1=[(k+ 1) +k]-[(k+1)—k]=(k+1)°> — k>

Né fund, mésimdhénési u tregon nxénésve se nuk ekziston njé formulé e ngjashme pér zbérthimin né fakroré &
shumés sé katroréve pra, shprehjaa”™ + b~ nuk mund t€ zbérthehet né faktoré né bashkésiné e numrave realé. Ai/
ajo i késhillon nxénésit:

Detyré shtépie: Nxénésit do té gjejné se cilét numra

® Mbani ne mend: ¢ift nga 1 deri né 10 mund t shprehen si ndryshim i

Ndryshimi i katroreve té dy numrave katroréve té dy numrave. Nxénésit e talentuar duhet
eshte i barabarte me prodhimin e té vazhdojné detyrén deri te numri 20 dhe té analizo-
shumes dhe ndryshimit te tyre. jné natyrén e numrave ¢ dillé.

Reflektimi nga pérvoja: Formula pér ndryshimin e katroréve éhté mjaft e réndésishme né matematiké, sidomos
né faktorizimin e polinomeve dhe thjeshtimin e shprehjeve algjebrike. Pér kété arsye, nxénésit duhet ta kuptojné
miré kété formulé né ményré gé ta zbatojné até né zgjidhjen e detyrave t&€ ndryshme. Prandaj, krahas vértetimit
analitik mésimdhénési duhet € béjé dhe vértetimin gjeometrik né ményré qé pérmes vizualizimit t€ shtojé gjasat
e nxénésve pér ta mbajtur né mend até. Vértetimi gjeometrik i formulés éshté planifikuar té realizohet pérmes dy
aktiviteteve praktike, sepse ato ofrojné dy pérparési:

* gjithépérfshirjen e nxénésve né realizimin e aktiviteteve,
e realizimi praktik ndihmon té kuptuarit e rregullés nga nxénésit dhe mbajtjen né mend t€ saj pér njé kohé
mé té gjaté.

Rregulla béhet edhe mé interesante pérmes zbatimit té saj né njehsimin mé té shpejté ¢ prodhimeve té disa num-
rave. Nxénésit me véshtirési né ¢ nxéné kané mundési té realizojné aktivitetet praktike dhe té zgjidhin ndonjé nga
detyrat trivale, ndérsa té talentuarit mund t€ koncentrohen né nxjerrjen e pérfundimeve, formulimin e rregullave
dhe zbatimin e tyre né detyra qé kérkojné t& menduar té nivelit € larté. Shembulli i fundit pér shprehjen e num-
rave tek si ndyshim té katroréve t€ dy numrave t njépasnjéshém zgjon kérshériné e nxénésve, e cila vazhdon edhe
gjaté realizimit ¢ detyrave té shtépisé. Ky shembull mund té stimulojé nxénésit e talentuar pér té gjetur rregulla &
ndryshme ¢ mund € plotésohen nga numra té caktuar.
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Klasa: VlII

Njesia mesimore: Zgjidhja e problemeve me ekuacione

Fjalét kyge: pérkthimi i problemit
né gjuhé algjebrike, shprehje

algjebrike, B Rezultatet e te nxenit: Ne fund te ores

mesimore, nxenésit duhet te jene te afte te:

+ shprehin me anen e ekuacioneve problemet e
ndyshme te cilat jané te dhena ne forme te
shkruar ose te shprehuara verbalisht,

+ zgjidhin ekuacione gé fitohen nga problemet e
ndryshme.

Materialet dhe burimet: Libri,
fletoret e nxénésve, tebela, fleté

A4, ef.

Zhvillimi i mesimit

Evokimi - 10 min

Meésimdhénési ka pérgatitur nga njé flecé pér secilin grup. Né secilén fleté ka shénuar nga njé ekuacion t€ ndry-
shém, t cilin do ta zgjidhin 4 anétarét e grupit ashtu q¢ ¢do nxénés shénon njé rresht ¢ zgjidhjes dhe pastaj ia

pércjellé fletén shokut/shoqes né & djathté, i/e cila e kontrollon detyrén e zgjidhur deri né até fazé dhe plotéson
zgjidhjen me rreshtin vijues. Kjo vazhdon deri né gjetjen e zgjidhjes sé detyrés dhe bérjen e provés.

x—7

a) 2(3x+1)= b)§x+1=2x+3 C)—2(x—1):x+%

b) —3(x—§)=—x+1 ¢) x;3_"7‘1:1 f) 2.4x—13=-3.1x—2.4.

Dy nga detyrat e dhéna do t zgjidhen né tabelé nga dy pérfagésues t€ grupeve.

Realizmi i kuptimit - 25 min

Meésimdhénési tregon se né jetén e pérditshme hasim né probleme, t cilat nuk jané té dhéna né formé té ekua-
cionit, por ato jané € shprehura me fjalé ose té shkruara. Prandaj, éhté me réndési té kuptohet ményra e pérk-
thimit t€ tyre né gjuhén e algjebrés, né ményré qé pastaj té zbatohet aparati i zgjidhjes sé ekuacioneve gé éshté
mésuar né orét e kaluara. Ai/ajo u tregon nxénésve 6 hapat qé duhet té realizohen gjaté procesit t¢ formulimit t&
ekuacionit nga problemi i dhéné, zgjidhja e tij dhe bérja e provés.

*  Problemi duhet té lexohet me kujdes né ményré qé & kuptohet dhe t& caktohen té njohurat dhe té panjo-
hurat. T¢ panjohurat i shénojmé me shkronja.

Té skicohet ndonjé grafik, tabelé apo vizatim, nése éhté e dobishme.

Té shénohen shprehjet ¢ mund té formohen nga detyra.

Té shtrohet ekuacioni.

Té zgjidhet ekuacioni.

Té béhet prova.
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Meésimdhénési demonstron zbatimin e hapave pérmes zgjidhjes sé njé detyre qé ka té béjé me jetén e matemati-
kanit t& njohur Diofant. Ai/ajo tregon se pér matematikanin Diofant dihet shumé pak. E téré ajo qé dihet pér t&
&shté e shkruar né epitafin e tij. Pér t€ kuptuar epitafin duhet t¢ dimé formulimin e ekuacioneve lineare me njé &

panjohur dhe zgjidhjen e tyre. Mbishkrimi mbi varrin e tij duket késhtu:

Udhétar, kétu éshté varrosur Diofanti. Pérmes shifrave né guré
mund té tregohet sa ka jetuar ai:

“Njé t€ gjashtén e jetés e kaloi né fémijéri,

Nijé té dymbédhjetén e kaloi né rini,

Nijé té shtatén e jetés e kaloi né martesé pa fémijé,

Kaluan edhe pesé vite té tjera pér 'u kénaqur me lindjen e djalit,
Té cilin fati i keq e deshi qé té jetojé vetém sa gjysma e viteve té té
atit me renome botore,

Né dhembje té thellé pér t& birin, vdiq 4 vite pas tij”
Meésimdhénési demonstron se si duhet t€ zbatohen né detyrén e
mésipérme 6 hapat pér shkrimin dhe zgjidhjen e ekuacioneve.

Hapil:  E panjohura x - shénon numrin e viteve qé¢ ka jetuar
Diofanti.

Hapi II: Periudhat e jetés mund té vizatohen né bosht.
Hapi III: Ndértojmé shprehjen: A
6 12 7 2
Hapi IV: Shtrojmé ekuacionin: * 4 X 4 X 54 X 4
1

Hapi V: Zgjidhim ekuacionin dhe gjejmé zgjidhjen: x = 84

Hapi VI: Béjméprovén:%.’.%4.%4.54.%4.4:84 84 =84

Meésimdhénési i késhillon nxénésit qé né rastin e formulimit t€ ekuacioneve t€ kené shumé kujdes né leximin e
detyrés dhe né kuptimin e t¢ dhénave né t&. Kuptimi i detyrés éshté ¢elés né formulimin e sakté té ekuacionit,

zgjidhja e t€ cilit pastaj éshté detyré teknike.
Meésimdhénési ka pérgatitur 4 detyra dhe kérkon qé secili nga grupet té zgjidhé njérén nga to:
Detyra 1: Udhétari i drejtohet bariut qé ruante delet me kéto fjalé: “O bari me njéqind dele.”

Bariu ia ktheu: “Nuk jané njéqgind, por sikur té ishin edhe kaq, edhe sa gjysma e tyre, edhe sa
gereku i tyre dhe uné do té bénim njéqind”. Sa dele ka bariu?

Detyra 2. Néna vendosi mbi tryezé njé pjaté me arra. Djali mori nga pjata njé té tretén
e arrave, vajza mori njé té tretén e atyre q¢é mbetén. Njéjté veproi dhe babai duke marré
njé té tretén e atyre g€ mbetén. Nénés i mbetén 8 arrat e fundit. Sa arra kishte né fillim?

Detyra 3. Zana bleu tre libra pér 43 euro. Sa kushtuan librat, nése dihet se libri i dyt&
kushtoi 5 euro mé shumé se i pari, ndérsa i treti sa dyfishi i t€ dytit?

Detyra 4. Babai éshté 9 heré mé i vjetér se i biri. Pas 9 viteve ai do t€ jeté 3 heré mé i vjetér se i biri. Sa vjeg
éshté babai?
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Meésimdhénési vézhgon punén e grupeve dhe ofron ndihmé né rast nevoje. Nga njé pérfagésues i secilit grup do t&

shénojé zgjidhjen e detyrés né tabelé.
Reflektimi - 10 min

Nxénésit né ményré individuale do té zgjidhin detyrén: Cmimi i njé laptopi éshté 450 euro. Sa duhet té paguajé
Arta nése pér blerjen e laptopit ka 15% zbrigje?

Zgjidhja e detyrés diskutohet né grup. Nése ndonjé nxénés ka zgjidhur detyrén gabim, atéheré anétarét e grupit e
ndihmojné até. Njé nxénés shénon zgjidhjen e detyrés né tabelé.

Mésimdhénési shpérndan pér secilin nxénés nga njé fjalékryq si mé poshté dhe kérkon nga nxénésit ta
plotésojné até:

[u—y

Shenja element

Posedon

Vendkalimi mbi lumé

Pjesa mé e imt€ e materies

Njé e qindta pjesé e euros (shq.)
Meéri

Objeke pér matjen e kohés

“Jo” né gjuhén angleze

Y NN W R N

Simboli pér intensitetin e rrymés.

Nxénési qé plotéson mé sé shpejti fjalékryqin e lexon shtyllén e paré, e cila pérmban fjalén “Ekuacioni”.
Detyré shtépie: Nxénésit do té zgjidhin detyrat 5 dhe 10 né fagen 127 & tekstit shkollor. Nxénésit e talentuar
duhet € formulojné njé detyré nga jeta praktike, e cila mund té shkruhet si ekuacion dhe ta zgjidhin até.

Reflektimi nga pérvoja: Pérkchimi i detyrave problemore né shprehje algjebrike dhe ekuacione éshté sfiduese pér
nxénésit, prandaj mésimdhénési duhet t¢ keté kujdes gé ¢ késhillojé nxénésit qé t€ kuptojné se ¢ka kérkohet né
detyré né ményré qg ta identifikojné até me njérén nga ndryshoret x, y, etj. M€ tugje, ai/ajo duhet té késhillojé nxé-
nésit qé t€ béjné dallimin ndérmjet kuptimeve “... &hté mé e madhe pér 2 ...” nga rasti kur ”... &hté dyfishi i ...”.
Ngjashém né rastet “€shté mé e vogél pér 2 ...” nga rasti “... &hté gjysma e ...”. Gjithashtu ai/ajo duhet t¢ késhillojé
nxénésit si té shkruajné shprehjen ... para dy viteve, ai ka qené dy heré mé i vjetér se ...”

Pér té inkurajuar nxénésit né zgjidhjen e detyrave t tilla, mésimdhénési duhet té keté kujdes né zgjedhjen e shem-
bujve sa mé interesanté nga jeta dhe mundésisht né pajtim me interesimet e nxénésve. Shembuijt e tillé shtojné
motivimin e brendshém t& nxénésve, i cili &hté element thelbésor né pérceptimin e procesit mésimor nga ana e
nxénésve si dicka interesante qé éshté né pajtim me interesimet e tyre dhe jo si njé proces imponues.
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Klasa: VlII

Njésia mesimore: Kendi qendror dhe periferik

Fjalét kyce: Kénd qendror, kénd periferik,

kordz. o " M Rezultatet e te nxenit: Ne fund te
Materialet dhe burimet: Libri, fletoret e nxé- ores méSimore, nxénésit dUhet te

nésve, tabela, vizorja, kompasi, kéndmatési, e e e v gee

gt e jené té afte te:

+ dallojne kendin gendror dhe ate

Zhvillimi i mésimit periferik, )

» krahasojne kendin gendror me ate
periferik mbi te njejten korde ge
gjenden nga njera ane e kordes,

+ tregojne se kendet periferike mbi te
njejten korde nga ana e njejte e kordes

Evokimi - 5 min

Meésimdhénési paraget njé material nga
uebfagja http://www.mathopenref.com/
arccentralangletheorem.html. Ai/ajo sqaron

konceptin e kéndit gendror dhe periferik ]ane té_ bflrabar'fca, - _
mbi & nj¢jtén kordé dhe lévizé pikén ngjyré + vertetojne se kendi periferik mbi
portokalli P. Ai/ajo kérkon nga nxénésit qé té diameter te rrethit eshte kend i drejte.

formulojné dy hipoteza né lidhje me raportin

e kéndit gendror dhe atij periferik mbi té

njéjtén kordg, si dhe até qé ka € béjé me karakteristikén e pérbashkét t¢ t€ gjitha kéndeve periferike mbi té njéjeén
kordg, t cilat jané nga njéra ané e saj. Si rezultat mund té formulohen dy hipoteza:

1. Kéndi gendror ZAOB &shté gjithmoné sa dyfishi i kéndit periferik ZAPB.

2. Keéndet periferike mbi té njéjtén kordé t€ cilat jané nga njéra ané e saj jané kongruente.

Realizimi i kuptimit - 30 min

Meésimdhénési kérkon qé nxénésit té kujtojné dy rregulla t& mésuara mé paré:
faré mund té thuhet pér kéndet mbi bazén e trekéndéshit barakrahésh?
p
. faré raporti ekziston né mes té kéndit té jashtém né njé trekéndésh dhe shumés sé kéndeve té brendshme
p J )
jo fqinjé me t&?

Pas rikujtimit t€ rregullave, nga nxénésit kérkohet té realizojné aktivitetin e paré:

» Té vizatojné njé rreth me qendér né pikén O dhe té caktojné né t¢ pikat A, B
dhe C ashtu qé AB € jeté diametér i rrethit.
¢ Té shénojné me & kéndin gendror mbi kordén BC dhe me /3 kéndin A B
periferik ZBAC. v
» Té konstatojné se me cilin kénd éshté i barabarté kéndi ZACO duke ditur se
AAQOC éshté trekéndésh barakrahésh (OA=OC).
* Té konstatojné se me ¢faré éhté i barabarté kéndi & duke ditur se ai éhté kénd i jashtém pér trekéndéshin
AAOC.
Nxénésit arrijné né pérfundimin se @ = 2 3.
Meqé aktiviteti i mésipérm paraget rastin special ku AB éshté diametér i rrethit, mésimdhénési kérkon qé nxénésit
t€ punojné né grup dhe té kryejné aktivitetin e dyté:
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* Té vizatojné njé rreth dhe & caktojné 3 pika A, B dhe C, ashtu q¢ kordat AB dhe AC t€ mos e pérmbajné

gendrén O € rrethit, si dhe pika A t€ jet€ né té njétén ané té kordés BC kah gjindet gendra e rrethit.

e Té shénojné me ex kéndin gendror mbi kordén BC dhe me /3 kéndin periferik t¢ ndértuar mbi kordén

BC, pra kéndin 2BAC.

o Té vizatojné diametrin me kulm né pikén A dhe té shénojné me D pikén tjetér té diametrit.

*  T& vizatojné segmentet DB dhe DG, si dhe t€ shénojné me {) dhe ce» kéndin gendror dhe periferik mbi

kordén DB dhe me » dhe © kéndin qendror dhe periferik mbi kordén DC.

*  Duke pasur parasysh aktivitetin e paré, ¢faré mund t thuhet pér kéndet §) dhe co, si dhe kéndet 7 dhe p 2
Nxénésit arrijné né pérfundimin se @ = 2@ dhe y = 2 p. Gjithashtu relacionet @ = o + y dhe w = S+ p
jané triviale. Mésimdhénési ndihmon njé nxénés pér € zévendésuar ekuacionet e dyta né ekuacionin e paré. Si
rezultat fitohet ekuacioni @ = 2 3, i cili vérteton hipotezén e paré.
Meésimdhénési kérkon qé nxénésit né grup té gjejné pérgjigjen e pyetjes:

*  Saéshté masa e kéndit periferik t&€ ndértuar mbi diametér ¢é rrethit?
Nijé nxénés do t& pérgjigjet dhe do té shénojé zgjidhjen né tabelé.

Reflektimi - 10 min
Akdivited i treté: Mésimdhénési kérkon qé nxénésit né grup:
»  Té vizatojné njé rreth dhe € caktojné né té 4 pika A, B, C dhe D, ashtu ¢ A
dhe D & jené nga njéra ané e harkut té ndértuar mbi kordén BC.
*  T& vizatojné kéndin qendror mbi kordén BC, si dhe kéndet periferike mbi kété
kordé me kulme né pikat A pérkatésisht D.
* Té masin me kéndmatés kéndet periferike te kulmi A dhe D.
*  Duke zbatuar rregullén pér raportin ndérmjet kéndit qendror dhe periferik, t& konstatojné raportin qé
ekziston ndérmjet kéndeve periferike mbi té njéjtén kordé qé gjenden nga njéra ané e kordés BC.
*  Cka mund té thuhet pér hipotezén e dyté?

Né fund, mésimdhénési kontrollon arritjen e rezultateve té € nxénit dhe i késhillon nxénésit:

1o Detyré shtépie: Nxénésit do t€ zgjidhin detyrén 1 né fagen 141 & tekstit shkollor.
B Mbani ne Reflektimi nga pérvoja: Aktivitetet e planifikuara kané pér géllim pérfshirjen e
mend: t€ gjithé nxénésve né procesin mésimor. Nxénésit me véshtirési né ¢ nxéné mund
t¢ zhvillojné aktivitetet praktike, ndérsa té talentuarit kané mundési té formulojné
rregullat dhe té nxjerrin konstatimet.

Kendi gendror

eshte sa Formulimi i hipotezave pérmes realizimit té aktiviteteve praktike ka shumé pér-
dyfishi i kendit parési, disa prej té cilave jané:

periferik te *  Nxénésit kané mundési té formulojné rregullat me gjuhén e tyre dhe jo t'i
ndertuar mbi mésojné pérmendésh ashtu si¢ jané shkruar né libra. Kjo u ndihmon nxénésve qé
té njgjten rregullat ¢'i mbajné né mend pér njé kohé mé té gjaté.

kordé. Kéndet *  Vizualizimi ndihmon  kuptuarit dhe géndrueshmériné e informacionit

periferike mbi pér njé kohé mé & gjaté.

t njjtén kords *  Nxénésit kané rast té ndértojné njohurité e tyre duke pérdorur gasjen

induktive, e cila shpeshheré i orienton ata drejt vértetimit deduktiv té rregullave.

o glend?n e *  Dérfshirjen e té gjithé nxénésve né procesin mésimor.

njéra ané e saj

jane kongruente. Vértetimi i hipotezave pérmes aktiviteteve praktike dhe zbatimit té rregullave &
Kendi periferik mésuara mé herét éhté proces shumé i réndésishém, sepse ndihmon nxénésit qé né
mbi cilindo ményré té pavarur té arrijné te konkluzionet. Zbatimi i paranjohurive gjaté analizés
diametér té sé rasteve té reja synon té ndihmojé nxénésit né ndértimin e vazhdueshém t dijeve
rrethit eshté té tyre. Njé qasje e tillé i pérgatité nxénésit si hulumrues té rinj, t€ cilét mund ta

kénd i drejts pérdorin kété model jo vetém né matematiké, por edhe né hulumtimin e njohurive

né fushat e tjera léndore.
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Klasa: IX

Njésia mésimore: Kongruenca e trekéndéshave (2 oré, 90 minuta)

Fjalét kyce: BBB, BKB, KBK, BBK, kongruenc, lartési, m ReZUltatet e te nXénit'

ortogendér. . R

Materialet dhe burimet: Libri, fletoret e nxénésve, tabela, Ne fund te ores

vizorja, kompasi, kéndmatési, gérshéré, etj. mésimore} nxenesit duhet
o t jené té afté té

Zhvillimi i mesimit + artikulojne 4 rregullat

Meqé njésia mésimore pérmban shumé informacione, t cilat pél‘ kongruencén e

nuk mund t& pérmblidhen brenda njé ore mésimore, atéheré trekendeshave

éshté planifikuar g€ ajo té zhvillohet né dy oré mésimore. + zbatojné rregullat

per kongruencen e
trekendeshave ne zgjidhjen

Struktura e ores se pare: e detyrave té ndryshme.

Evokimi - 10 min

Meésimdhénési shénon né qendér té tabelés fjalén “Trekéndéshi” dhe kérkon qé nxénésit ta plotésojné hartén e
konceptit (kllasterin) me njohurité qé kané pér trekéndéshin dhe elementet e tjj.

<>
Kéndet e brendshme
Trekéndéshi

Kéndet e jashtme

Realizimi i kuptimit - 20 min
Meésimdhénési shpérndan nga njé zarf pér
secilin grup. Né zarf jané 2 fleté, secila prej tyre
ka dy trekéndésha me té dhénat e duhura pér &
demonstruar 2 nga 4 rregullat e kongruencés sé
trekéndéshave.

Akdiviteti i paré (Rregulla BBB): Mésimdhénési
kérkon qé nxénésit né grup:

Té zgjedhin fletén me numér 1.

Té matin me kompas brinjét pérkatése € trekéndéshave.

Té tregojné se ¢faré konstatuan.

Té presin me gérshéré njérin trekéndésh dhe ta vendosin mbi trekéndéshin tjetér duke pérputhur kulmet
pérkatése.

* Té konstatojné se ¢faré fituan.

* Té artikulojné rregullén e paré € kongruencés sé dy trekéndéshave.

C’
Njé nxénés e thoté rregullén para té gjithé , a
nxénésve té tjeré. Mésimdhénési demonstron C b
para nxénésve rregullén e paré té kongruencés sé b a
trekéndéshave (BBB) pérmes internetit http:// A’ c B’
www.mathopenref.com/congruentsss.html .

A ¢ B
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Akdivitet i dyté( Rregulla KBK ): Mésimdhénési kérkon qé nxénésit né grup:

* Té zgjedhin fletén me numér 2.

* Té matin me kompas brinjét pérkatése € trekéndéshave, ¢ dhe ¢. C

* Té matin kéndet gé shtrihen mbi brinjén e dhéné me kéndet
pérkatése té trekéndéshit getér. m

o & tregojné se cfaré konstatuan.

*  T& presin me gérshéré njérin trekéndésh dhe ta vendosin mbi
trekéndéshin tjetér duke pérputhur kulmet pérkatése.

* Té konstatojné se ¢faré fituan.

* Té artikulojné rregullén e dyté & kongruencés sé dy trekéndéshave.

Nijé nxénés e thoté rregullén para té gjithé nxénésve té tjeré. Mésimdhénési demonstron para nxénésve rregullén e
dyté té kongruencés sé trekéndéshave (KBK) pérmes internetit http://www.mathopenref.com/congruentasa.html.

Reflektimi 15 min

Meésimdhénési kérkon qé nxénésit té rikujtojné pérkufizimin e lartésisé sé trekéndéshit dhe té simetrales sé kéndit
t€ brendshém € tij. Ai/ajo mé pas sqaron nocionin e medianés sé trekéndéshit dhe e ilustron até né njé trekéndésh.
Meésimdhénési sqaron se rregullat pér kongruencén e trekéndéshave kané réndési shumé té madhe né matematiké,
sepse pérmes zbatimit té tyre arrihet vértetimi i shumé pohimeve né gjeometri. Ményrén e zbatimit té rregullés sé
paré (BBB) né vértetimin e pohimeve, mésimdhénési e sqaron duke bashképunuar me nxénésit né vértetimin e
pohimit:

Pohim: Mediana e cila i pérgjigjet bazés s¢ trekéndéshit barakrahésh njékohésisht paraget lartésiné e dj & léshuar
mbi bazé dhe simetralen e kéndit pérballé bazés.

Meésimdhénési kérkon qé nxénésit té konstruktojné njé trekéndésh barakrahésh, dhe t€ vizatojné medianén

nga kulmi C. Ai/ajo kérkon qé nxénésit té zbatojné rregullén e paré té kongruencés sé trekéndéshave (BBB) né
trekéndéshat AADC dhe A BDC. ME pas pyet nxénésit:

*  Cfaré mund té thuhet pér trekéndéshat AADC dhe A BDC? C
*  Cfaré mund té thuhet pér kéndin te kulmi D né t€ dy trekéndéshat
AADC dhe A BDC?

*  Meqé kéndet te kulmi D jané t& pérbrinjshém, a mund & themi se CD éshté
lartési e trekéndéshit?
e Pse CD éshté edhe simetrale e kéndit te kulmi C?

Né fund mésimdhénési kérkon qé nxénésit € rikujtojné dy rregullat pér kongruencén e A D B
trekéndéshave.

Detyré shtépie: Nxénésit do € zgjidhin kéto detyra:

Detyra 1: Vizatoni njé trekéndésh ¢farédo dhe lartésité e tij. Cfaré mund t€ konstatohet?
Detyra 2: Vizatoni njé trekéndésh ¢farédo dhe medianat e tij. Cfaré mund té konstatohet?
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Struktura e ores se dyte:
Evokimi - 5 min

Meésimdhénési kérkon qé nxénésit té rikujtojné dy rregullat e para pér kongruencén e trekéndéshave. Ai/ajo po
ashtu kérkon gé nxénésit t¢ tregojné se ¢faré kané konstatuar me rastin e zgjidhjes sé detyrave € shtépisé. Pra,
*  Cfaré mund té themi lidhur me prerjen e lartésive té njé trekéndéshi?
*  Cfaré mund té themi lidhur me prerjen e medianave t€ njé trekéndéshi?
Meésimdhénési jep pérkufizimin e ortogendrés dhe pikés sé réndimit.

Realizimi i kuptimit - 25 min

Ngjashém, si né orén e kaluar, mésimdhénési ka pérgatitur nga njé zarf pér secilin grup. Né zarf jané 2 fleté,
secila prej tyre ka dy trekéndésha me & dhénat e duhura pér t&¢ demonstruar 2 rregullat e fundit té kongruencés
sé trekéndéshave. Pér té demonstruar kéto rregulla nxénésit realizojné aktivitetet si né orén e méparshme.

Meésimdhénési kérkon qé nxénésit té punojné né grup dhe duke zbatuar rregullat pér kongruencén e trekéndéshave
té vértetojné pohimin:

Pohim: Né ¢do trekéndésh barakrahésh pérballé brinjéve kongruente ndodhen kéndet C
kongruente dhe anasjelltas.

DPér té vértetuar pjesén e paré t€ pohimit nxénésit udhézohen gé é vizatojné njé
trekéndésh barakrahésh, té vizatojné né té medianén nga kulmi pérballé bazés dhe t&
zbatojné rregullén e paré (BBB) né trekéndéshat AADC dhe A BDC.

Pér t& vértetuar pohimin e anasjellté, nxénésit duhet qé né vértetimin e mésipérm CD
ta marrin si lartési té trekéndéshit. Pohimi éshté i qarté nga zbatimi i rregullés sé katért

(BBK) né trekéndéshat AADC dhe A BDC.

A D B
Reflektimi - 15 min

Kérkohet q¢ nxénésit t¢ shfrytézojné rregullat pér kongruencén e trekéndéshave dhe né grup t zgjidhin detyrén e

méposhtme:

Detyré: Nése M éshté pikeé e simetrales s sé segmentit AB, atéheré tregoni se AM = BM. S
Shqyrtoni dy rastet kur M i takon segmentit AB dhe kur nuk i takon atij.
Nijé nxénés do t& shénojé zgjidhjen né tabelé. M

Meésimdhénési kérkon qé nxénésit né ményré individuale t& shénojné njé pesévargésh pér
trekéndéshin:

Trekéndéshi
barakrahésh  barabrinjés

vizatohet  konstruktohet emértohet

Ekzistojné katér rregulla pér kongruencén e trekéndéshave.

Trekéndori.

Disa nxénés lexojné punimet e tyre. Mésimdhénési kérkon qé nxénésit té pérsérisin 4 rregullat pér kongruencén
e dy trekéndéshave dhe i késhillon ata qé i mbajné né mend ato. Njé gjé e tillé e ndihmon mésimdhénésin né
vlerésimin e arritjes sé rezultateve té té nxénit.
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Detyré shtépie: Nxénésit do € zgjidhin kété detyré:
Detyré. Duke zbatuar rregullat pér kongruencén e dy trekéndéshave, tregoni se t€ gjitha kéndet e brend-
shme né trekéndéshin barabrinjés jané 60°.

Reflektimi nga pérvoja: Njésia mésimore éshté e ngarkuar, prandaj késhillohet qé ajo té realizohet té pakeén
gjaté dy oréve mésimore, né ményré qé secilés prej rregullave ¢'i kushtohet koha e mjaftueshme pér t'u pérvetésuar
miré nga ana e nxénésve. Njé mundési éshté qé mésimdhénési né orén e paré € shrjellojé sé¢ bashku me nxénésit 2
rregullat e para dhe té tregojé ményrén e zbatimit ¢ rregullave né vértetimin e pohimeve té ndryshme, ndérsa dy
rregullat e tjera t'i realizojé né orén e dyté.

Ndarja e njésisé né dy oré mésimore ofron mundésiné qé njé pjesé e materialit q¢ duhet € sqarohet né klasé t&
jepet pér t'u realizuar si detyré shtépie nga nxénésit, si p.sh. akedivitetet rreth prerjes sé lartésive dhe medianave &
trekéndéshit. Kjo ofron mundésing qé koha pér shtjellimin e temés té shfrytézohet né ményré racionale duke i
lejuar mundésiné mésimdhénésit qé pérvee shijellimit té rregullave & kongruencés sé trekéndéshave t€ koncen-
trohet né aftésimin e nxénésve pér t'i zbatuar ato né zgjidhjen e detyrave dhe vértetimin e pohimeve t€ ndryshme.
Aftésimi i nxénésve pér té zbatuar rregullat e kongruencés sé trekéndéshave éshté shumé i réndésishém, sepse
shkathtésité qé fitohen mund té pérdoren edhe me rastin e zbatimit té rregullave t€ tjera né gjeometri, si p.sh.
rregullat pér ngjashmériné e trekéndéshave, etj.

Meqgé rregullat pér kongruencén e trekéndéshave jané té réndésishme né matematiké éshté miré qé mésimdhé-
nési t& mos imponojé memorizimin e tyre, por té pérdoré ményra efikase pér € nxénit e tyre, si p.sh. artikulimin
e rregullave si rezultat té aktiviteteve praktike. Pér té arritur kété synim, né kuadér té késaj njésie mésimore jané
planifikuar aktivitetet, t€ cilat mund t realizohen edhe nga nxénésit q¢ kané véshtirési né t€ nxéné, té cilét me pak
ndihmé nga bashkémoshatarét mund edhe t'i formulojné ato. Formulimi i rregullave nga veté nxénésit éshté me
réndési, sepse ajo i kontribuon ndértimit t& géndrueshém t€ njohurive, ndérsa vizualizimi i tyre éhté njé element
shtesé né lehtésimin e kuptimit té tyre dhe mbajtjen né mend.

Meésimdhénésit duhet t¢ theksojné para nxénésve nevojén pér t'i mésuar kéto rregulla né ményré qé ata té jené té
afté t'i zbatojné ato sa heré qé t¢ kérkohet né t& ardhmen. Pas pérséritjes s¢ rregullave, hartimi i njé pesévargéshi
pér trekéndéshin éshté njé akedivitet interesant, i cili sadopak i kontribuon integrimit t¢ matematikés dhe fushés sé
komunikimit.
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Klasa: IX

Njésia mesimore: Mbledhja dhe zbritja e shprehjeve racionale

Fjalét kyce: Shuméfishi mé i vogél i pér- X [T o o
b;shkétky—gSHMVP. . W Rezultatet e te nxenit: Ne fund te
Materialet dhe burimet: Libri, fletoret e nxé- ores mesimore, nxenesit duhet te
nésve, tabela, fleta A4, etj. jené te afte te:

. + mbledhin dhe zbresin shprehje
Zhvillimi i mésimit racionale té cilat kané emérues té
Evokimi - 10 min njejte dhe ato gé nuk kane emerues te

njejte.
Nxénésit jané organizuaf Tlé grupc? me n.ga4 . QJEJHE SHMVP per dy ose mé shumeé
anétaré. Kérkohet qé secili anétar i grupit té .
zgjidhé njérén nga detyrat e méposhtme: polinome.
3 1 3 1 1 5 1 5
21)5+15—_,b)5 15__,c)4+6__,<;)4 A

Katér nxénés do té zgjidhin detyrat né tabelé. Nxénési qé do t€ zgjidhé detyrén e treté do t€ sqarojé pér nxénésit
ményrén e gjegjes s€ SHMVP pér numrat 4 dhe 6 pérmes zbérthimit té tyre, pra:

4 =2* dhe 6 =23, prandaj shmvp (4,6) =2%-3=12.

Realizimi i kuptimit - 20 min
Kérkohet ¢ nxénésit né ményré individuale té zbatojné rregullén pér mbledhjen dhe zbritjen e numrave racionalé
me emérues t€ njéjté né zgjidhjen e kétyre detyrave:
x—=2 3x-1 2x+1 x+2
a) = =

+ ; b) + ,x#3;¢0) =
3 3 - x—3 x-3 x+2 x+2

x+1 x-3

, X #= 2.

Zgjidhjet e gjetura do té diskutohen brenda grupit. Nése ndonjé nxénés nuk i ka zgjidhjet e sakra, atéheré do
t'i korrigjojé detyrat me ndihmén e anétaréve té grupit. Njé nxénés do € formulojé rregullén pér njehsimin e
mbledhjes dhe zbritjes s¢ shprehjeve racionale me emérues té njgjeé.

Meésimdhénési shénon né tabelé shprehjet: 2x — 6, x> —9, x” — 6x + 9 dhe sqaron para nxénésve ményrén e
gjetjes sé shmvp t& shprehjeve t€ dhéna, duke krijuar analogji me gjetjen e shmvp sé numrave. Pra,

2x—6=2(x—-3)
x> =9 =(x—-3)(x+3)
x> —6x+9=(x—3)>

Prej nga fitohet se shmvp (2x—6, x> —9, x> —6x+9)=2(x +3)-(x —3)°.
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Meésimdhénési tregon se pér gjetjen e shmvp ka réndési té madhe zbérthimi i polinomeve né faktoré qé éshté
mésuar mé herét. Ai/ajo kérkon qé nxénésit ¢ mbajné né mend:

SHMVP i dy apo me shumeé polinomeve perbehet nga prodhimi i té gjithe faktoreve
te ndryshem te polinomeve, secili prej tyre i ngritur ne shkallen me te larte ne te
cilen eshte paraqgitur né ndonjerin nga faktoret e polinomeve te dhena.

Nxénésit né grupe do té zgjidhin dy detyrat e méposhtme:
a) x x—3

2x—1 1
+ ,x #+1;b) L

= = , x = =x1.
x+1 x*-=1 x+1 x—1

Dy nxénés do t€ paraqesin zgjidhjet né tabelé. Njé nxénés do t¢ formulojé rregullat pér njehsimin e mbledhjes dhe
zbrigjes sé shprehjeve racionale me emérues té ndryshém.

Reflektimi = 15 min

Meésimdhénési ka pérgatitur nga njé fleté pér secilin nxénés si mé poshté. Nxénésit do té fillojné t¢ plotésojné
tabelat né klasé dhe do t& vazhdojné plotésimin e tyre né sheépi.

2x x—1 3 2x x—1 3
+ 3 6 x ; 3 6 x
X X
3 3
3 N N : 3 :
2(x-1) 2(x-1) |

x#0;1.

Detyré shtépie: Nxénésit do té vazhdojné plotésimin e tabelave t& mésipérme. Po ashtu nxénésit do t€ shogérojné
me anén e shigjetave mbledhjen dhe zbritjen e shprehjeve racionale me rezultatet e tyre pér x & {-5,-2,1,2}

2x—-1 x+1
- = x+1 x-1 3x+11
3 6 3 AT AT e
2 3 (x+5)
\ 4(1-x)
15
2x—1) 4(x-1) 5 5 !
—_ + =
Tx=6 x+3 x=2 x+2 x—1
2
34| [ 6 -
145 54105425
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Nxénésit e talentuar do té zgjidhin detyrén:

82+ > 3 - 2 ,X #2;3.
x_

X —5x+6 x=3

Reflektimi nga pérvoja: Pér t€ lehtésuar kuptimin e mbledhjes dhe zbritjes sé shprehjeve racionale, mésimdhénési
duhet ¢ shfrytézojé analogjiné qé ekziston né mes té mbledhjes dhe zbritjes sé kétyre shprehjeve dhe kryerjes sé
veprimeve t€ njéjta me numra racionalé. Prandaj, &hté miré qé mésimdhénési t€ fillojé kété njési mésimore me
ushtrime lidhur me mbledhjen dhe zbritjen e numrave racionalé dhe pastaj t€ pérparojé gradualisht me zbatimin

e rregullave té tilla né mbledhjen dhe zbritjen e shprehjeve racionale. Mésimdhénési duhet té keté kujdes dhe
késhillojé nxénésit se si t€ béjné zbritjen e shprehjeve racionale kur numeéruesi i shprehjes sé dyté éshté i pérbéré
nga dy ose mé shumé anétaré. Po ashtu, mésimdhénési duhet té sqarojé réndésiné e fakcorizimit dhe zbérthimit &
shprehjeve racionale qé jané mésuar mé paré si elemente € réndésishme pér mbledhjen dhe zbritjen e shprehjeve
racionale.

Mbledhja dhe zbritja e shprehjeve racionale éshté realizuar duke zbatuar rregullat e mbledhjes dhe zbritjes s¢ num-
rave racionalé, prandaj né procesin mésimor mund t¢ pérfshihen t¢ gjithé nxénésit. Ata qé kané véshtirési né &
nxéné mund té kryejné mbledhjen e numrave racionalé dhe mbledhjen e disa shprehjeve racionale té lehta, ndérsa
nxénésit e talentuar mund t€ sfidohen né zgjidhjen e detyrave lidhur me zbritjen e shprehjeve racionale, si dhe né
ato gé kérkojné fakcorizimin dhe zbérthimin e shprehjeve racionale né faktoré pér t€ gjetur shmvp e tyre.

Akdivitetet e planifikuara mundésojné kryesisht zhvillimin e kompetencés sé t¢ menduarit pérmes zbatimit t&
rregullave té mésuara pér mbledhjen dhe zbritjen e numrave racionalé né njehsimin e shumés dhe ndryshimit &
shprehjeve racionale, si dhe kompetencés sé té nxénit gjaté gjetjes sé shmvp pér dy ose mé shumé polinome.




Klasa: IX

Njésia mesimore: Zbatime te ngjashmerisé se trekendeshave

M Rezultatet e te
nxenit: Ne fund te
orés mesimore,
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Fjalét kyge: Ngjashméria e trekéndéshave, brinjé (segmente)
proporcionale.
Materialet dhe burimet: Libri, fletoret € nxénésve, tabela, fleté A4, njé

metér, njé pasqyré, etj.

nxénesit duhet te

jene te afte te:

« zbatojné rregullat Zhvillimi i mesimit
per ngjashmerine e Evokimi - 5 min
trekendeshave ne
zgjidhjen e detyrave
te ndryshme nga
gjeometria dhe jeta e
perditshme.

Katér nxénés rikujtojné nga njé rregull pér ngjashmériné e trekéndéshave,
€ mésuara né orét e méparshme. Mésimdhénési kérkon nga nxénésit &
paragesin ndonjé informacion qé ata kané mundur t€ gjejné nga burime
€ ndryshme. ME pas, ai/ajo paraget para nxénésve materialin nga ueb-
fagja http://www.mathopenref.com/similartriangles.html.

Realizmi i kuptimit - 30 min
Meésimdhénési vendos njé pasqyré né dysheme né largésiné

4 m nga muri ku éhté vendosur tabela dhe kérkon gé njé
nxénés té shkojé pértej pasqyrés dhe € lévizé derisa duke

h
géndruar drejt arrin té shohé skajin e sipérm té tabelés né o /\ﬁ
pasqyré. MEé pas njé nxénés do té maté largésing e pasqyrés 4 P25
nga nxénési p.sh. 2,5 m. Mésimdhénési tregon se gjaté reflektimit né pasqyré formohen kénde kongruente te
drejtéza e reflektimit. Ai/ajo kérkon qé nxénésit né grup t€ gjejné lartésiné e tabelés nga dyshemeja deri te skaji i saj

i sipérm, nése dihet se gjatésia e nxénésit deri te syri i dj éshté 1,25 m.
B

Nxénésit duhet ta skicojné problemin e dhéné, ta zgjidhin até %
dhe té tregojné se cilén rregull t& ngjashmérisé sé trekéndéshave ==

e kané pérdorur. Grupi qé ka zgjidhé detyrén mé sé shpejti do
A

t€ fitojé té drejtén ta demonstrojé zgjidhjen né tabelé pasi qé &
pérfundojné detyrén t gjitha grupet e gera.
Kérkohet ¢ nxénésit né grupe t€ zgjidhin detyrén e dyté.

Detyra 2. Disa banoré té njé fshati déshirojné té ndértojné urén mbi lumin qé kalon né
fshatin e tyre. Sa metra e gjaté duhet t€ jeté ura, nése banorét kané arritur té béjné kéto
matje AC=6m, CE=1,6m, DE=1,2m.

Grupi gé zgjidhé detyrén mé shpejté do ta paraqesé até para té tjeréve.

Detyra 3. Njé kompani ndértimore duhet t& hapé njé tunel nga pika A né pikén B.
Kompania ka realizuar matje e kétyre largésive né terren, AC=1500m, BC=1850m,
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CD = 740m, CE = 600 m. Sa do té jeté i gjaté tuneli, nése DE=800m?

Nxénésit do té vizatojné skicén, do & zgjidhin detyrén dhe do € tregojné se cilén rregull & ngjashmérisé sé
trekéndéshave e kané zbatuar. Grupi mé i shpejté prezanton detyrén.

Detyra 4. Té tregohet se dy trekéndésha barakrahésh jané t€ ngjashém, nése kéndet pérkatése ndérmjet krahéve
t€ tyre jané kongruenté. Ngjashém si né rastet e tjera, grupi mé i shpejté do t€ parages zgjidhjen dhe do € tregojé
cilén rregull té ngjashmeérisé e kané pérdorur.

Reflektimi - 10 min C c

Meésimdhénési pyet nxénésit:
* N rastin e pérgjithshém, a jané trekéndéshat kongruenté trekéndé-
sha & ngjashém? Pse?
* N rastin e pérgjithshém, a jané trekéndéshat e ngjashém trekéndé-
sha kongruenté? Pse?

A B

A B’
Pas dhénies sé pérgjigjeve dhe diskutimit té tyre, mésimdhénési kérkon qé
nxénésit & shkruajné njé shkrim té shkurtér 5-minutésh me titull:

Profesionet ne té cilat zbatohet ngjashmeéria e trekéndéeshave

Disa punime t€ nxénésve do t€ lexohen né klasé. Né fund mésimdhénési kérkon qé nxénésit té pérsérisin edhe
njéheré 4 rregullat pér ngjashmériné e trekéndéshave dhe i késhillon ata qé t'i mbajné né mend aro.

Detyre shtepie:
Nxénésit do té gjejné gjatésité e kérkuara né figurat e dhéna:

Nxénésit e talentuar do té zgjidhin detyrén e méposhtme.

Detyré: Sa éshté gjatésia AC e ligenit té dhéné né figurg, nése dihen gjatésité e segmenteve BC=30m, DE=50m,
CE=15m dhe fakdi se BC dhe DE jané segmente paralele?

< y
1’5
3 a B
A 2
2,5 2

Reflektimi nga pérvoja: Ngjashméria e trekéndéshave ka zbatim t&
jashtézakonshém né zgjidhjen e shumé problemeve nga jeta praktike,
si¢ jané: gjetja e lartésisé sé objekteve t€ ndryshme, njehsimi i gjatésisé
sé tuneleve qé duhet t& hapen, njehsimi i gjerésisé sé njé lumi pér té
ndértuar uré mbi &, njehsimi i distancave t& ndryshme né artileri,
etj., prandaj mésimdhénési duhet t€ jeté kreativ dhe ¢ zgjedhé
shembuj sa mé t€ larmishém nga jeta praktike, té cilét jané me interes

pér nxénésit dhe té cilét zgjojné kérshéring e tyre pér t'i zgjidhur.
Shembujt nga jeta praktike dhe veganérisht ata té cilét jané té lidhur
me profesionet e ndryshme do t influencojné € nxénit e nxénésve

dhe do té shtojné motivimin e tyre pér té nxéné.
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Shembujt e tillé i kontribuojné ndértimit t& pérceptimit té nxénésve, se té nxénit e matematikés ésheé njéri ndér
parakushtet pér té ndértuar karrieré té suksesshme né shumé profesione né té ardhmen.

Té gjithé shembujt e planifikuar jané nga jeta reale. Gjetja e lartésisé me anén e pasqyrés zgjon interesimin e
nxénésve, sepse njé shembull i tillé mund t€ pérdoret né situata té ndryshme, si p.sh. gjetjen e lartésisé sé njé
ndértese, njehsimin e gjatésisé s¢ hijes q¢ léshojné objektet e ndryshme, etj. Shembujt pér njehsimin e gjatésisé sé

urés dhe tunelit do té zhvillojné aftésité e nxénésve pér té zgjidhur probleme né t cilat kérkohet matja e objekteve
t€ ndryshme, té cilat nuk mund & maten né ményré direkte. Pas zgjidhjes sé detyrave nga jeta praktike, nxé-

nésit me kénaqési do té pérfshihen né procesin e té shkruarit rreth profesioneve té ndryshme né t cilat zbatohet
ngjashméria e trekéndéshave. Kjo pérforcon idené pér nevojén e té mésuarit € rregullave té ngjashmérisé sé
trekéndéshave dhe ofron mundésiné e t€ shprehurit nga ana e nxénésve.

Shembujt nga jeta praktike dhe shkrimi pér profesionet e ndryshme motivojné nxénésit té jené aktiv gjaté procesit
mésimor. Aktivitetet e planifikuara i kontribuojné zhvillimit € pothuajse té gjitha kompetencave € nxénésve, si:

*  Kompetencés s¢ komunikimit pérmes shkrimit € njé shkrimi t¢ liré.

*  Komptetencés sé t&é menduarit duke analizuar mundésité pér zgjidhjen e problemeve.

*  Kompetencés sé té nxénit duke zbatuar rregullat né zgjidhjen e detyrave dhe gjetjen e lidhjes q¢ ekziston
ndérmjet dy koncepteve “kongruencés” dhe “ngjashmérisé” sé trekéndéshave.

*  Kompetencés pér jeté dhe puné pérmes zgjidhjes sé shembujve nga jeta praktike dhe zbatimit té ngjash-
mérisé s¢ trekéndéshave né profesione € ndryshme.

*  Kompetencés sé qytetarisé duke kontribuar né punén e grupit.
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Klasa: IX

Njésia mésimore: Inekuacionet e formés |x|>a

.ReZUltate t e te nxen,lt:,,N,e fund Fjalét kyce: Inekuacion, vleré absolute, bashkési e
te ores mesimore, nxenesit duhet  gidnjere.

te jené te afte te Materialet dhe burimet: Libri, fletoret e nxénésve,
tabela, fleta A4.

- zgjidhin inekuacionet e formés |x| > q,

« paragesin né boshtin numerik
bashkesine e zgjidhjeve te T
inekuacioneve té formés |x| > a, ZhV’ll‘lmI : meS|m|t
Evokimi - 10 min

Nxénésit jané organizuar né grupe me nga 4 anétaré. Secili nga anétarét e grupit do té zgjidhé njérén nga inekua-
cionet e méposhtme dhe aty ku ka mundési do té parages bashkésiné e zgjidhjeve né boshtin numerik.

Detyra 1. |x| <2 t t I t t t I

Detyra 2. 2 |x—3| <-4 4 -3 2 -1 0 1 2 3 4
Detyra 3. |3—x| <1 . : . : : | - l >
Detyra 4. |x| <-1 30 20 -1 0 1 2 3 4

Katér nxénés € grupeve t€ ndryshme do t zgjidhin detyrat né tabelé. Nxénésit e tjeré do té kontrollojné zgjidhjet
e tyre dhe né rast nevoje do té béjné korrigjimet e duhura.

Realizimi i kuptimit - 25 min
Meésimdhénési pyet nxénésit:
*  Cka paraqet vlera absolute e njé numri?
*  Ckado t thot€ & zgjidhésh inekuacionin |x| <a:
*  Cka mund ¢ thuhet pér bashkésiné e zgjidhjeve t¢ inekuacionit x| >a?
* S paragitet né boshtin numerik bashkésia e zgjidhjeve t inekuacionit [x| > a ?

Kérkohet gé nxénésit né ményré individuale té zgjidhin detyrat e méposhtme dhe té paragesin bashkésing e
zgjidhjeve né boshtin numerik.

a) ’x’>2 ,b) |x’>0,c) ’x‘>—2.
Nijé nxénés shénon zgjidhjet e detyrave né tabelé. Mésimdhénési kérkon qé nxénésit té pérgjigjen né pyetjet:
*  Cfaré mund té konstatohet nga shembujt e mésipérm né lidhje me bashkésiné e zgjidhjeve € inekuacionit

‘x| > a pér vlera té ndryshme té a ?
* Cfaré ndodhé me bashkésiné e zgjidhjeve € inckuacioneve té mésipérme, nése né vend té shenjés “>” e
vendosim shenjén Q" ?
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Mésimdhénési kérkon nga nxénésit t& plotésojné tabelén e méposhtme dhe té kontrollojné rezultatet e tyre
brenda grupit.

x—1|+4<7 x—1]+4=7 lx=1|+4>7
BASHKESIA E BASHKESIA E BASHKESIA E
ZGJIDHJEVE ZGJIDHJEVE ZGJIDHJEVE

{XeR| -2¢X <4} X =-2 OSE X=4 {XeR | X <-2 OSE X»4}

1.5-x]-2=-05

|1—2x\=l
2

4-|l-x|=2

Disa nxénés shénojné zgjidhjet né tabelé.

Meésimdhénési tregon se inekuacionet me vleré absolute kané zbatim

né zgjidhjen e problemeve né jetén praktike, p.sh. Njé kompani pér
grumbullimin e molléve né plantacione pérgatité arkat me kapacitet prej 10
kg. Kompania siguron blerésit se ¢do arké mund ¢ keté gabimin maksimal
1% t& masés sé pérgjithshme. Arkat me ¢faré peshe nuk duhet lejuar &
dérgohen né shitore?

Meésimdhénési sqaron shtrimin e kétij problemi né gjuhén algjebrike:
|pesha e arkés — pesha ideale [>0,01 - pesha ideale.
ME pas kérkon gé njé nxénés té zgjidhé detyrén né tabelé.
[x —10>0,01- 10.
[x —10>0,1. Pra, kompania duhet € ndalé pér korrigjim arkat qé peshojné nén 9,9 kg dhe
ato gé peshojné mbi 10,1 kg.
x-10<-0,1 ose x-10>0,1

x<9,9 ose x>10,1

Reflektimi - 10 min
Nxénésit né ményré individuale do té zgjidhin detyrat dhe né fund do t€ krahasojné rezultatet brenda grupit:

I 3
_ _ =x-=
a)| 2x+1‘ 3>5 b)‘ 3x A

1
> 9 1.66—1.4x|-22>1.4.
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Meésimdhénési kontrollon arritjen e rezultateve té t€ nxénit dhe i késhillon nxénésit:

Detyré shtépie: Nxénésit do € zgjidhin detyrat nga

B Mbani ne mend: uebfagja http://www.mathworksheets4kids.com/
absolute-value/solve-inequality-2.pdf. Nxénésit e

Per ndonjé numer real x dhe a >0, talentuar do té formulojné njé detyré nga jeta praktike,
né té cilén zbatohet inekuacioni me vleré absolute dhe ta

|x| > a éshté ekivalent me x < —a b o
gjidhin até.
0se x> a
Reflektimi nga pérvoja: Mésimdhénési duhet &
shirytézojé analogjiné qé ekziston né zgjidhjen e inekua-

cioneve té formés || <a dhe ‘x| > a, Pér kété arsye, njésia mésimore fillon me rikujtimin e zgjidhjes s¢ inekua-
cioneve|x| < @ dhe mé pas me zhvillimin gradual té shkathtésive té nxénésve pér té zgjidhur inekuacionet e formés
|x| > a. Mésimdhénési duhet té theksojé faktin se me rastin e zgjidhjes sé inekuacioneve té formés x| > @, nxénesit
duhet € kené kujdes dhe t& shénojné ndaras dy inekuacionet gé fitohen X < —a , x > a dhe & mos béjné gabim
duke i shénuar ato né formén—a > x > a.

Plotésimi i tabelés ndihmon nxénésit né pérforcimin e njohurive pér zgjidhjen e ekuacioneve dhe inekuacioneve
me vleré absolute, si dhe pér té vérejtur dallimin g ekziston né bashkésiné e zgjidhjeve, nése t€ njéjtén shprehje me
vleré absolute e béjmé mé té vogél se njé numér, pastaj e barazojmé me t€ njé&jtin numér dhe né fund e béjmé mé
€ madhe se numri i dhéné. Ndérsa, zgjedhja e njé shembulli nga jeta praktike motivon nxénésit pér t€¢ kuptuar mé
miré inekuacionet me vleré absolute, sepse ata e shohin me interes t& mésuarit e tyre.

Nijésia mésimore bazohet shumé né njohurité e fituara né orét e kaluara, prandaj éshté miré q¢ nxénésit t¢ zgjidhin
detyrat né ményré individuale e pastaj t& krahasojné rezultatet né grup. Kjo ndihmon mésimdhénésin pér t&
vlerésuar aftésité e nxénésve né zgjidhjen e ekuacioneve dhe inekuacioneve me vleré absolute. Detyrat e planifi-
kuara synojné pérfshirjen e té gjithé nxénésve né procesin mésimor. Nxénésit me véshtirési né té nxéné mund
zgjidhin disa inekuacione mé t¢ lehta, derisa nxénésit e talentuar mund té sfidohen né dhénien e pérgjigjeve dhe
zgjidhjen e inekuacioneve mé € véshtira, vecanérisht té atyre qé pérmbajné numra racionalé ose numra dhjetoré.
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Klasa: IX

Njésia mesimore: Zgjidhja e sistemit te ekuacioneve lineare me dy
ndryshore - Metoda e eliminimit

Fjalét kyce: Sistem i ekuacioneve lineare me dy ndryshore,
metoda e eliminimit.

|| Rezultatet e te nxénit: Materialet dhe burimet: Libri, fletoret e nxénésve, tabela, fleta

N& fund té orés Ad

mesimore, nxenesit

duhet te jene te afte te: Zhvillimi i mesimit

* zbatojne metoden e Evokimi - 5 min
e!“lmlm'mlt"ne Zg]'q hijen e Kérkohet qé nxénésit & provojné nése dyshet e renditura (-1,2)
sistemit te ekuacioneve dhe (3, -0.5) jané zgjidhje t€ sistemit té ekuacioneve lineare me
lineare me dy ndryshore, dy ndryshore:

* tregojne proceduren e
zgjidhjes sé sistemit

b . ) 3x-2y=10 Mésimdhénési kérkon qé njé nxénés t€ japé
te ekuacioneve lineare } pérgjigien e sakeé.
me rastin e zbatimit té x+4y=1
metodeés se eliminimit.
+ diskutojne zgjidhshmerine Realizimi i kuptimit - 30 min
e sistemeve teé ekuacioneve Nxénésit jané € organizuar né grupe me nga 4 anétaré.
lineare me dy ndryshore. Meésimdhénési sqaron se pérveg metodés grafike pér zgjidhjen e

sistemeve té ekuacioneve lineare me dy t& panjohura, ekzistojné

dhe metoda t tjera pér zgjidhjen e tyre, ndér t cilat éheé dhe
metoda e eliminimit, t€ cilén nxénésit do ta mésojné pérmes leximit t& njésisé mésimore né libér. Késhtu, nxénésit
me numér 1 do € lexojné shembullin 1 né libér, nxénésit me numér 2 do € lexojné shembullin e dyté, e késhtu
me radhé deri te numri 4. Pas leximit, nxénésit do € fillojné € sqarojné shembullin e lexuar pér anétarét e tjeré &
grupit. Méimdhénési kontrollon punén e grupeve dhe ndihmon ndonjé nxénés né rast nevoje. Katér nxénés do
té paraqesin zgjidhjet e shmebujve né tabelé dhe do té sqarojné natyrén e ndryshme t sistemeve té ekuacioneve
lineare me dy té panjohura té dhéna né shembujt 1-4.
Meésimdhénési kérkon qé nxénésit, duke punuar né grup, t€ shénojné né formé standarde sistemet e ekuacioneve
lineare me dy té panjohura dhe ti zgjidhin ato:

Sx-3y=4| 2y-3=4x
4y-2x=1| 5-x=-3y+1

Dy nxénés do t& shénojné zgjidhjet né tabelé.

Meésimdhénési kérkon qé nxénésit té pérgjigjen né pyetjet:
*  Siduhet t& shkruhet secili ekuacion i sistemit?
*  (Cfaré duhet t& b&§jmé, nése nuk kemi numra t& kundért prané asnjérés ndryshore?
*  Cili hap pason pas fitimit & numrave t€ kundért te njéra nga ndryshoret e sistemit?
*  Cfaré ficohet pas mbledhjes ané pér ané t€ ekuacioneve té sistemit?
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*  Cfaré mund té themi pér sistemin, nése me rastin e mbledhjes fitojmé barazi té pasakt€? Po nése fitojmé
identitetin 0=0 ? Po nése ftojmé ekuacion me njé ndryshore?
*  Cili hap pason pas fitimit té njé ekuacioni linear me njé t€ panjohur?
Pérgjigjet e nxénésve ndihmojné mésimdhénésin té sqarojé porocedurén e zgjidhjes sé sistemit té ekuacioneve
lineare me metodén e eliminimit.

Reflektimi -10 min

Nxénésit do té punojné né ményré individuale pér té zgjidhur sistemin e méposhtém té ekuacioneve lineare me
metodén grafike dhe até té eliminimit.

4x+3y =6
3x+4y =1

Rezultatet do t& krahasohen brenda grupit. Mésimdhénési kérkon qé nxénésit té identifikojné pérparésité e pér-

dorimit t& metodés s¢ eliminimit ndaj metodés grafike né zgjidhjen e sistemit té ekuacioneve lineare.

Né fund, mésimdhénési sé bashku me nxénésit do té shénojné né tabelé hartén e konceptit (kllasterin) qé paraqet
zgjidhjen e sistemeve té ekuacioneve lineare me dy t€ panjohura:

Sistemi i ekuacioneve lineare
me dy té panjohura

Sistemet e Sistemet e
zgjidhshme pazgjidhshme

Sistemet e pacaktuata, me Sistemet e caktuata, me
mé shumé se njé zgjidhje vetém njé zgjidhje

Sistemet e pamundshme,
qé nuk kané zgjidhje

Detyré shtépie: Nxénésit do € zgjidhin detyrén 2 né faqen 194. Pérveg detyrés 2, nxénésit e talentuar do té zgji-
dhin edhe sistemin e ekuacioneve lineare me dy t& panjohura:

lx+ly=1
2 3

1 2 1
FREET TS

Reflektimi nga pérvoja: Metoda e eliminimit éshté njéra nga metodat mé € pérdorshme né zgjidhjen e
sistemit t& ekuacioneve lineare me dy té panjohura, prandaj mésimdhénési duhet té keté kujdes qé nxénésit ta
pérvetésojné miré kété metodé. Pérmes shembujve & ndryshém mésimdhénési duhet té sqarojé zbatimin e késaj
metode né raste t€ ndryshme, si p.sh. rasti kur nuk ka nevojé t& shumézohet asnjé ekuacion, kur ka nevojé té
shumézohet njéri ekuacion dhe kur ka nevojé té shumézohen té dy ekuacionet. Po ashtu, pérmes shembujve
nxénésit duhet t& kuptojné edhe natyrén e zgjidhshmérisé sé sistemit € ekuacioneve lineare me dy té panjohura.

Aktivitetet e planifikuara kané pér qéllim pérfshirjen e t€ gjithé nxénésve né procesin mésimor. Nxénésit me
véshtirési né té nxéné aktivizohen gjaté leximit t€ shembujve dhe paraqitjes sé tyre anétaréve t€ tjeré € grupit,
ndérsa nxénésit e talentuar sfidohen né dhénien e pérgjigjeve dhe zgjidhjen e sistemeve t€ ndryshme. T¢ gjitha
aktivitetet synojné zhvillimin e kompetencave té ndryshme si p.sh. kompetencés sé¢ komunikimit pérmes
dhénies s¢ pérgjigjeve dhe sqarimit t€ shembujve pér anétarét e grupit, kompetencés sé¢ &€ menduarit pérmes
identifikimit € pérparésive té zbatimit t€ metodés s¢ eliminimit ndaj asaj grafike, si dhe kompetencés s¢ té
nxénit pérmes zbatimit t€ metodés sé eliminimit né zgjidhjen e sistemeve € ekuacioneve me dy t€ panjohura.
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Mesimet model

Né kuadér t€ udhézuesit “Matematika dhe mésimdhénia e matematikés pér klasat 6-9” jané pérfshiré edhe disa
tema, ¢ cilat jané njési mésimore gé i takojné kurrikulit € shkollave t& mesme t€ larta, si dhe njé temé interesante
nga lénda e matematikés, si¢ éshté problemi i Kullés sé¢ Hanoit.

Pérfshirja e temave € tilla éshté béré pér tri géllime:

1. Mésimdhénésit mund t'i shfrytézojné kéto tema pér ¢i realizuar me nxéénsit gjaté aktiviteteve extra-
kurrikulare. Realizimi i kétyre temave me nxénés do t&€ ndihmojé zgjerimin e njohurive dhe zhvillimin e
kompetencave & tyre, veqanérisht ¢ nxénésve qé jané talent né matematiké.

2. Meésimdhénésit mund t€ freskojné njohurité e tyre lidhur me kéto tema dhe teknikat dhe strategjité e reja
€ mésimdhénies dhe € nxénit ¢ jané pérdorur né shtjellimin e tyre t'i zbatojné gjaté zhvillimit té njésive
mésimore gg i takojné kurrikulit t€ shkollés s&¢ mesme t€ ult.

3. Temat e tilla mund t€ shtjellohen gjaté seancave té trajnimit né ményré qé pjesémarrésit duke mos qené
t€ obliguar ti realizojné ato né punén e tyre me nxénés, té kené mundési t€ pérfshihen aktivisht gjaté
realizimit & tyre. Shijellimi i temave @ tilla ofron mundési qé pjesémarrésit pérmes pérfshirjes aktive
€ kuptojné réndésiné e rikujtimit t& njohurive si parakusht pér pérfitimin e njohurive té reja, si dhe
pérparésité e té nxénit né bashképunim me rastin e pérfitimit t€ njohurive € reja dhe pérforcimit t€ tyre.

Meésimet model ¢ cilat jané paraparé pér aktivitete extra-kurrikulare jané:
¢ Piramida
¢ Kulla e Hanoit
*  Vargu (progresioni) gjeometriké
* DPozita reciproke e dy rrathéve
*  Sistemi i dy ekuacioneve me dy t& panjohura, njéri prej té ciléve éhté ekuacion kuadratik dhe getri
ekuacion linear (Rasti i vegant€ i pozités sé rrethit dhe drejtézés).
*  Funksioni eskponencial.

Kéto mésime model jané shénuar né ményré té vecanté né kété udhézues.
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Mesim model

Tema: Piramida

[} Rezultatet e te Fjalét kyce: Piramidé, piramidé e rregullt, apotemé, bazé, lartési,
e o . . o mbeshtjelles.
nxemt: . Ne fund te Materialet dhe burimet: Letra flipcharti, fleta A4, markera, njé
S.ear!pes, o . model i piramidés.
pjesemarresit do te
jene te afte te: Zhvillimi i mesimit
+ perkufizojné saktée Evokimi - 5 min

piramiden dhe
piramiden e rregullt,
+ gjejne formulat per

Pjesémarrésit organizohen né grupe me nga
6 anétaré. Ata do t€ vézhgojné modelin e
piramidés dhe né ményré individuale do

njehsimin e syprines pérshkruajné, krahasojné dhe shogérojné

sé siperfages piramidén me disa objekte t& njohura, p.sh.

dhe vellimit te

piramidés sé Pérshkruaje: Piramida éshté njé trup gjeometrik. Ajo ka njé bazé,

rregullt trekéndore njé kulm, njé mbéshtjellés, njé lartési, etj.

katerkendore dhe

gjashtekendore, Krahasoje: Meqé piramida ka

+ zbatojne formulat per njé bazé ajo mund té krahasohet
zgjidhjen e detyrave me konin, ndérsa fakti se baza
nga jeta praktike. éshté shumékéndésh ajo mund té

krahasohet me prizmin.

Shoqéroje: Piramida si trup té asocion né piramidén e Keopsit, né Kullén e

Eifelit né Paris, kulmet e disa sheépive, egj. @

Pjesémarrésit do té diskutojné punén e tyre né dyshe dhe né grup. Pas dis-
kutimit, njé anétar i grupit do t€ shénojé informacionin e mbledhur dhe do ta
prezantojé até para té tjeréve.

Realizimi i kuptimit - 30 min

Pjesémarrésit do té pérgjigjen né kéto pyetje:
*  Cka éshté piramida? Si pérkufizohet piramida?
*  Si mund t Klasifikohen piramidat duke u bazuar né bazén e tyre? Si mund t klasifikohen piramidat duke
u bazuar né pozicionin qé ka lartésia e saj ndaj bazés?
* Cila ésht formula e pérgjithshme pér njehsimin e syprinés s sipérfaqes sé piramidés?
*  Cila éht formula e pérgjithshme pér njehsimin e véllimit t& piramidés?
*  Cka quajmé piramidé té rregullt?
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Pas dhénies sé pérgjigjeve, anétarét e grupeve do t€ punojné né ményré individuale pér té gjetur formulat pér
njehsimin e syprinave & sipérfaqeve dhe véllimeve t€ piramidave t€ caktuara. Késhtu:

Pjesémarrésit me numrat 1, 2 dhe 3 brenda grupeve do t gjejné formulén pér njehsimin e syprinés sé sipérfages sé
piramidés sé rregullt trekéndore, katérkéndore dhe gjashtékéndore, respektivisht.

Pjesémarrésit me numrat 4, 5 dhe 6 brenda grupeve do t gjejné formulén pér njehsimin e véllimit té piramidés sé
rregullt trekéndore, katérkéndore dhe gjashtékéndore, respektivisht.

Secili grup do té plotésojé tabelén e méposhtme me formulat e gjetura.
PIRAMIDA E RREGULLT SYPRINA E SIPERFAQES VELLIMI
_a a3 a’ H\/g

Trekendore =— (— 3h) : V=

: : 12

: : )

: : a H
Katerkendore S=a(a+2h) V= 3

: ‘H
Gjashtékéndore : S=3a (i +h) : V= #

Pjesémarrésit me numrat 1 dhe 4 brenda grupit do t€ zgjidhin detyrén e paré. Ata me numér 2 dhe 5 do ¢ zgji-
dhin detyrén 2, ndérsa ata me numrat 3 dhe 6 do € zgjidhin detyrén 3.

Detyra 1. Piramida e rregullt trekéndore ka gjatésiné e brinjés sé bazés
12cm dhe gjatésiné e tehut anésor 10cm. Sa cm?2 letér nevojitet pér té
béré modelin e késaj piramide, né qofi€ se gjaté punés humbet 15% e
letrés qé kemi? Sa éshté véllimi i késaj piramide?

Detyra 2. Sa m2 material na nevojitet pér ¢ ndértuar njé tendé (cadér)
né formé t€ piramidés sé rregull katérkéndore me lartési 2m dhe gjatési &
brinjés sé bazés 4m? Sa éshté véllimi i késaj piramide?

Detyra 3. Piramida e rregullt gjashtékéndore &shté e ndértuar e téra prej
qgelgit (duke pérfshiré dhe brendiné e saj). Gjatésia e tehut anésor té késaj
piramide &hté pér 6cm mé e gjaté se gjatésia e brinjés sé bazés, kurse

raporti i tyre éhté 5:3. Njehsoni syprinén e sipérfaqes sé késaj piramide.

Sa &shté masa e késaj piramide nése dihet se densiteti i qelqit éshté
p=25g/cm’,

Tri dyshe t€ pjesémarrésve do t&€ demonstrojné zgjidhjet e detyrave pér ¢ terét.

Reflektimi - 20 min

Pjesémarrésit né grupe do té zgjidhin kéto detyra:

Detyra 4. Shuma e gjatésisé sé tehut té bazés dhe lartésisé sé faqes anésore té piramidés sé rregullt katérkéndore
&hté 11cm. Nése gjatésia e tehut té bazés rritet pér 2cm, ndérsa lartésia fages anésore pér 1cm, atéheré syprina e
sipérfaqes sé saj rritet pér 64cm?2. Sa éshté véllimi i késaj piramide?
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Detyra 5. Piramida e rregullt katérfagésore e preré ka véllimin V = 3420cm3, ndérsa lartésiné 15 cm. Sa jané
gjatésité e teheve té bazave, nése dimé se ato jané né proporcionin 3:2?

Dy pjesémarrés paraqesin zgjidhjet pér € tjerét. Pér € gjetur né ményré automatike syprinén e sipérfageve dhe
véllimin e piramidave € drejta katérfagésore me bazén drejtkéndésh pjesémarrésit do t€ shifrytézojné uebfagen
http://www.analyzemath.com/Geometry_calculators/surface_volume_pyramid.html. Né fund, pjesémarrésit

do t shkruajné nga njé pesévargésh pér piramidén.

Piramida
e drejeé e rregullt
matet vizatohet ~ ndértohet

Piramida éshe trup gjeometrik.

Piramida né Egjipt.

Reflektimi nga pérvoja: Pjesémarrésit do € reflektojné né lidhje me gasjen metodologjike qé éshté pérdorur né
shijellimin e késaj teme. Ata do t€ diskutojné rreth pérshtatshmérisé sé shembullit t€ paré né krijimin e njé baze
pér pérfshirjen e tyre né procesin e té nxénit. Diskutimi do t€ vazhdojé me analizimin e aktiviteteve t€ realizuara
dhe mundésiné gé ato kané ofruar pér té kaluar né ményré té natyrshme nga njéra fazé e seancés né tjetrén.
Pjesémarrésit do té komentojné se sa aktivitetet e realizuara kané kontribuar né rritjen e motivimit té tyre pér tu
pérfshiré né procesin e t& nxénit, si dhe né ruatjen e interesit té tyre pér té nxéné.

DPérfshirja e té gjithé pjesémarrésve né procesin e & nxénit do té jeté ¢éshtja getér pér té cilén do t€ diskutojné pjesé-
marrésit. Ata do té diferencojné aktivitetet e realizuara sipas véshtirésisé sé tyre dhe do & diskutojné pér géllimin

e planifikimit t& kétyre aktiviteteve né shijellimin e temave t€ ndryshme. Gjithashtu, ata do ¢ identifikojné edhe
pérparésité e zgjedhjes sé probleme nga jeta praktike pér t'i zgjidhur né orét e mésimit t& matematikés, vecanérisht
réndésiné e tyre né rritjen e motivimit té brendshém t€ nxénésve pér t€ nxéné.

Tema pérmban disa njési mésimore, prandaj mésimdhénési mund t zgjedhé pjesé ¢ caktuara pér ¢'i realizuar
gjaté shjellimit t& temave pérkatése. Pjesémarrésit do t& fokusohen té identifikojné se cilat kompetenca mund té
zhvillohen pérmes aktiviteteve té realizuara.
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Mesim model

Tema: Kulla e Hanoit (8 disqe)

Fjalét kyge: Kulla e Hanoit, formulé
rekurente. . . M Rezultatet e té nxenit: Né fund te
Macerialet dhe burimet: Letra flip- seancés, pjesémarrésit do té jené té afte

charti, fleta A4, markera, njé model i t
Kullés s¢ Hanoit. e:

+ formulojne problemin e Kulles se Hanolit,
Zhvillimi i mesimit * gjejné zgjidhjet e problemit té Kullés pér
Evokimi - 5 min rastin e 1, 2 dhe 3 disqeve
+ analizojné zgjidhjen e problemit per 4 disge,
Pjesémarrésit do té familjarizohen me + provojne formulen rekurente pér rastin e
problemin e Kullés s¢ Hanoit. Prob- n-disqeve
lemi éshté: Né njé pllaké jané vendosur
tre shkopinjé né ményré vertikale dhe
né njérin prej tyre jané vendosur 8 disqe me diametér & ndryshém né ményré qé disku me diametér mé t& vogél
gjendet mbi diskun me diametér mé té madh, pra né formé té kullés. Kérkohet qé t€ transferohet kulla nga njéri
shkop né getrin:
1. duke lévizur vetém nga njé disk gjat€ njé lévizjeje dhe
2. duke pasur parasysh qé gjaté lévizjeve asnjéheré disku me diametér mé té madh & mos jeté mbi diskun me
diametér mé té voggl.

Gjaté zgjidhjes sé problemit kérkohet numri minimal i lévizjeve pér t'u zgjidhur problemi.

Realizimi i kuptimit - 40 min

Nga pjesémarrésit kérkohet qé né ményré individuale ¢ zgjidhin problemin e kullés s¢ Hanoit kur né shkop jané
1 dhe 2 disqe. Né té dyja rastet, vémendje té veganté do t'i kushtohet numrit t¢ lévizjeve. Eshté e qarté se né rastin
e njé disku do té jeté njé lévizje, ndérsa né rastin e dy disqeve do té jené tri lévizje. Pjesémarrésit né dyshe do té

zgjidhin problemin kur né shkop jané 3 disqe.
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Né modelin e méposhtém numri mé i madh tregon diskun me diametér mé té madh. Pjesémarrésit do té
ndihmohen duke iu treguar lévizjen e paré. M€ pas, pjesémarrésit do té vazhdojné zgjidhjen e problemit duke
lévizur disqet sipas kérkesés sé detyrés. Zgjidhja duhet ¢ jeté si mé poshté:

A A C
B = A B C
B
1
2
2
3 3
3 2
1
1
A C A C A c A C A B
C
B B B B
1 1
3 2 2 1 2
1 1
2 2
3 3 5 3

Pra, do t€ keté gjithsej 7 lévizje. Dyshja e paré e pjesémarrésve qé e zgjidhé problemin do ta paragesé até para té
tjeréve. Pjesémarrésit né grupe me nga 4 anétaré do té zgjidhin detyrén né rastin e 4 disgeve.

Reflektimi - 15 min

Pjesémarrésit do & pérpigen té gjejné formulén rekurente pér zgjidhjen e problemit me
n T N o O e
n n-disqe né shkop. Ata do té provojné se formula rekurente éshté:

0 i 0 T, =0

: T =2T  +Lnx1
T 1

: Prej nga fitojmé se 7, = 2" — 1. Ata do té vizatojné njé tabelé, ku né anén e majté do

t€ shénojné numrin e disqeve, ndérsa né anén e djathté numrin minimal té lévizjeve.

2 3

: Reflektimi nga pérvoja: Edhe pse né kuadér & kurrikulit t¢ matematikés nuk parashi-
SR kohet té zhvillohet kjo temé me nxénés, mésimdhénési mund ta realizojé até, sepse ky
problem éshté mjaft praktik dhe zgjon kérshériné e nxénésve pér ta zgjidhur até.

4 15 Pjesémarrésit do ¢é reflektojné né lidhje me gasjen qé éshté pérdorur né shjellimin e
késaj teme. Ata do t€ analizojné aspektin metodologjik té aktiviteteve té realizuara dhe
veganérisht shkallén e efikasitetit té tyre né zgjidhjen e problemit té Kullés s¢ Hanoit. Pjesémarrésit do € identi-
fikojné pérparésité e zgjidhjes sé problemeve pérmes aktiviteteve praktike, si dhe pérparésité e punés né grup pér té
zgjidhur probleme té reja dhe té véshtira. Ata do @ diskutojné mundésiné e shijellimit té késaj teme me nxénésit e
tyre dhe pérfitimet ¢ do té kené nxénésit nga shjellimi i saj.
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Mesim model

Tema: Vargu (progresioni) gjeometriké

B Rezultatet e te nxenit: Ne fund te seances, pjesemarresit do te
jené te afte te:

+ dallojne vargun gjeometrike,

* gjejne formulen per njehsimin e termit té n-te te vargut gjeometrike,

+ gjejné formulén per njehsimin e shumeés sé n-termave té vargut gjeometrike,

+ zbatojne formulat e vargut gjeometrike ne zgjidhjen e detyrave te ndryshme
nga jeta praktike.

Fjalét kyge: Varg (progresion) gjeometriké, term i vargut gjeometriké, herési i termave € vargut gjeometriké.
Materialet dhe burimet: Letra flipcharti, fleta A4, markera.

Zhvillimi i mésimit
Evokimi - 10 min
Pjesémarrésit do té punojné né grup pér té zgjidhur detyrat e méposhtme:

Detyra 1. Njé lloj i bakteries dyfishohet né ¢do tri oré. Nése né fillim kané
qené 235 bakterie, sa do t€ jené pas 12 oréve?

Detyra 2. Ju ankoheni se uji né bazenin e hotelit ku géndroni éhté shumé
i nxehté. Stafi i hotelit ju tregon se temperatura e ujit do t€ zvogglohet pér
10% pér ¢do 15 minuta. Nése temperatura momentale e ujit éhté 35°C,
sa do té jeté ajo pas njé ore, me aférsi deri né té dhjetén e shkallés Celcius?

Dy pjesémarrés do té zgjidhin detyrat né tabelé. Pjesémarrésit do t&
pérgjigjen né pyetjet:
*  Cfaré progresioni keni pérdorur pér té zgjidhur problemet e mé-
sipérme?
* Cililloj i progresionit gjeometriké éshté paragitur né detyrén 1?
Cfaré mund té thuhet pér llojin e progresionit né detyrén 2?

Realizimi i kuptimit - 30 min
Mésimdhénési kérkon qé pjesémarérsit t€ punojné né grupe dhe té formulojné rregullén pér vargun

gjeometriké, si dhe té gjejné formulén pér njehsimin e termit € n-té té tij. Pérfagésuesi i njé grupi do té
parages né tabelé ményrén e gjetjes sé formulés pér njehsimin e termit té n-té té vargut gjeometrikeé:
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b,
b,=b-q,
b=bq=b-qq=b-q,
b, =b,-q*", (hipoteza induktive),
by =b,q=b,-¢""q=bq",

Duke u bazuar né induksionin matematiké, arrijmé né pérfundimin se formula pér termin e n-té € vargut
gjeometrikeé éshté:

-1
b,=b-q"
Meésimdhénési kérkon qé pjesémarrésit € pérgjigjen né pyetjet:
¢ Cfaré lloji té vargut gjeometriké kemi pér ¢ > 1? Cfaré éshté vargu pér g = 1, e ¢faré pér 0 < g <1?
*  Cfaré karakeeristike té pérbashkét kané vargjet gjeometrike pérg < 07

Kérkohet qé pjesémarrésit t€ punojné né dyshe dhe t€ zgjidhin detyrat e méposhtme:
Detyra 1. Njé top léshohet té bjeré nga lartésia prej 10m. Pas ¢do prekje né toké topi
hidhet né 75% t€ lartésisé s¢ méparshme € hedhjes. Cfaré lartésie do t€ arrijé topi né

hedhjen e gjashte?
Detyra 2. Jeta ka bleré 8 libra. Libri i paré ka kushtuar 0.5€. Cmimet e librave t€ tjeré
kané qené sa dyfishi i librit & méparshém. Sa ka paguar Jeta pér librin e 8-té?
%, Detyra 3. Gjeni termin e paré té vargut gjeometriké, nése dihet se termi i treté éshté 3,
7/

ndérsa i gjashti éhté 1/9.

Tre pjesémarrés do & demonstrojné zgjidhjet e detyrave té tjeréve.

Meésimdhénési kérkon qé pjesémarrésit té njehsojné shumén e n-termave té para t€ pro-
gresionit gjeometriké. Ai/ajo i késhillon pjesémarrésit t¢ pérdorin formulén pér gjetjen e
termit t€ n-t€ dhe té njehsojné ndryshimin:

Sn - an =

Si rezultat, pjesémarrésit fitojné formulén:

1_ n
S, :bll—q,pér g#1dhe S, = nb, pérg=1.

Meésimdhénési kérkon qé pjesémarrésit tiu referohen edhe njéheré detyrave t& mésipérme dhe & njehsojné:

1. Sa metra éshté hedhur topi deri te hedhja e gjashte?
2. Saka paguar Jeta pér té gjithé librat?
3. Saéshté shuma e 6 anétaréve € paré té vargut gjeometriké &€ dhéné né detyrén 3?

Zgjidhjet e detyrave shénohen né tabelé.
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Reflektimi - 20 min

Kérkohet gé pjesémarrésit t¢ plotésojné né ményré individuale tabelén e méposhtme:

by q n by Sn
2 : 3 : 7 :

: 1/2 : 8 : 1/16
1/81 : : 10 : 243 :

: 3 : : 567 : 847
1/3 : : : 1/96 : 21/32
1/2 : 1/2 : : 1/128 :

: -2 4 15

Pjesémarrésit krahasojné rezultatet brenda grupit dhe zgjidhjet e sakta i shénojné né tabelén e vizatuar né
tabelén e klasés.

Reflektimi nga pérvoja: Pjesémarrésit do t€ komentojné t¢ gjitha aktivitetet qé jané realizuar né kuadér té késaj
njésie mésimore. Ata do t€ analizojné gasjen metodologjike qé éshté pérdorur né shtjellimin e késaj teme, si dhe
efikasitetin e aktiviteteve pér t€ kuptuar pérmbajtjen dhe pér € zhvilluar shkathtésité e nxénésve pér t zgjidhur
detyra ku duhet té zbatohen formulat e progresionit gjeometriké. Pjesémarrésit do t¢ diskutojné natyrén e detyrave
qé jané dhéné né fillim t€ njésisé mésimore dhe vecanérisht efektin qé kéto aktivitete kané pasur pér pérfshirjen e
t€ gjithé pjesémarrésve né procesin e té nxénit. Ata duhet té reflektojné rreth vazhdimésisé sé aktiviteteve né fazat e
ndryshme t€ orés, si dhe sa u arrit qé pérmes tyre té ruhet interesimi i pjesémarrésve pér té nxéné.

Pjesémarrésit do té diskutojné rreth mundésisé qé ofron njésia mésimore pér té pérfshiré né procesin mésimor
probleme & ndryshme nga jeta praktike, si dhe pérfitimet q¢ mund @ kené nxénésit nga konkretizimi i koncepteve
matematike me shembuj ¢ tillé.

Pjesémarrésit do té komentojné pérfshirjen e tyre né aktivitete t¢ ndryshme dhe do ¢ identifikojné se cilat prej
tyre ndihmojné zhvillimin e kompetencave té ndryshme té nxénésve. Kujdes i vecanté do ¢ kushtohet vlerésimit
té shkallés sé véshtirésisé sé aktiviteteve dhe sidomos né identifikimin e aktiviteteve qé kérkojné nivel ¢ larté t¢ &
menduarit dhe qé kontribuojné né zbulimin e talentéve né matematiké. Ky model mésimi mund té pérdoret me
nxénés, vetém duhet ¢ shkurtohet koha dhe tabela ¢ fillojé té plotésohet gjaté orés dhe té vazhdohet si detyré
sheépie.
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Mesim model

Tema: Pozita reciproke e dy rratheve

Fjalét kyge: rrathé koncentriké, rrathé ekscentriké.
Materialet dhe burimet: Letra flipcharti, fleta A4, markera.

M Rezultatet e te
nxenit: Ne fund te

seances, Zhvillimi i mesimit
pjesemarresit do te Evokimi - 15 min

jené te afte te:

Secili nga pjesémarrésit do té vizatojé njé rreth dhe pér 3 min. né

» perkufizojne rrathet brendési té tij do t€ shénojé mé sé shumti tri cilési t€ karakeerit &
oncentrike dhe ek- njeriut qé ai/ ajo vleréson mé sé shumti. Mg pas, pjesémarrésit do té
k triké dhe ek jeriut gé ai/ ajo vl humti. Mé pas, pj d
scentike punojné né dyshe pér t¢ krahasuar rrathét e tyre dhe pér t'i paragitur
)

né Diagram t& Venn-it cilésité qé ata vlerésojné mé shumé, p.sh.

+dallojne 5 pozitat
e mundshme te dy
rrathéve ekscentrike,
*shgyrtojne lidhjen ne
mes te pozites se dy
rrathéve eksentrike
dhe distances gendrore
te atyre rratheve
ekscentrike, si dhe
shumés/ndryshimit té
rrezeve te tyre.

*  Zgjuarésiné
o Saktésiné

Pérkushtimin

né puné
Bujariné

Besnikériné

Meqé nga pjesémarrésit u kérkua qé té shénohen mé sé shumti 3 cilési qé ata vlerésojné mé sé shumdi, atéheré
mund té kemi kéto raste:

* Dy pjesémarrés nuk kané & pérbashkét asnjé cilési ¢ vlerésojné mé sé shumdi (rrathét qé nuk priten).

* Dy pjesémarrés kané shénuar mé shumé se nga njé cilési, por ata kané identifikuar vetém njé cilési té pér-
bashkét (rrathét qé priten né njé piké-rrathét tangjencialé).

* Dy pjesémarrés kané t¢ pérbashkéta dy nga tri cilésité e shénuara (rrathét gé priten né dy pika).

*  Njé pjesémarrés ka identifikuar mé pak se tri cilési dhe t€ gjitha jané t& njéjta me cilésité e personit tjetér,
qé ka identifikuar njé cilési mé shumé se tjetri (njéri rreth pérmbahet né tjetrin).

* Dy pjesémarrés kané shénuar té njéjtat cilési (rrathét pérputhen).

Rastet e ndryshme do té shénohen né tabelé. Ky shembull do t& shérbejé pér té paraqitur temén: Pozita
reciproke e dy rrathéve.
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Realizimi i kuptimit - 30 min

Pjesémarrésit do té vizatojné njé tabelé me katér rreshta dhe tri sheylla. Njé ¢é tillé do ta vizatohet dhe né tabelé.
Pjesémarrésit do té shénojné né shtyllén e paré kushtin r <r,, ku r, dhe r, paraqesin rrezet e dy rrathéve ekscentriké.
ME pas, ata do t€ vizatojné né shtyllén e dyté pozitat reciproke t& mundshme t€ 2 rrathéve eksentriké.

KUSHTI RASTET E MUNDSHME ANALIZA

rer, 01,02 e,
: d(0,0,) >r+r et].

r,=r,

ror,

Pasiqé pjesémarrésit té kené vizatuar disa raste, ata do té diskutojné né grup dhe do t€ plotésojné shtyllén me t&
gjitha rastet e mundshme t€ pozités reciproke € dy rrathéve ekscentriké. Mésimdhénési do té kérkojé nga disa
pjesémarrés qé pozitat e tilla t'i vizatojné né tabelén e klasés. Ai/ajo duhet t€ kérkojé qé pjesémarrésit t'i kushtojné
kujdes sidomos dy rasteve té pozités reciproke té dy rrathéve, kur njéri rreth éhté brenda tjetrit (rasti kur ata priten
pér sé brendshmi, si dhe kur njéri rreth &shté brenda getrit, por nuk kané pika té pérbashkéta). Pasi té vizatohen t&
gjitha rastet né tabelé, pjesémarrésit do € analizojné pozitén e rrathéve dhe do t€ shénojné né sheyllén e treté for-
mulén analitike qé paraqet pozitén e tyre. Pér té shkruar formulat analitike, pjesémarrésit udhézohen t krahasojné
largésiné né mes t¢ dy qendrave t¢ rrathéve dhe shumés/ndryshimit té rrezeve té tyre, p.sh. né rastin e rrathéve qé
nuk priten ata duhet té shénojné: d(O,,0,) > r +r,.

Rezultatet e fituara do t€ diskutohen né grup. Disa pjesémarrés do té shénojné formulat né tabelé dhe do t€ sqaro-
jné si kan€ ardhur deri te ato. E njéjta proceduré pérséritet pér kushtin r =r,. Pjesémarrésit do té vérejné se nuk
éshté i nevojshém t€ shqyrtohet rastit kur r >r,.

Reflektimi - 15 min

Meqé éshté véshtiré t& mbahen né mend pozitat reciproke t€ dy rrathéve ekscentriké duke u bazuar né larggsiné e
gendrave té tyre dhe lidhjes sé késaj largésie me shumén/ndryshimin e rrezeve € tyre, atéheré éshté mé e pérshrat-
shme gé pozita e rrathéve t& mbahet né mend nése ajo lidhet me numrin e pikave té takimit t€ atyre dy rrathéve.
Pra, pér t& mbajtur né mend pér njé kohé mé € gjaté pozitén e dy rrathéve, pjesémarrésit do té plotésojné tabelén
e méposhtme.

JANE JASHTE  PREKEN PER SE PRITEN PREKEN PER SE  NJERI GJENDET
NJERI- TJETRIT JASHTMI NE DY PIKA BRENDSHMI BRENDA TJETRIT
d(0,0,) >r+r,  d(0,0) =r+r, r,-r< d(0,0,) d(0,0,) =r-r, d(0,,0,) <r-r,
T+, (=0)

Priten né  : : : : :

dy pika  : - : - : * : - : -

Priten né : g

njé pike : - : i - < -

Nuk priten

. + - - - +

M
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Pjesémarrésit do té plotésojné kété “falekryq™:

a) Shenja element

b) Posedon

o) Nijéri nga funksionet trigonometrike

d) Pjesa e njéqind e Euros (e pash.)

e) Matematikan i njohur zviceran

f) Elementi i bashkésisé N, Z, Q, etj. (i pash.)

g)  Objeke tredimensional

h)  Shkurtesa e njérés nga njésité pér matjen e kéndeve
i) Digka gé éshté aktuale (ang.)

i Simboli i kaliumit

Pjesémarrési i paré qé plotéson “falékryqin” do € lexojé shtyllén e paré, e cila pérmban fjalén qé emérton pozitén
reciproke t& dy rrathéve, qendrat e t ciléve nuk pérputhen. Né fund, mésimdhénési kérkon qé pjesémarrésit &
gjejné shembuj nga jeta praktike né ¢ cilat hasim né pozitén reciproke té dy rrathéve, p.sh. disa stoli, shenja e
rrathéve té lojérave olimpike, efj.

Reflektimi nga pérvoja: Pjesémarrésit do € diskutojné rreth natyrés sé aktiviteteve t€ pérdorura pér té shijelluar
kété njési mésimore dhe vecanérisht ato qé jané realizuar né fillim dhe né fund t saj. Ata po ashtu do t€ analizojné
dhe lidhjen e kétyre aktiviteteve me jetén e pérditshme dhe fushat e tjera léndore. Pjesémarrésit do té analizojné
pse éshté kérkuar nga ata € shénojné maksimum tri cilési g ata vlerésojné mé sé shumdi tek njerézit. Sa éshté
thelbésore kjo pér té shtjelluar njésiné mésimore?

Pjesémarrésit do té komentojné po ashtu edhe pérfshitjen e tyre né identifikimin e pozitave té rrathéve ekscentriké
dhe formulave analitike qé karakterizojné ato pozita. Ata do t€ diskutojné rreth nevojés pér t€ gjetur metoda té
ndryshme pér t€ sintetizuar informacionin e mésuar né njé format q¢ mund & mbahet né mend lehté dhe pér

njé kohé mé té gjaté, si &shté rasti né kété njési mésimore me plotésimin e tabelés. Né fund pjesémarrésit do &
komentojné rreth zbatimit té “fjalékryqit” si njé vegél qé¢ ndihmon @ nxénit dhe integrimin e fushave & ndryshme
léndore. Té njéjtat teknika mund té pérdoren edhe gjaté punés me nxénés. Kur punohet me nxénés, mésimdhé-
nésit duhet & kené kujdes qé dy shtyllat e para té tabelés t¢ plotésohen nga paranjohurité e nxénésve, ndérsa mé
pas nxénésit duhet té lexojné njésiné mésimore dhe té plotésojné sheyllén e treté.
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Tema: Sistemi i dy ekuacioneve me dy te panjohura, njeri prej te
cileve eshte ekuacion kuadratik e dhe tjetri ekuacion linear
(Rasti i veganté i pozités sé rrethit dhe drejtézés)

Fjalét kyce: Sistem i ekuacioneve.
Materialet dhe burimet: Fleté flipcharti, fleta A4, markera,
tabela, etj.

Zhvillimi i mesimit
Evokimi - 5 min

Kérkohet nga pjesémarrésit qé té pérkufizojné ekuacionin linear
me dy t€ panjohura, ekuacionin kuadratik me dy t€ panjohura,
si dhe t& pérkufizojné sistemin e ekuacioneve té formuara nga
ekuacionet e mésipérme dhe zgjidhjen e sistemit t€ tillé. Njé
pjesémarrés do té shénojé né tabelé formén e pérgjichshme t&
njé sistemi ¢é tillé, pra:

ax* +bxy+cy’ +dx+ey+ f =0 1)
Ax+By+C=0 |7

ME pas, mésimdhénési kérkon qé njé pjesémarrés té shénojé
né tabelé njé sistem té pérbéré nga dy ekuacione, ku njéri éshté
ekuacion kuadratik me dy ndryshore, i cili éshté kuadratik
vetém sipas x dhe ), ndérsa tjetri éshté ekuacion linear me dy
ndryshore, pra:

ax’> +by* +cex+dy+e=0 2)
Ax+By+C=0 |

M Rezultatet e te

nxenit: Pjesemarresit
deri né fund te

seances do te jene te
afte te:

+ dallojne sistemin e dy

ekuacioneve me dy te

panjohura, njeri prej te
cileve eshte kuadratik
sipas x dhe y, ndérsa

tjetri eshte linear,

» zgjidhin detyra lidhur me

sistemet e tilla

* gjejne raste ne

gjeometrine analitike

ne te cilat zgjidhja e
ketyre sistemeve mund te
zbatohet.

Mésimdhénési do té theksojé dallimin né mes té dy sistemeve dhe do té sqarojé se gjaté seancés do té

analizojné vetém sistemet e llojit (2).

Realizimi i kuptimit - 20 min

Mésimdhénési ka pérgatitur 4 zarfe A, B, C, D. Né secilén zarf mésimdhénési ka futur copa té letrave. Copat

e letrave pérmbajné pjesé té zgjidhjeve € 3 sistemeve té ekuacioneve té llojit (2), shénime qé nuk jané pjesé

e zgjidhjeve té tyre, si dhe disa copa té letrave jané té zbrazéta. Kérkohet nga pjesémarrésit qé t€ zgjedhin

njérén nga zarfet, té lexojné copat e letrave, té largojné copat e tepérta, té plotésojné letrat e zbrazéta, té

rendisin copat ashtu gé ato té paragesin zgjidhjet e tri sistemeve té ekuacioneve té llojit (2).
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Zarfet permbajné zgjidhjet e ketyre detyrave:

Zarfi A:
X+ +4x-6y+9=0

X241 —4x—6y+9=0] , x>+’ +4x+6y+9=0
) 2) 3x y

2x—3y+1=0 2x—-3y—1=0 Z-=-6=0

3 2

Zarfi B:

X =2x+y*+2y-2=0 X 4+2x+y"=2y-2=0 X4y +2x+2y-2=0
1) 2) 3)

Tido R A | Tido

2 2 2 2 2 2
Zarfi C:

1 x2+y2—2x—4y—4=0} 2) x2+y2+2x+4y—4=0} 3,)x2+yz—2x+4y—4=0}

x—y—-2=0 -x+y-2=0 3x—-4y+4=0

Zarfi D:

1)x2+yz+2x—4y+1=0 2)x2+y2—2x+4y+1=0 3) X+ +4x+6y+9=0
x+2y—-1=0 x+2y+1=0 3x—-4y+4=0

Reflektimi - 35 min

Té gjitha grupet do té ndajné njé fleté né dy pjesé. Pér sistemin e paré té ekuacioneve qé kané né zarfin e tyre,
pjesémarrésit né anén e majté do té transferojné ekuacionit e rrethit né formé kanonike dhe do t€ gjejné gendrén
dhe rrezen e tij. Po ashtu, ata do € gjejné edhe dy pika pér drejtézén e dhéné me ekuacionin linear. Né ané e
djathté pjesémarrésit do t& udhézohen té vizatojné rrethin dhe drejtézén né sistemin koordinativ Oxy. p.s.h.

Forma analitike e sistemit Forma gjeometrike e sistemit

4
1)xz+yz—4x—6y+9=0
2x-3y+1=0
(x-2)*+(y-3)° =2 3
2x-3y+1=0

v

1 1
A a_aB__’
0 3) ( > 0)
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Pjesémarrésit do té ndjekin té njéjtén proceduré pér té paraqitur grafikisht edhe sy sistemet e tjera. Tre pjesémarrés
do € paraqgesin né tabelé zgjidhjet e sistemeve qé kané pasur né zarfin e tyre.

Pjesémarrésit do té vérejné se ekuacioni kuadratik me dy € panjohura qé éhté kuadratik vetém sipas X dhe y
paraget grafikisht njé rreth, prandaj sistemi i ekuacioneve t€ paragitura né kété seancé i referohet pozités reciproke
té rrethit dhe drejtézés. Ara do t€ vérejné po ashtu se secili zarf pérmban sisteme gé i referohen 3 pozitave reciproke
té rrethit dhe drejtézés, pra rastet kur drejtéza e pret rrethin, éhté tangjenté e tij, si dhe rasti kur drejtéza nuk ka
asnjé piké € pérbashkét me rrethin.

Reflektimi nga pérvoja: Pjesémarrésit do t reflektojné né lidhje me akdivitetet e zhvilluara dhe pérshtatshmériné
e tyre né shijellimin e njésisé mésimore. Lidhur me aktivitetin qé realizohet me renditjen e copave t€ detyrés sé
zgjidhur, pjesémarrésit do € pérgjigjen né kéto pyetje:
*  Cilat jané pérparésité dhe manggsité e dhénies s¢ zgjidhjes s¢ detyrés né copa té prera dhe & pérziera né
krahasim me dhénien e detyrés pér cu zgjidhur?

¢ Pse éshté miré qé né kuadér té copave té pérziera té vendosim copa “té tepérta’ dhe “copa té zbrazéta”?
q

*  Nése kjo tekniké realizohet me nxénés, si mundésohet aktivizimi i té gjithé nxénésve né procesin e té
nxénit? Sa mund té sfidohen nxénésit e talentuar?
*  Cilat kompetenca mund té zhvillohen te nxénésit me zbatimin e teknikés sé tillé né procesin mésimor.

Pjesémarrésit duhet té kené kujdes qé gjaté zbatimit t¢ teknikés sé copave té pérziera me nxénés té japin mé shumé
instruksione se si duhet té renditen copat, sidomos nése shtjellohet njé njési e re. Ndérsa teknika éshté shumé e
pérshtatshme pér ta pérdoré né orét e ushtrimeve, sepse nxénésit jané té familjarizuar me konceptet dhe mbetet gé
pérforcimi i tyre & béhet duke zbatuar njohurité qé kané fituar né orét e méparshme.

Né fund, pjesémarrésit do € analizojné se sa efikas ishte aktiviteti né fazén e reflektimit. Ata do t€ diskutojné se sa

u ndihmoi vizatimi i grafikéve (vizualizimi) né pérforcimin e informacionit t¢ mésuar dhe né mbajtjen né mend té
njohurive té fituara pér njé kohé mé € gjaté.
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Mesim model

Tema: Funksioni eksponencial

M Rezultatet e te nxenit:
Pjesemarresit deri ne fund te
seances do te jene te afte te:

analizojne grafikun e funksionit
eksponencial v = ax, ne varesi te
parametrita (0 <a <1dhea >1),
konstruktojne grafiket e funksioneve
y=a"dhe y =—a" dhe té
shqyrtojne monotonine e tyre ne varesi
té parametrita (0 <a<1dhea >1)
gjejne shembuj te zbatimit te funk-
sioneve eksponenciale ne fizike,
mjekesi, ekonomi et;.

Fjalét kyge: Funksion eksponencial, monotoni e
funksionit, parametér.

Materialet dhe burimet: Flet¢ flipcharti, fleta A4,
markera, tabela, etj.

Zhvillimi i mesimit
Evokimi - 10 min

DPjesémarrésit né ményré individuale do t&
shénojné cka diné pér funksionet, pérkufizimin

e tyre dhe vecanérisht até qé diné pér funksionin
eksponencial dhe vetité e tij. Informacionet e
shénuara do t€ diskutohen brenda grupit. Mésim-
dhénési mbledh informacionet dhe i shénon né

tabelé né formé té hartés s¢ mendimeve

Trigonometrik
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Realizimi i kuptimit - 35 min

Secili grup do t€ keté njérén nga tri fletét e ekspertit. Pjesémarrésit né grupe do té diskutojné dhe zgjidhin detyrat
né fletén e tyre té ekspertit.

Fleta e ekspertit Nr. 1

1. Tregoni se funksioni ¥ = a” éshté zvogelues pér 0 < a < 1.
2. NE té njgjtin sistem koordinativ Oxy vizatoni grafikét e funksioneve

y= [%j dhe y = [%j , si dhe shqyrtoni monotoniné e tyre.

3. Gjeni shembuj nga jeta praktike (nga fizika, mjekésia, ekonomia, etj.) t€ cilat mund t ilustrohen me anén e

funksioneve eksponenciale.

Fleta e ekspertit Nr. 2

1. Tregoni se funksioni y = a” éhté rrités péra > 1.

2. NEé & njéjtin sistem koordinativ Oxy vizatoni grafikét e funksioneve y = 2* dhe y = 3%, si dhe shqyrtoni
monotoniné e tyre.

3. Dse né funksionin eksponencial y = a”, parametri a duhet té plotésojé kushtet a > 0 dhe @ # I?

Fleta e ekspertit Nr. 3

1. NE& ¢ njéjtin sistem koordinativ Oxy vizatoni grafikét e funksioneve
v =-2"dhe y = =37 si dhe shqyrtoni monotoniné e tyre.
2. NEé & njgjtin sistem koordinativ Oxy vizatoni grafikét e funksioneve

1Y 1
y= —[Ej dhey = —(5) , si dhe shqyrtoni monotoniné e tyre.

3. Cilit prej intervaleve (- «o, -1) ose (-1, 0) i takon numria = - [7j 062

Pjesémarrésit do té paraqesin zgjidhjet né tabelé.

Reflektimi - 15 min

Pjesémarrésit né ményré individuale do t zgjidhin detyrat e méposhtme:
Detyra 1. Pér shkak t& veprimit t€ njé substance antibakteriale, zvogélimi i numrit prej 6000 baktereve gé ishin né
fillim &shté duke u realizuar sipas formulés:

1 1
N() = 6,000 [ ]
2
ku N(z) éshté numri momental i baktereve né kohén 7, ndérsa # éshté koha e shprehur né oré. Sa do & jeté

numri i baktereve pas a) 2 oréve, b) 4 oréve?

Detyra 2. Té hollat e depozituara né njé llogari té kursimeve do € dyfishohen ¢do 1(7)(2)
r

vite, ku 7 éshté norma e

interesit né vit. Nése 7,000€ jané depozituar me normén 7 = 89 , sa do té jeté shuma né llogari pas a) 18 viteve,
b) 27 viteve?
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Detyra 3. Shkalla e shtimit natyror & popullatés né Kosové éshté 12%o. Sa banoré do t keté vendi yné pas: a) 10
viteve dhe b) 20 viteve, nése pér momentin e tanishém llogaritet se Kosova ka 2-10°¢ banoré?
Pjesémarrésit do té krahasojné rezultatet brenda grupit. Tre nga ata do té paraqesin zgjidhjet e detyrave né tabelé.

Reflektimi nga pérvoja: Pjesémarrésit do ¢ diskutojné rreth pérshtatshmérisé sé pérdorimit ¢ teknikés harta e
mendimeve (kllaster) né njési té caktuara té [éndés sé matematikés. Ata do € identifikojné pérparésité e zbatimit
té késaj teknike né faza té ndryshme té orés mésimore, si dhe mundésité qé ofron kjo tekniké pér t€ integruar né
matematiké njési mésimore t€ ndryshme dhe informacione nga fusha té tjera léndore.

Diskutimi i pjesémarrésve do t€ vazhdojé rreth pérdorimi té fletave té ekspertit né procesin mésimor. Diskutimi do
té orientohet pérmes kétyre pyetjeve:
* Sae pérshtatshme ishte pérdorim i késaj teknike né shijellimin e njésisé mésimore?
*  Sauarrit qé pérmes detyrave né fletét e ekspertit t€ shtjellohet njésia mésimore?
*  Cfaré ishte niveli i pyetjeve dhe detyrave né fletét e ekspertit? Si duhet renditur pyetjet dhe detyrat né
“fletét e ekspertit”?
*  Kur pérdoret me nxénés, sa do té ndikojné € genit “ekspert” né motivimin e brendshém t€ nxénésve pér té
nxéné?
*  Cilat kompetenca mund té zhvillohen tek nxénésit me pérdorimin e késaj teknike né klasé?

Pjesémarrésit duhet ta kené té qarté, se gjaté fazés sé realizimit t€ kuptimit éhté kérkuar qé t€ rikujtohet informa-
cioni gé ata diné rreth funksionit eksponencial, ndérsa kur té zbatohet kjo tekniké me nxénés, atéheré nxénésit
duhet ¢ lexojné/ shohin ndonjé prezantim dhe t€ pérgjigjen né pyetjet dhe detyrat e parashtruara né fletét e
ekspertit.
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Nje model testi per vleresimin e njohurive te nxenesve per kapitullin

Teorema e Pitagores per klasen e tete

MATEMATIKA

Klasa e tete

Test permbledhes per Teoremen e Pitagores

Emri dhe mbiemri: _______________ Koha e punés: 45 min

Klasa: Numri i pikéve: 20
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1. Teorema e Pitagorés thoté:

(2 pike)

2. Nése me a dhe b shénojmé gjatésité e kateteve, ndérsa me ¢
jme g

gjatésiné e hipotenuzés, atéheré cila nga formulat e méposhtme

paraget formén aritmetike té Teoremés sé Pitagorés:

) ct=a’-b’
by c¢’=a’+b’
9 a’=b'-c’

d a*=b*+c’

(1 piké)

3. Né anén e majté jané dhéné gjatésité e kateteve t€ disa trekéndéshave kénddrejté, ndérsa né anén e djathté
gjatésité e hipotenuzave. Duke pérdoré Teoremén e Pitagorés, shogéroni pérgjigjet e sakta:

a) 2cm, 3cm 1) 5cm

b) 2cm, 4cm 2) 24/5cm

c) \Ecm, lcm 3) 4/13cm

d) 3cm, 4 cm.

) Sem, 4 cm 4 Bem (4 pike)

4. Té njehsohet perimetri dhe syprina e sipérfages sé katrorit me diagonale d=3 V2 em.

(2 pike)

5. Diagonalet e rombit dhe jané reciprokisht

(2 pike)

6. Njehsoni gjatésiné e diagonales sé shkurtér t& rombit, nése gjatésia e njérés brinjé éhté a=15 cm, kurse gjatésia e
diagonales tjetér éhté d,=24 cm.
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d,;=24

a=15
(3 piké)

7. Njehsoni syprinén e sipérfaqes sé trekéndéshit barakrahésh gjatésité e brinjéve té & cilit jané a=28cm dhe
b=40cm.

b=40

a=28

(3 piké)

8. Njehsoni gjatésiné e diagonales dhe syprinén e sipérfaqes sé kuboidit, nése dihet se véllimi i tij éshté
V=144cm?® dhe gjatésité e bazave a=8cm, b=6cm.

b=6

a=8
(3 piké)

Legjenda e testit: Rezultati i pikéve té grumbulluara:

PIKET E FITU-
ARA NOTA

—_

0-9
10-11
12-15
16 - 18
19 - 20

Ol W N
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Forma per pergatitjen e mesimit model

Data:

Lenda:

Njésia mésimore (Tema):

Tipi i orés (Rretho ):  a) Zhvillim

b) Pérsérite  c) Ushtrime  ¢) Vlerésim  d) Testim

Mjetet mésimore:

Rezultatet e té nxenit :
1.

2,

3.

Fjalet kyqe:

Zhvillimi i mesimit

EVOKIMI - E:

REALIZIMI | KUPTIMIT - R:

REFLEKTIMI - R:

Vetevlersimi - Analizé e orés sé mbajtur: a) Plotésisht i kénaqur b) | Kénagur
c) Nuk jam i kenaqur. Nése nuk jeni i kénaqur, tregoni dy - tri arsye

1.

3.
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Shtojce

Permbledhje mesimesh nga librat e matematikes per klasat 6 - 9

1. Ramadan Zejnullahu dhe t€ tjeré: Matematika pér klasén e 6, Dukagjini 2004
2. Ramadan Zejnullahu dhe t€ tjeré: Matematika pér klasén e 7, Dukagjini 2004
3. Ramadan Zejnullahu dhe té tjeré: Matematika pér klasén e 8, Dukagjini 2005
4. Ramadan Zejnullahu dhe t tjeré: Matematika pér klasén e 9, Dukagjini 2007

123



MATEMATIKA DHE MESIMDHENIA E MATEMATIKES
UDHEZUES PER KLASAT 6 - 9

124

Prodhimi kartezian i dy bashkesive

Ju do te mesoni:

* & gjeni prodhimin kartezian t€ dy bashkésive.

Fjalori: dyshja e renditur, prodhimi kartezian.

Konsiderojmé bashkésiné me dy elemente {x, y}. Mé paré mésuam se renditja e elementeve né njé bashkeési nuk
luan rol, pra, mund t€ shkruajmé {x, y} = {y, x}. Nése né bashkésiné {x, y} pércaktojmé renditjen, d.m.th. dihet se
elementi x éshté né vend té paré, kurse elementi ) né vend té dyté, né vend t& {x, '} shkruajmé (x, ). Bashkésiné
(%, ») e quajmé dyshe té renditur té elementeve X, y.

Me shembullin e méposhtém jané emértuar pjesét e njé dysheje té renditur t¢ numrave.

[ komponentja e paré ] \L\L { komponentja e paré ]

2,1
S

f

[ dyshja e renditur ]

Né bazé té pérkufizimit t€ dyshes sé renditur mund € shkruajmé:
* (5»)#EW,X), x# .
* (x,¥)=(y,x)atcheré dhe vetém atéheré kur X = ).
e (x,5)=(3,5) ateheré dhe vetém atéheré kur x = 3 dhe y = 5.

Shembull 1. Jané dhéné bashkésité: 4 = {a, b, ¢, d} dhe B ={1,2,3}.T"i formojmé té gjitha dyshet e renditu-
ra, ku komponentja e paraé éhté nga bashkésia 4, kurse komponentja e dyté nga bashkésia B.
Kemi:

dyshet ku komponentja e paré éhté 4 jané: (a,1),(a,2),(a,3)

dyshet ku komponentja e paré éshté 6 jané: (b,1), (b,2), (b,3)

dyshet ku komponentja e paré éshté ¢ jané: (¢,1), (c,2), (c,3)

dyshet ku komponentja e paré éshté 4 jané: (d1),(d,2), (d ,3).

Unionin e té gjitha kétyre dysheve té renditura e shénojmé A x B dhe e quajmé prodhim kartezian & bashkésive A
dhe B.
Pra:

AxB={(a)l),(a,2),(a,3), (b,)),(b,2),(b,3), (c,)),(c,2),(c,3), (d,)),(d,2),(d,3)}.

Vérejmé se bashkésia A x Bka 12 elemente. Cfaré lidhje ka numri i elementeve té bashkésisé A x B me numrin e
elementeve t€ bashkésive A dhe B?
Né bazé té shembullit t¢ mésipérm, marrim kété pérkufizim pérshkrues:

B Prodhimi kartezian i dy bashkive:

Prodhim kartezian te bashkesive A dhe B quajme bashkesine e te gjitha dysheve te
renditura (a,b),ku a € A dheb e B.Simbolikisht Ax B={(a,b):ac A dhe beB}.




MATEMATIKA DHE MESIMDHENIA E MATEMATIKES
UDHEZUES PER KLASAT 6 - 9

DETYRA PER PUNE TE PAVARUR

1. Plotésoni:
a) (x,4)=(y,4),veém nése
b) (3,2)=(3,a), vetem nése
¢) (1,7) = (a,b), ve€m nése dhe

2. A éshté e mundur té shkruhet:
a) (x,3)=(x,2).
b) (x,3)=(53).

3. Jané dhéné bashkité: 4 = {1,3,5}dhe B = {1,2,3,4}. Njehésoni:
a) AxB. b) BxA. c) BxB.

4. Caktoni bashkesité: A dhe B, nése:
AxB={1,a),(1,b),(1,0),(,d),(2,a),(2,b),(2,¢),(2,d),

3,a),(3,b),(3,¢),(3,d),(4,a),(4,b),(4,c),(4,d)}.
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Gjatesia e segmentit, largesa e pikave

Ju do té mésoni:
18 matni giatésiné e segmenteve dpe ti krabasoni ato.
* (& gjeni largesén ndérmjet pikave.

Fjalori: gjatési e segmentit, largesé ndérmjet pikave.

Me pikat A dhe B né fig.2.23 jané shénuar dy qytete, kurse vijat gé i lidhin ato paraqesin rrugét ndérmjet atyre
qyteteve. N qofté se déshirojmé té arrijmé prej njé qyteti né tjetrin pér kohé sa mé té shkurtér, natyrisht duke
lévizur me shpejtési € njéjté, éshté e qarté se do t€ zgjedhim rrugén mé & shkurtér.

Késhtu, nga té€ gjitha vijat e hapura me skaje pikat A dhe B, rruga mé e shkurtér éshté rruga d.

h

Tani shtrohet pyetja: sa e gjaté éshté kjo rrugg?

MEé herét kemi mésuar se:
m  ¢do segment mund té matet.
B gjasiné e segmentit, e shprehim me numra té
caktuar t€¢ milimetrave, centimetrave, metrave apo
njésive € tjera, gjegjésisht me numrat matés dhe me A
njésité matése. k
m  segmentet me gjatési té barabarté jané segmente té
barabarta.
m € krahasosh segmentet do t thoté té krahasosh
gjatésité e tyre. Fig.2.23
Zakonisht, gjatésiné e segmentit AB e shénojmé me | AB |. Késhtu themi se segmenti AB ka gjatésiné 3 ¢ dhe
shkruajmé| AB [= 3cm. Gjatésité e segmenteve ndonjéheré i shkruajmé me shkronja té vogla a,b, ¢, d, ... etj.
Matni segmentet né fig. 2.24. Krahasoni ato sipas gjatésisé. C'mund t€ thoni pér largesén e pikave té skajshme t&
atyre segmenteve?

A B M N
c’ D P Q
E F

Fig.2.24

Ju do té konstatoni se :

B né qofté se segmenti AB ka gjatésiné a, kurse segmenti EF ka gjatésiné b, dhe nése a<b atéheré AB < EF
(thuhet se segmenti AB éshté mé i shkurtér se segmenti EF, ose segmenti EF éshté mé i gjaté se segmenti
AB).

m  Largesa ndérmjet dy pikave éshté e barabarté me gjatésiné e segmentit g i bashkon ato dy pika. Kur
segmenti AB ka gjatésiné a, thuhet se largesa e pikave A dhe B éshté a.

m  largesat e pikave A e B dhe pikave Ce D jané & njéjta, kur gjatésité e segmenteve AB dhe CD, jané t&
barabarta, pra, AB=CD

m  largesa e pikave M dhe N éshté mé e vogél se ajo e pikave P dhe Q, né qofté se segmenti MN éshté mé i
shkurtér se segmenti PQ.
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Késhtu, rruga d éhté e gjaté aq sa éshté gjatésia e segmentit AB. Po ashtu mund té matet edhe gjatésia e rruggs h,
pérkatésisht gjatésia e vijés sé thyer AB (si shumé e gjatésive té segmenteve qé e pérbéjné até vijé), kurse gjatésité e
rrugéve | dhe k do i njehésojmé mé voné kur &€ mésojmé matjen e gjatésive t¢ disa vijave t€ lakuara.

DETYRA PER PUNE TE PAVARUR

1. Plotésoni tabelén e méposhtme duke u mbéshtetur né hartén e Kosovés né fig.2.25.

GJATESIA E RRUGES

Prishtine - Peje

Prishtine - Prizren

Gjakové - Prishtiné (népér Prizren)

Prishtiné - Gjilan (népér Ferizaj)

Prishtine - Mitrovice

Prishtiné - Kline - Pejé - Gjakove

2. Tregoni té gjitha mundésité pér t& udhétuar nga Prizreni né Mitrovicé duke u mbéshtetur né fig.23. Cila
éshté rruga mé e shkurtér?

Mitrovica

Ferizaji

Prizreni

Fig. 2.25
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Plotpjesetueshmeria me 3 dhe 9

Ju do te mesoni:

* € dalloni numrat e plotpjesétueshém me 3 dhe me 9.

Fjalori: plotpjeséueshméria me 3, plotpjesétueshméria me 9.

Plotpjesétueshméria me 3. Né fillim t& marrim kéta shembuj:
Shembull 1. Konsiderojmé numrat natyroré 75, 243 dhe 111111.
Numrat 75, 243 dhe 111111 jané t€ plotpjesétueshém me numrin 3, sepse

75=3-25, 243=3-81dhe 111111=3-37037.

Té shohim tani shumén e shifrave té¢ numrave té dhéné. Kemi:

75 7+5=12 dhe 12:3.
243 24+44+3 =9 dhe 9:3.
111111 I1+1+1+1+1+1= 6 dhe 6:3.

Vérejmé se shuma e shifrave t€ numrave té dhéné plotpjesétohet me 3.
Pra, kur njé numér natyror éhté i plotpjesétueshém me numrin 3, edhe shuma e shifrave t€ tij éshté numér i
plotpjesétueshém me numrin 3.

Shembull 2. Konsiderojmé numrat natyroré 736, 3764 dhe 17473.
Té shohim né fillim se shuma e shifrave t secilit nga numrat e dhéné nuk éhté numér i plotpjesétueshém me
numrin 3. Vértet:

736 7+3+6=16 dhe 16 { 3.
3764 > 3+47+6+4 =20 dhe 20/ 3.
17473 _, 1+7+4+7+3=22 dhe 2273,

Nga ana tjetér, asnjéri nga numrat e dhéné nuk éhté i plotpjesétueshém me numrin 3, sepse:

736=3-245+1, 3764=3-1254+2 dhe 17473=3-5824+1.

Pra, kur shuma e shifrave té njé numri natyroré nuk éhté numér i plotpjesétueshém me numrin 3, as vet numri
nuk éshté i plotpjesétueshém me numrin 3.

Né vazhdim do t€ sqarojmé pak
mé ndryshe rregullén e mésipérme. [ | P[otpjesétueshméria me 3:

Le té jeté X njé numér natyror

p.sh. peséshifroré dhe le € jené Nése shuma e shifrave te nje numri natyror éshte

ab,c,d dhe e shifrat e tij. Nése e numer i plotpjesétueshem me 3, ai numeétr eshte
&shté shifra e njésheve, d shifra e i plotpjesetueshem me numrin 3.

dhjetésheve, ¢ shifra e gindésheve, Nese shuma e shifrave te nje rumri natyror nuk
b shifra e mijésheve dhe a shifra e eshte numer i plotpjesetueshem me numrin 3, ai
dhjetémijésheve, numrin x mund numer nuk éshteé i plotpjesetueshém me 3.

ta shkruajmé késheu:
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x=abcde=a-10000+5H-1000+c-100+d -10+e-1
=a-(9999+1)+b-(999+ D) +c-(99+1)+d -9+ 1) +e
=9999-a+a+999-b+b+99-c+c+9-d+d+e
=(9999-a+999-6+99-c+9-d)+(a+b+c+d+e)
=(3-3333-a+3-333-b+3-33-c+3-3-d)+(a+b+c+d+e)

=3-(3333-a+333:-b+33-c+3-d)+(a+b+c+d+e)
keN
=3-k+(a+b+c+d+e).

Vérejmé se numri natyror X éhté paraqitur si shumé e dy mbledhoréve, ku mbledhori i paré éshté numér i
plotpjesétueshém me 3, kurse mbledhori i dyté paraget shumén e shifrave t& numrit x.

Nga ajo qé kemi mésuar mé paré dimé se shuma e dy mbledhoréve éhté numér i plotpjesétueshém me numrin e
dhéné, kur secili nga mbledhorét éshté numér i plotpjesétueshém me até numér.

Né bazé té késaj numri x = abcde éshté i plotpjesétueshém me numrin 3, vetém kur shuma e shifrave té tjj
a+b+c+d + e éshté numér i plotpjesétueshém me numrin 3.

Plotpjesétueshméria me 9. Le t€ jeté X njé numér natyror p.sh. peséshifroré dhe le té jené a,b,c.d dhe e shifrac e
tij. Ngjashém sikur edhe mé lart, numrin x mund ta shkruajmé késhtu:

x = abcde=a-10000+b-1000+¢-100+d - 10+ e-1
=a-(9999+ 1) +5-(999+ ) +c-(99+1)+d-(9+1)+e
=9999.-a+a+999-b+b+99-c+c+9-d+d+e
=(9999-a+999-6+99-c+9-d)+(a+b+c+d+e)
=09-1111-a+9-111-b+9-11-c+9-d)+(a+b+c+d +e)
=9-(I11l-a+111-b+11-c+d)+(a+b+c+d +e)

keN
=9-k+(a+b+c+d+e).

Vérejmé se numri natyror X éhté paraqitur si shumé e dy mbledhoréve, ku mbledhori i paré éshté numér i
plotpjesétueshém me 9, kurse mbledhori i dyté paraget shumén e shifrave t& numrit x.

Nga ajo qé kemi mésuar mé paré dimé se shuma e dy mbledhoréve éhté numér i plotpjesétueshém me numrin e
dhéné, kur secili nga mbledhorét éshté numér i plotépjesétueshém me até numér.

Né bazé té késaj numri x = abcde éshté i plotpjesétueshém me numrin 9, vetém kur shuma e shifrave té tj
a+b+c+d + e éshté numér i plotpjesétueshém me numrin 9.

M Plotpjesetueshmeria me 9:

Nese shuma e shifrave te nje numri natyror eshte numer i plotpjesetueshem me 9,
ai numeétr eshte i plotpjesetueshem me numrin 9.

Nese shuma e shifrave té nje rumri natyror nuk eshte numer i plotpjesetu-eshem
me numrin 9, ai numer nuk eshte i plotpjesetueshem me 9.

129




MATEMATIKA DHE MESIMDHENIA E MATEMATIKES
UDHEZUES PER KLASAT 6 - 9

130

Shembull 3. Numri 12345 nuk éhté i plotpjesétueshém me numrin 9, sepse shuma e shifrave t tij
1+2+3+4+5=15 nuk éshté numér i plotpjesétueshém me numrin 9.

Shembull 4. Numri 6921 éshté i plotpjesétueshém me numrin 9, sepse shuma e shifrave € tij 6+9+2+1=18 &shté
numér i plotpjesétueshém me 9.

Shembull 5. Le ¢ jeté dhéné bashkésia
A=1{57,108,225,372,407,8078,40302,222111,301030101,777777777}. Caktoni bashkésité:
B ={xe A:x &htéi plotpjesérueshém me 3}

C ={x e A:x &htéi plotpjesétueshém me 9} .
Duke u bazuar né rregullat e mésipérme, gjejmé se:

B={57,108,225,372,40302,222111,301030101,777777777}
C ={108,225,40302,222111,777777777}.

Gijeni bashkésiné C' M D dhe tregoni se gka paragesin elementet e saj.

DETYRA PER PUNE TE PAVARUR

1. Jané dhéné numrat natyroré 87, 437, 2894, 5640 dhe 7584. Tregoni se cilét nga kéta numra jané té plotpjesé-
tueshém me numrin 3.

2. Jané dhéné numrat natyroré 783, 9243, 5784, 6327 dhe 7245. Tregoni se cilét nga kéta numra jané € plotp-
jesétueshém me numrin 9.

3. Shkruani ¢ gjitha shifrat, t€ cilat kur vendosen né katror, fitohet numér i plotpjesétueshém me numrin 3:

o4 |7 v m ] o3 s a 15| ]ae.

4. Shkruani t gjitha shifrat, té cilat kur vendosen né katror, fitohet numér i plotpjesétueshém me numrin 9:

a) 7| |4 by 473 |. o 91D3. d) 21| |35,

5. Shkruani t gjitha shifrat, té cilat kur vendosen né katror, fitohet numér i plotpjesétueshém me 2 dhe 3:

a) 74D. by 457 |. ) 3| |4s6.

6. Shkruani numrin mé & madh dhe mé té vogél treshifroré t€ plotpjesétu-eshém me:

a) 3. b) 9.
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Trapezi

Ju do te mésoni:

* & emértoni katérkéndéshin me njé palé brinjé paralele.

* & identifikoni lartésiné e trapezit, bazat e trapezit dhe kéndet e trapezit.
Fjalori: trapez, trapez barakrahésh, trapez kénddrejt.

Shpjegoni diagramin e méposhtém. Pérshkruani vetité e katérkéndéshit

Drejtékéndéshat

(]
[/

Rrombét

M Trapezi:
Katerkendeshin, i cili i ka nje palé brinje paralele, e quajme trapez.

Né trapezin ABCD brinjét AB dhe CD quhen bazar e trapezit dhe i shénojmé me b, dhe b,. Largesén ndérmjet
bazave e quajmé /artési e trapezit dhe e shénojmé me h, fig.10.30.

D b ¢ D C

A

A by B A B

Fig. 10.30 Fig. 10.31

Nése brinjét joparalele té trapezit kané gjatési € barabarté, trapezi quhet trapez barakrahésh.

Nése matni kéndet mbi bazat e trapezit barakrahésh, do t€ véreni se ato jané kongruente.

Pérshkruani vetité e trapezave né fig.10.32. Nése matni kéndet mbi krahét e cilitdo do trapez, ¢mund té
konstatoni?
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Shuma e kéndeve t trapezit ba
mbi krahét e tij, p.sh. e kéndit f B
a dhe § éshté 180°. Ngjashém by
edhe shuma e kéndeve £ by h
dhe y éshté 180°. Késhtu a 7
pérfundojmé se: by
Fig.10.32
Shuma e kendeve mbi ¢do krah té Trapezi né anén e djathté né figurén 10.32, quhet trapez
trapezit eshte 180°. kénddrejt. Pse?

Shembull 1. Gjeni madhésité e t¢ gjitha kéndeve té tra-
pezit barakrahésh né figurén 10.33.

Meqenése trapezi i dhéné éshté trapez barakrahésh, kéndet mbi bazé jané
kongruente, prandaj edhe kéndi te kulmi B &hté 45°. E meqé shuma

e kéndeve mbi ¢do krah t& trapezit éshté 180°, pérfundojmé se kéndet
te kulmi C dhe ai D kané madhésing 135°.Shembull 2. Né trapezin 45°

barakrahésh € dhéné né figurén e méposhtme, vizatoni diagonalet e tij. A B
Matni gjatésité e tyre. C'mund té konstatoni? Fig.10.33

D C

Diagonalet e trapezit barakrahesh jane
kongruente.

Fig. 10.34

DETYRA PER PUNE TE PAVARUR

1. Vizatoni trapezin kénddrejt, nése gjatésité e bazave jané Scm dhe 3cm, kurse latrtésia i = 2cm. Plotésoni
vendet e zbrazéta me shenjat S (sakté) apo P (pasakté), nése pohimi pérkatés éshté i sakeé apo i pasakté.

o T& gjithé katrorét jané paralelogram

o T& gjithé drejtkéndéshat jané katroré

o T& gjithé trapezat jané katérkéndésha

* Disa paralelograme jané katérkéndésha

2. Madhésia e ndryshimit té kéndeve mbi krahun e trapezit barakrahésh éshté 60°. Sa jané madhésité e
kéndeve t€ atij trapezi?
3. Jané dhéné drejtézat paralele a dhe b, e pikat 4, Be adhe C, D, E, F,G € b. Sa katérkéndésha

mund t’i vizatoni?. Emértoni secilin prej tyre.
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Syprina e siperfages drejtkendeshe

Ju do te mesoni:

e & gjeni syprinén e sipérfages drejtkéndéshe.

Fjalori: sypriné.

Vizatoni né fletoret me katroré, nga njé drejtkéndésh me perimetér 22cm.

Gjeni syprinén e drejtkéndéshit té vizatuar, duke i numéruar katrorét qé e mbulojné sipérfagen e tij.
Rezultatet e gjetura, i krahasoni me shokét e grupit.

(mund t€ konstatoni rreth marrédhénies sé syprinés sé sipérfaqes drejtkéndéshe dhe perimetrit té tij?
Le té jeté¢ ABCD nijéri prej drejtkéndéshave me perimetér 22cm.

NE fig.10.40 shohim se katrori njési 1¢m 2 pérmbahet 28 heré né sipérfagen drejtkéndéshe.

D C
Vérejmé se:
4cm
S = 28cm? = 7cm 4cm.
A 7cm B
Fig.10.40

Nése me a dhe & shénojmé gjatésité pérkatése té brinjéve té drejtkéndéshit, atéheré:

B Syprina e siperfages drejtkendeshe

Syprina e siperfages drejtkendeshe eshte e barabarte me prodhimin e gjatesive
te brinjéve té tij. Pra: S=a-b.

Duke shfrytézuar formulén pér njehésimin e syprinés sé sipérfaqes drejtkéndéshe, gjeni syprinat e sipérfageve
drejtkéndéshe t€ vizatuara mé paré. A fituat rezultatin e njéjté?

Shembull 1. Dyshemeja e kuzhinés duhet & mbulohet me pllaka qeramike. Nése gjatésia e kuzhinés éshté 4.5m
kurse gjerésia 3.2m sa metra katroré pllaka nevojiten pér ta mbuluar téré dyshemené?

Nése né formulén § = g - b sévendisojmi madhésité e dhéna, do té
marrin:

3.2m S=4.5-32m* =14.4m>.
Pra, pér t¢ mbuluar dyshemené nevojiten 14.4 n? pllaka.
Shembull 2. Dhoma e dités dhe e ngrénies ka formén Z, si né
4.5m figuré.
Fig.20.41 a) Sa metra katror té shtrojés s¢ dyshemesé nevojitet pér té mbu-
luar t& dy dhomat?
b) Nése 177 e shtrojés kushton 15 €, sa do té kushtojé e gjithé shtroja?
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a) Shqyrtimi: Cka dini?

* Judini dimensionet e dhomave duke lexuar diagramin.

*  Cka duhet té gjeni?

*  Ju duhet t€ njehésoni syprinén e sipérfages né formén L. 7m
Plani: DPér € njehésuar syprinén e sipérfaqes né formén L, s¢ pari duhet
zgjidhur nj¢ problem mé t¢ thjeshté. E ndajmé figurén L, né dy pjesé
X dhe Y. Gjejmé syprinén e sipérfaqgeve té ndara dhe pastaj i mbledhim

ato.
Gjejmé syprinén e sipérfaqes X:
Sl =a-b

3.5
S, =3.5-4m> "

3.5m

3m

8m

Fig.10.42

S, =14m?.

Gjejmé syprinén e sipérfaqes Y:

Tm

S2:a'b
S, =8-3m?
S, =24m*

3m

Syprina e pérgjithshme éshté:
S=8,+8,=38m".

Pra, nevojiten 38m?shtrojé pér t€ mbuluar téré dyshemené.
) Megenése Tm?kushton 15 €, 38m? té shtrojés do té kushtojné 15-38 €

8m

Fig.10.43

=570¢€.

Shénim. Kontrolloni zgjidhjen e detyrés, duke zgjedhur ndonjé ményré tjetér. Figurén L ndajeni ndryshe dhbe

pastaj gjeni syprinén e sipérfaqes sé dhéné.

Shembull 3. Fishté dhéné syprina e sipérfaqes drejtkéndéshe S = 391dm? . Né qofié se gjatésia e njérés

brinjé éshté a =17dm, sa éshté gjatésia e brinjés tjetér té drejtkéndéshie?

Nése né formulén S = g - b zévendésojmé madhésité e dhéna, do té marrim ekuacionin:

391dm* =17dm- b,
ku b éshté madhésia e panjohur. Nga barazimi i fundit gjejmé b =23dm
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DETYRA PER PUNE TE PAVARUR

1. Vizato njé drejtkéndésh né fletoren me katror, syprina e t cilit &hté 20 njési katrore.
2. Gjeni syprinén e drejtkéndéshit me dimensionet:

a) a=13cm, b=18cm.
b) a=11.4mm, b=1.7cm.

c) a=48m, bzga.

3. Gijeni syprinén e sipérfaqes s¢ dhéné né figurén 10.44.

13cm
Ocm
Tem
12cm
25¢m Sem 8cm
10cm
Fig.10.44

4. Kopshti i luleleve né formé drejtkéndéshi me gjatési 12m dhe gjerési 9m éshté ndaré né 6 parcela té barabarta

pér té mbjellé 6 lloje lulesh. Sa éshté syprina e sipérfaqes sé njé parcele?
5. Pérshkruani sé paku tri situate nga jeta e pérditshme, ku duhet t gjeni syprinén e sipérfages drejtkéndéshe.
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Mbledhja e numrave me shenja te kunderta

Shembull 1. Té gjejmé shumén e numrave (+7) dhe (—4), Q€ té kemi njé véshtrim mé té qart, né fillim
mbledhjen e numrave me shenjé po e paraqesim si zhvendosje t€ pikave né njé bosht numerik. Késhtu, numrit
(+7) i pérgjigjet pika A(+7) né boshtin numerik, qé éshté e larguar nga origjina pér 7 njési. Tash kur pikén 4(+7)
e zhvendosim pér 4 njési né drejtim negativ, arrijmé né pikén B(+3), e cila ndodhet né té djathté té origjinés O e
larguar pér 3 njési, d.m.th asaj i pérgjigjet numri (+3). Pra, shuma e numrave (+7) dhe (—4) éhté numri 3. Do t&
shkruajmé:

D+ () =(13) g5e FD+ (D) =+T-4)=3.

4 njesi
dl
l

B(+3) A(+7)

4 -3 2 -1 0 1 2 3 4 5 6 7 8 9

v

Fig. 2.1

Shembull 2. T& gjendet shuma e numrave (+3) + (=5).
Edhe kété detyré do ta zgjidhim me ané ¢ interpretimit né boshtin numerik.

3 njési

v

Fig. 2.2

Numrit (-5) i pérgjigjet pika A(—5), e cila ndodhet né pjesén negative té boshtit numerik e larguar nga origjina
pér 5 njési. Nése kété piké e zhvendosim né drejtim pozitiv pér 3 njési, arrijmé né pikén B(-2), e cila gjithashtu
ndodhet né pjesén negative t€ boshtit numerik e larguar nga origjina pér 2 njési. Pra, shuma e numrave (+3) dhe
(=5) éshté numri (—2). Do té shkruajmé:

(+3)+(-5) = (=D ose (43)+ (-5) ==(5-3) =2,

Nga shembujt e mésipérm pérfundojmé:

Shuma e dy numrave me shenja te ndryshme eshte pozitive apo negative, varesisht
se mbledhori pozitiv eshte me vlere absolute me i madh, apo me i vogel se
mbledhori negativ.
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Shembull 3. Duke u bazuar né pérfundimin e mésipérm, mund t shkruajmé:
a) (+8)+(-6) =+(| +8]—|—6])=+(8—6)=+2
b) (+6)+(-9)=—~(-9[-|+6])=—-(-6)=-3.

Pérfundimi i nxjerré mé sipér mund t€ zbatohet edhe pér mbledhjen e numrave dhjetoré me shenja t€ ndryshme.

Shembull 4. a) (+4.35) +(=2.23) = +(4.35 - 2.23) = +2.12.
b) (~-12.72) +(+7.31)=—(12.72 = 7.31) = -5.41.

Shembull 5. N¢ katrorin e méposhtém vendosni njérén nga shenjat “<* ose ,, > “, né ményré qé jobarazimi
t€ jeté i sakté:
Né fillim gjejmé shumén ( 41 j +( 1 ) e pastaj e krahasojmé até me shprehjen né anén e djathté t¢ ka-

trorit. Meqenése: 1000 100

(N T G O S
1000 100 1000 1000 1000 > € meqgenese numri — 1000 eshte me 1vogel se 1000

, atéheré né katror duhet ta shénojmé shenjén ,, < .

DETYRA PER PUNE TE PAVARUR

1. Njehsoni shumén e numrave:
a) (+7)+(=3). b) (-4)+(+15). ¢) (=10)+ (+7). d) (+3)+(-123).
2. Té kryhen mbledhjet:
a) (-4.2)+(+2.3).  b) (-95)+(-150). ©) (-1536)+ (+ 24 3)
d) (+12.15) +(-24.35). e) (+64.75)+(-89.3).

3. Gjeni vlerén e x — it me ndihmén e boshtit numerik:

a) (43)+x=-7. b) (-4)+x=9. ¢) (-4)+x=—7.

4. Plotésoni tabelén: Plotésoni:
: 3 : : :
i T R i i +12+
: : P : :
-3 -2 i1 te i1 2 i3 ) v
: : -1 +7 +5 +14 +25 +100
-2 \ 4 \ 4 \ 4 \ 4 4
:-3 -1
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Shuma e kendeve te trekendeshit

Né trekéndéshin e dhéné né figuré mungon masa e kéndit y. Si mund ta gjeni
masén e atij kéndi?

Aktiviteti i pare : Fig4.11
*  Vizatoni né njé letér njé trekéndésh té ¢farédoshém.
*  Preni me doré qoshet e atij trekéndéshi.
*  DPjesét e copétuara t¢ trekéndéshit i renditni njéri pas tjetrit.
* Diskutoni me anétarét e grupit se ¢faré keni vérejtur.

O
/\m‘??(\m

Fig, 4.12

Shuma e kendeve té brendshme té ¢do trekendéeshi eshte 180°.

Shpjegoni figurén: @ = o dhe @, = B.Prejnga:ax + f+ y =) + w, + y =180°

(] (2]
Shembull 1. Vizatoni njé trekéndésh barakrahésh. Matni kéndet e jj !
me kéndmatés. C’mund té konstatoni?

Nése masa e kéndit né majé ¢ trkéndéshit barakrahésh éshté < £

y = 64°,sajané masat e kéndeve mbi bazén e atij trekéndéshi?

Fig.4.13

64° Meqé kéndet mbi bazé t¢ trekéndéshit barakrahésh jané kongruente dhe
shuma e kéndeve té trekéndéshit éshté 180° kemi: x + x + y =180°, ose
2x=180° —y=180° — 64° =116°.Pra:x =58".

Shembulli 2. Gjatésia e segmentit MC ndryshon si né figurén 4.15.
z ol Matni kéndet e AABC dhe plotésoni tabelén.

Fig.4.14
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| MC | o £B 7 a+p+y
1cm
3cm : : : : T
4 cm 1
Cfaré pérfundimi mund € nxirrni?
Aktiviteti i dyte:
Nga fig.4.16, vérejmé se:

A M 5m B

a+a =180°, f+p =180° dhe y+y =180°. Fig.4.15

Nése i mbledhim ané pér ané ekuacionet e mésipérme,
kemi:g + f+y+a +f +y =540°.

Meqé a + 8 +y = 180°, nga barazimi i mésipérm, kemi: 180° + o' +/)" +y' =540°,
Prejnga:x +f +y =540° —180° =360°

, Shuma e kéndeve té jashtme té ¢do trekéndéshi éshté 360°.
ra.

Problemi:

/_> Njehsoni a dhe B.

Kontrollimi: & Y allb

e A i ke marré para-

sysh & dhénae? Cka éshté e njohur ?

Cka éshté e panjohur?

A

o A pérputhet zgjidhja
me problemin?

o Krahaso zgjidhjen
me partnerin.

A

Trekéndéshi, kéndi i
brendshém, kéndi i
jashtém dhe a| |b.

v

y éshté kénd keyqézor Kérkimi i zgjidhjes.
me 68°, @ =34° dhe
B +34° +y=180".
~— Zgjidhja e problemit
a=34°,
B +34° +68° =180°
p=18".
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Shembull 3. Gjeni kéndet e panjohura né figurén 4.17.

Nga figura vérejmeé se: y = 180° —120° = 60°, Meqé shuma e kéndeve té

brendshme té trekéndéshit éshté 180°, kemi: 70° + 60° + p= 180°, prej nga
@ L=180° —(70° +60°)=180" —130° =50°.

Fig.4.17

Nga shembulli 3 pérfundojmé se:

Cdo kend i jashtem i nje trekendeshi éshte i barabarte me shumen e dy kéndeve te
brendshme jofginje me te.

DETYRA PER PUNE TE PAVARUR

1. Gjeni masén e kéndeve q¢ mungojné né trekéndéshin e

150° dhéné né figurén 4.18.

2. Masa e kéndit né majé té trekéndéshit barakrahésh
éshté 124°46 32 . Sa jané masat e kéndeve t€ tjera té atij
trekéndéshi?

100 ¢ 3. Masa ¢ njé kéndi t€ brendshém t€ trekéndéshit kénddreje
éshté 37713 . Sa jané masat e kéndeve t tjera?
Fig. 4.18 4. Plotésoni tabelén:
TREKENDESHI a s /4 a B 4
a) : 30° : 38° : : :
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Perimetri | siperfageve shumekendeshe

10m

Sa metra rrethojé nevojiten pér té rrethuar oborrin e shkollés me dimen-
sione si né figuré? 25m
Pér té ditur gjatésiné e rrethojés qé duhet bler?, sé pari duhet té njehso- 2m
het perimetri i sipérfages shumékéndéshe. Né klasén e gjashté e kemi

pérkufizuar perimetrin e sipérfages shumkéndéshe.

38m

B Perimetri i sipérfages shumekendeshe:

Perimeter te siperfages shumekendeshe quajmeé shumen e gjatesive te brinjeve
te saj.

Né fletoren tuaj paraqitni njé sipérfaqe pesékéndéshe ABCDE. Matni me vizore gjatésité e brinjéve t€ saj. Plotésoni
pastaj tabelén:

GJATESIAEBRINJES 5= Bc=  ep=  pre 7
SHUMA E GJATESIVE 48+ BC + CD + DE + Ed =

Rezultati i fituar paraget perimetrin e sipérfaqes pesékéndéshe ABCDE.
Perimetrin do ta shénojmé me P.

Konstrukrtoni tash njé shumékéndésh t rregullt, p.sh., gjashtekéndéshin e rregullt me brinjén me gjatési 3em. Ky
gjashteékéndésh pércakton sipérfaqen gjashtékéndéshe. Perimetri i saj do € jeté:

gjatésia e brinjés

P=3cm+3cm+3cm+3cm+3cm+3cm=6-3cm=18cm.

ot

[ numri i brinjéve] [ perimetri ]

NEé rastin kur kemi té b&§jmé me sipérfagen 7 - kéndéshe té rregullt, me brinjén me gjatési 4, atéheré perimetri i
saj njehsohet me formulén:

P=n-a

Shembull 1. Kopjoni dhe plotésoni tabelat e méposhtme pér shumékéndéshat e rregullt:
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NUMRIN | EMRI | SIPERFAGES  PER™ NUMRI | GIATESIA E .
BRINJEVE  SHUMEKENDESHE BRINJEVE BRINJES
3 3 37cm :
4 4 : 24cm
5 5 : 1850m
) 6 Tem :
8 8  32mm :
10 10 - 98cm
12 12  14om

Shembull 2. Perimetri i paralelogramit ABCD né figurén 7.2 éshté 168 cm. Njehsoni gjatésité e brinjéve té
tij, nése gjatésia e njérés brinjé éhté sa trefishi i brinjés tjetér?

Né paralelogramin ABCD brinjét AB e CD dhe BC e AD kané gjatési té barabarta. Prandaj:

P=2-3x+2-x=6x+2x=8x
168m =8x
x=21m.

Pra, brinjét e paralelogramit kané gjatési 21m dhe 63m

3cm

D 3x T 3em

Fig.7.3 Fig.7.3

Shembull 3. Né rrethin me rreze 3¢m éshté brendashkruar trapezi barakrahésh. Sa éshté perimetri i trapezit,
né qofté se gjatésia e njérés bazé éshté sa diametri i rrethit, kurse e krahut té tij éshté 3em?
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Nga figura 7.3 shohim se sipérfagja trapeze mund té ndahet né tri sipérfage trekéndéshe barabrinjése. Pran-

daj:

P =3cm +3cm + 3cm + 6¢cm =15¢cm.

DETYRA PER PUNE TE PAVARUR

1. Piramida e Keopsit éshté ndértuar né vitin 2600 p.e.r. Baza e saj &hté katrore me gjatési t€ brinjés

230.42m. Sa éshté perimetri i bazés?

2. Njehsoni perimetrin e shumékéndéshit, kulmet e té cilit jané pikat me koordinata: (0,2), (6,0), (6,7),
(5,7), (5,8) dhe (0,8) ?

3. Si do ta ndryshoni formén e sipérfaqes sé oborrit té shkollés, pa e ndryshuar perimetrin e saj?

4. Gjeni syprinén e sipérfaqes katrore, nése gjatésia e perimetrit té tij éshté:

a) 32cm. b) 13§m. c) Tm3dm2cm.

5. Sipérfagja katrore me gjatési té brinjés 7Cm dhe sipérfagja drejtkéndéshe me gjatési té njé brinje 8cm,
kané gjatésité e perimetrave té barabarta. Cila sipérfaqe e ka syprinén mé té madhe?
6. Njehso shprehjen pér perimetrin e sipérfages né figurén 7.4.

2x

3x+1 Sy=2 3 10x+3
Fig.7.4

7. Vizatoni 5 sipérfage té ndryshme shumékéndéshe, perimetri i t cilave éhté 7.5m.

143



MATEMATIKA DHE MESIMDHENIA E MATEMATIKES
UDHEZUES PER KLASAT 6 - 9

144

Funksioni

Kuptimi i funksionit

NE jetén e pérditshme dhe né matematiké shpesh kemi té béjmé me lidhshméri dhe marrédhenie ndérmjet
objekteve té t€ njéjtit lloj apo te llojeve té ndryshme.Késhtu , elementeve t¢ njé bashkésie, né njéfaré ményre ua
shogérojmé elemente t€ t€ njéjtés bashkési apo té ndonjé bashkésie tjetér.Pér shembull, ¢do nxénési i caktojmé
klasén, secilit mall i caktojmé ¢mimin, té gjtha fageve té njé libri, numrin pérkatés natyror etj.

Shembull 1. Paga e Jetonit si instruktor vallézimi varet nga numri i oréve,sa ai punon.Nése pér njé oré Jetoni
paguhet 7 euro, sa do té jeté paga e tij pér 8 oré, 15 org, 25 oré ? Né tabelén e méposhtme éshté paraqitur lidhja
ndérmjet numrit té oréve qé ka punuar Jetoni dhe pagés sé fituar.

NUMRI | OREVE RREGULLA (FUNKSIONI )
(ARGUMENTI, VLERAT f PAGA E FITUAR
HYRESE) S ( VLERAT DALESE )
X SHUMEZO PER 7

8 ig.7 : 56
15 157 £105

25 2547 £175

Nése me x shénojmé vlerat hyrése, kurse me » vlerat dalése, mund t¢ themi se: ¢do vlere x , me ané té rregullés ./,
i shogerohet njé dhe vetém njé vleré korresponduese v. Né kété rast themi se » éhté njé funksion i x-it, meqé vlera
¢ saj varet nga ndryshimi i vlerés se x-it. Shénojmé y = ./ (x) (lexohet : “y éshté i barabarté me f prej x-it ).

Vlera hyrése x quhet ndryshore e pavarur ose argument, ndérsa vlera dalése y quhet ndryshore e varur ose vleré e
funksionit. Funksioni f mund te paragitet edhe si bashkési e dysheve & renditura (x, ./ (x)), ku komponentja e
paré x éshté vlera hyrése apo ndryshorja e pavarur , kurse komponentja e dyté » = f(x) éshté vlera dalése, apo vlera
e funksionit /" né pikén x .

Késhtu , funksioni f né shembullin 1 mund ta shénojmé :

f ={(x,y):y=7fx} = { (8’56)’(15)105))(25y175) }

Shembull 2. Syprina e sipérfaqes katrore éshté funksion i gjatésisé sé brinjés sé tij.

Shpjegoni.

Nése shénojmé me A={2,3,4,5} bashkésiné e gjatésive a té brinjéve té katrorit, duke zbatuar formulén

pér njehsimin e syprinés sé sipérfaqes katrore S = a2, bashkésia korrsponduese e vlerave t€ syprinés éshté :
B={4,9,16,25}.

Késhtu, “rregulla e shogérimit” S=S(a) = a® &shté funksion i gjatésisé sé brinjés , sepse :

Cdo elementi té bashkésisé A i shogérohet pikérisht ( as mé shumé as mé pak ) njé element i bashkésisé B.
Bashkésiné A e quajmé domené, kurse bashkésiné B kodomené ose bashkési vlerash & pasqyrimit /"
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Shembull 3. A éshté ¢mimi funksion i numrit & artikujve ? Shpjegoni.

NUMRI | ARTIKUJVE
(VLERA HYRESE)

CMIMI
( VLERA DALESE )

2€ 0 4 i 0506 4 36

Katér artikuj mund t€ kushtojné 2€, ose 3€ ( vlera hyrése 4, i korrespondojné mé shumé se njé vleré dalése).
Késhtu, ¢gmimi nuk éhté funksion i numrit & artikujve.Shpjegoni tabelén e méposhtme :

BISCREM i 2 i3 i 4 s
CMIMI 075€ 150€ 225¢€ 300€ 300€

Shembull 4. Cila &hté “rregulla e mundshme” pér vlerat e dhéna né tabelé ?

Shkruani formulén pérkatése.

VLERA HYRESE X VLERA DALESE »

1 : 5
0 : -6
5 : -1
6 0

Sé pari duhet t¢ studiojmé lidhjen ndérmjet vlerave hyrése x dhe atyre dalése y .

11-6—5 5-6 —-11
0-6—-6 6-6—0

Vlerat dalése jané: “y = x - 67, prandaj “rregulla-funksion” éshté “x - 6 .
Shénojmé: S()=x-6.
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Shembull 5. A paragesin funksione bashkésité e dysheve té renditura:

F=1(1.2), (3.4), (-4.8),(0,-5)}.
g={(1,3), ('4)3)) (9’3)’ (0’2)}
h= {(3;0)1 (2,9)) (3;'1)5('1’7)}'

S &she funksion, sepse nuk ekzistojné dyshe t& renditura qé kané € njjtén komponente té paré.
g é&shté funksion, sepse nuk ekzistojné dyshe t renditura q¢ kané & njéjtén komponente té paré. Né bashkésiné g
jané tri dyshe té renditura, qé kané t¢ njéjtén komponente té dyté, por kjo gjé nuk éshté kusht i domosdoshém

né pérkufizimin e funksionit.

h nuk &hté funksion, sepse dyshet (3,0) dhe ( 3,-1) i kané komponentet e para t€ njéjta, e ato té dyjat té
ndryshme.
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DETYRA PER PUNE TE PAVARUR

1. Cili nga diagramet e méposhtme paraqget funksion ?
f 4
/ﬂ /ﬂ
A '

A A

vy

2. Pse rregulla “rrumbullakéso numrin né njé shifér dhjetore” éshté funksion, kurse rregulla “rrumbullakéso
numrin” nuk mund ¢ jeté funksion?

3. Zbulo “rregullén - funksion” :
Ju thoni 3 55 16 :10 Ju thoni S5 07 19 i1
Uné them D8 24 i35 igg Uné them g o137 i

4. Cila situaté nuk pérshkruan funksionin ?

Gjatésia e rrugés pér shpejtésing e cakeuar.
Gjatésia e rrugés pér kohén e caktuar.
Gjatésia e rrugés pér moshén e komanduesit.

Té gjitha jané funksione

LRSS

5. A &shté syprina e sipérfages rrethore funksion i gjatésisé sé diametrit?

6. Njé fishekzjarr éshté léshuar nga toka.Né tabelén e méposhtme éshté treguar lidhja ndérmjet rrugés qé
pérshkon fishekzjarri dhe kohés.Shpjegoni nése lidhja e tillé paraget funksion.

Koha (sec) ‘0 L t2 03 f4 i5
Lartésia ( m) ‘0 £ 20 130 £ 30 £ 20 ‘0

7.A paragesin funksione bashkésité e dysheve ¢ renditura:

£=1{(1,2),2,3),(-1,6),(8,3)}.
gz{('Sr1):(1>1)’('731)3(0>1)}‘
h={(x,y):y=3x-4, x € {-2,-5,0,6}}.

8. Gjeni tre shembuj me t& dhéna si né detyrén 6, e pastaj shqyrtoni nése ato paraqesinfunksione.Diskutoni né
klasé rezultatet e gjetura.
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Numrat dhjetore dhe numrat thyesore

ME herét kemi mésuar se ¢do numér thyesor ndryshe mund t€ shkruhet si numér dhjetor me disa numra pas pikés
dhjetore.

ME poshté po i paragesim disa thyesa si numra dhjetoré:

g:0.4, Z=3.5, %=0.75, dhe %=0.181818....

Vérejmé se né shembullin e fundit gjaté pjesétimit t& numéruesit 2 me emérue-sin 11, shifrat pas pikés dhjetore
pérsériten pandérpreré. Pra

£=2:11=0.181818~--
11

Numrin dhjetor (),181818: - - e quajmé numér dhjetor periodik. Né kété rast perioda éshté 18 . Do t€ shkruajmé:

%=0.181818---=0.(18).

Shembull 1. Paragitja e thyesés 1 si numér dhjetor éshe 0.037037037.... (provoni duke pjesétuar numrin 1
27

me 27). Meqgenése 0.037037037... éhté numér dhjetor periodik me periodé 037, até e shkruajmé 0.(037). Pra:

1
— =0.(037).
57 = 0(037)

Shembull 2. Té shkruajmé si numér dhjetor thyesén i—z

Duke pjesétuar numéruesin me eméruesin e thyesés s¢ dhéné, gjejmé se:

% =27:55=0.4909090---

Vérejmé se numri i paré pas pikés dhjetore éshté 4, kurse pas tij numri 90 pérséritet periodikisht. Né kété rast
numrin 4 e quajmé paraperiodé t& numrit dhjetor 0.4909090..., kurse 90 éshté periodé e tij. Do té shkruajmé:

i—; =0.4909090--- = 0.4(90).

NE bazé té kétyre shembujve mund € pérfundojmé:

B Paragitja e thyeses si numer dhjetor:

Cdo numer thyesor mund te shenohet si numer dhjetor me nje numer te fundme
shifrash pas pikés dhjetore (né kété rast numri dhjetor quhet numér i fundme
dhjetor) ose si numér dhjetor periodik.

Né vazhdim do t& shohim problemin e anasjellté. Pra, do t&é shohim se si njé numér dhjetor periodik
shndérrohet né thyesé.
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Shembull 3. Shkruani si numra thyesoré kéta numra periodiké:

a) 0.222---. b) 0.131313---. c) 342342342---.

a) Shénojmé me X = 0.222++-. Duhet té gjejmé njé thyesé té formés 2 ¢ tilléu qé x = £ Pér kété té dy

anét e barazimit y =().222... i shumé-zojmé me numrin | () dhe kemig

10x=10-0.222---
10x=2.222---
10x=2+0.222---
10x=2+x

10x—x=2
O9x=2

2
X=—.
9

Pra,(.222--- :g.
9

b) Shénojmé me I shumézojmé t€ dy anét e barazimit y = ().131313.--. me 100, kemi:

100x=100-0.131313---
100x =13.131313---

100x=13+0.131313---
100x=13+x

100x —x =13
99x =13

13
xX=—.

99

Pra0.131313- = =2
%9

¢) Té dy anét e barazimit x = 0.342342342-- - i shumézojmé me ] 000, kemi:

1000x =1000-0.342342342.--
1000x = 342.342342342.--
1000x =342 +0.342342342. .
1000x =342 + x
999x =342

342
xX=—".

999

T’i vérejmé edhe njé heré barazimet e gjetura mé sipér:

0.222--- :%’ 0.131313--- :E, 0.342342342--- :&.
9 99 999
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Vérejmé se né secilin nga rastet e shqyrtuara mé sipér né numéruesin e thyesés sé fituar paragqitet perioda e
numrit dhjetor, kurse né emérues paraqitet numri gé ka aq 9-she sa shifra ka perioda.

Nése te njé numér dhjetor, perioda fillon pas pikés dhjetore, até e quajmeé numér té pastér dhjetor periodik.
Numrat e ploté jané numra té pastér periodiké (pse?).

Né vazhdim po e nxjerrim njé formulé pér shndérrimin e numrave té pastér periodiké né thyesa. Le t€ jeté
x=0.qa,a,---a,---=0.(a,a,a, - a,) njé numér i pastér dhjetor periodik.
Duke shumézuar té dy anét e barazimit x = 0.q,a,a;...a, - - - me 10" kemi:

10"-x=10"-0.q,a,a, -

n

n —_ . oo LIS
10" -x=a,a,a,---a, - aja,a,---a

n

n —
10" -x=a,a,a,---a,+0. aa,a,---a, -

n

n —

10" -x=a,a,a,---a, +x
n —_—

(10 —1)x-a1a2a3-~a

_44a,45---4q,
10" —1
Né vazhdim do té shqyrtojmé rastet kur numri dhjetor nuk &shté i pastér periodik. Numrat dhjetoré gé kané
paraperiodé, quhen numra dhjetoré té pérzier periodike.

Shembull 4. Shkruani si thyesé numrin dhjetor 0.5262626---.
Shénojmé me x =0.5262626.... Duke shumézuar barazimin e fundit me 10, kemi:

n

10-x =5.262626---
10-x=5+0.262626---

10-x=5+§
99
10'x:5~99+26
99
10'x:5-(100—1)+26
99
10. x2200—5+26
99
5265
990

Shénim: Né barazimin e fundit numri 5 éshté paraperioda, kurse 26 éshté perioda e numrit dpjetor 0.5262626- - .

NE bazé t€ shembujve t&é mé sipérm pérfundojmé.

B Paragitja e numrave dhjetore si thyesa:

Te gjithe numrat e fundme dhjetore dhe numrat dhjetore periodike mund te
shkruhen si numra thyesore.
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1. Tregoni se numri 7 &shté periodé, kurse numri 21 &shté paraperiodé gjaté kthimit té thyesés 225 né numér

dhjetor.

2. Shkruani si numra dhjetoré kéto thyesa:

4 3 3 3
a) e b) 5 c) e d) 55
3. Shkruani si numra dhjetoré kéto thyesa:
1 5 5 55
a) 3 b) 3 c) o d) o
4. Shkruani si thyesa kéta numra dhjetoré:
a) 1.333---. b) 0.212121---.

7 23
3 133
e) 2—7 ) @

c) 213213213---.

191
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Simetria boshtore

Né figurén 4.5 véreni formén F, e cila i ngjan siluetés sé njé elefant. Né qofté se formén F e shikoni né pasqyrz,
duke vendosur pasqyrén né “vijén e pasqyrés”, t€ cilén e kemi shénuar me s, do té shihni né t formén F. Merrni
njé pasqyré dhe provoni kété!

Forma F’ paraqet pasqyrimin, lidhur me “vijén e pasqyrés” té formés F. Két lloj pasqyrimi e quajmé ndryshe
edhe reflektim, ndérsa “vijén e pasqyrés” e quajmé vijé té reflekdimit.

Shikoni pikén P dhe pikén P’ né t cilén éshté pasqyruar pika P. Sa éhté distanca e pikés P’ nga vija e reflektimit?
Cfaré kéndi formon segmenti P me vijén e reflektimie?

vija e pasqyrés

Fig. 4.5

Dér secilén piké A t& formés F' ekziston pika korresponduese A' né formén F' Pikat A dhe A' ndodhen né ané &
ndryshme t¢ drejtézés sé reflektimit s dhe jané barabar té larguara nga ajo. Me fjalé € tjera, segmenti A’ e ndérpren
vijén e reflektimit s né njé piké S té tillé q¢ SA= SA’ dhe A’ éshté normal né drejtézén s. Pra, drejtéza s éshté sime-
trale e segmentit 44", Pér figurat F' dhe [ themi se jané simetrike lidhur me njé drejtéz 5, né qofté se secilés piké A
t€ njérés figuré i pérgjigjet pika A’ né figurén tjetér, ashtu qé drejtéza s té jeté simetrale e segmentit 44" Drejtézén s e
quajmé drejtéz ose bosht simetrie.

DETYRA PER PUNE TE PAVARUR

1. Né fletoren me katroré vizatoni sistemin e koordinatave dhe boshtin e simetrisé_ si né fig.4.6. Né sistemin e

illé paraqitni pikat 4(11,7), B(11,5), C(6,5), D(6.1), E(1L1), F(13,7)dhe G(12,11). Pika 4' paraget pikén
simetrike t€ pikés A, lidhur me drejtézén e simetrisé 5. Cfaré kéndi formon s me segmentin 44" Konstruktoni
pikat simetrike € pikave tjera g ¢, p, E, F dhe G, Cmund té thuhet pér formén dhe pér madhésiné e figurave
ABCDEFG dhe 4'B'c'D'E'F'G' 2 Gjeni edhe koordinatat e pikave 4'5'c'D'E'F'dhe i
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Fig.4.6

2. Kopjoni né fletoren me katroré figurén 4.7. Pér secilén formé té paraqitur konstrukeoni figurén simetrike lidhur
me drejtézén s. Cmund € thuhet pér formén dhe madhésiné e figurave simetrike? Plotésoni pastaj fjaliné:

Figurat A dhe A', B dhe___, dhe C' dhe D dhe kané formén dhe e njgjté.

S

Fig.4.7
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Llogaritja e probabiliteteve

Né figurén 25.1. shihen format e 10 émbélsirave té cilat i ka bleré Nita pér ditélindje. Embélsirat kané qené té
mbyllura né njé arké.

g8 B8 9g
W C T

Fig.6.1.

Nita mé sé shumdi e do ( . Ajo e ka nxjerré njé émbélsiré nga arka. Proba-biliteti pér ta nxjerré (

éshté 1 né 10. Probabiliteti 1 né 10, sikurse dihet, mund té shkruhet ! , si thyesé apo 0.1 si numér dhjetor.
10

Probabiliteti qé Nita té nxjerré nga arka @ ésheé % apo 0.3.

Probabiliteti q¢ Nita té nxjerré nga arka @ éshté % apo 0.2.

Probabiliteti qé Nita t& nxjerré njé émbélsiré né formé cilindrike éshté el ose 0.5.

10

Probabiliteti qé Nita té nxjerré njé mollé nga arka éshté 0, sepse éshté i pamundshém (né arké nuk ka mollé).
Probabiliteti qé Nita té nxjerré njé émbeélsiré nga arka éshté 1, sepse éshté ngjarje e sigurt.

Paragitni probabilitetet e llogaritura nga Nita né njé shkallé probabiliteti.

Né figurén 25.2 shihet njé lloj ruleti pér lojéra me fat. Kur né té rrokulliset njé top i vogél, ai do t& ndalet né njérén
prej teté fushave té ruletit. Cili éshté probabiliteti qé topi té ndalet né njé fushé me numér mé té vogél se 62

NE ruleté jané 5 numra mé té vegjél se 6. Ata jané numrat 1,2,3,4 dhe 5. Nga ana tjetér, ruleti ka 8 fage. Proba-

biliteti qé topi té ndalet né njérin prej numrave fushave 1,2,3,4 ose 5 éhté 5 né 8 dhe shkruhet 3. Cili éshe
probabiliteti qé topi té ndalet: 8

A: Né cilindo numer.

B: Né numrin 9.

C: Né njé shkronjé.

D: Né shkronjén Y.

E: Né njé shkronjé ose né njé numér.

F: Né njé numer ¢ift.

G: INE njé shkronjé ose né njé numér tek.

Shkruani probabilitetet e fituara prej A deri né E né shkallén e poshtme t&
probabiliteteve:
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DETYRA PER PUNE TE PAVARUR

1. Eksperimenti éshté béré duke hedhur dy monedha njékohésisht. Cila éshté bashkésia e € gjitha realizimeve té
mundshme € eksperimentit? Jané gjithsej 4 realizime. Gjeni ato, duke plotésuar tabelén:

MONEDHA E PARE
P

MONEDHA E H ] HJ
DYTE : :

REALIZIMI

Gjeni probabilitetet nga detyra 1, pér kéto ngjarje:
A: Bien dy H.
B: Bien dy ].
C: Bie njé H dbe njé J.

3. Duke u mbéshtetur né detyrén 1 formoni njé tabelé dhe gjeni pastaj té gjitha realizimet e eksperimentit &
rrokullisjes sé zarit dhe té hedhjes s¢ monedhés Gjeni pastaj probabilitetet e ngjarjeve:

A: Bie H dhe numri 5.

B: Bie H dbe njé numer.

C: Bie ] dbe njé numér ¢ift.

1. Jané dhéné ngjarjet:
A: Sot do ta takosh né Prishtiné njé luan me dy koka.
B: Pas natés vien dita.

Plotésoni fjalité:

A éshté ngjarje . Prandaj P(4)=__ .

B éshté ngjarje . Prandaj P(B) =

2. Nga arka e cila i pérmban dy topa, njé & bardhé e njé t€ zi, nxirret rastésisht njé top. Konsiderojmé ngjarjen:
C: Eshté nxjerré topi i bardbé. Plotésoni fjaliné:

C &shté ngjarje me - Prandaj p(C) = l
2

3. Nga arka e cila pérmban dhjeté topa, prej té ciléve 7 jané & kuq e 3 t€ bardhé, nxirret rastésisht njé top. Cili
éshté probabiliteti qé topi i nxjerré té jeté top i kuq?

4. Nga arka e cila pérmban dhjeté topa, prej té ciléve 7 jané té kuq e 3 t€ bardhé, nxirret rastésisht njé top. Cili
&shté probabiliteti qé topi i nxjerré té jeté top i bardhé?
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5. Shkruani si thyesa dhe si dhjetore probabilitetet e ngjarjeve:

A Cdo i dyti nxénés luan futboll.

B: 1 né ¢do 4 llamba elektrike éshté defekre.

C: 56 nga 100 lexues té gazetave lexojné gazetén Koha ditore.

C: 7 nga 10 studenté dégjojné ¢do dité muzike.

D: 1 né ¢do 10 djem merret me karate.

6. Né tabelén e poshtme &shté paragitur anétarésia e njé klubi € rinjsh.

ME TE RINJ SE 13 VJEG 13 VJEG E ME TEPER

Vajza £ 20 ‘15
Djem S 18 P22

4) Sa anétaré ka klubi?
b) Njé person éshté zgjedhur rastésisht. Cili éshté probabiliteti gé ai té jeté:
(1) Djalé.

(2) Person 13 apo mé i madh se 13 vjeg.
(3) Vajzé mbi 13 vjeg.
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Prodhimet e veganta

Jané disa prodhime t€ veganta binomesh, t cilat paragiten shumé shpesh né shembuj praktiké.
Katrori i binomit: Shohim prodhimin (a + 5)* = (a + b)(a + b) .
Zbatojmé rregullén e shumézimit té polinomit me polinom, kemi:
(a+b) =(a+b)a+b)y=a’> +ab+ab+b*>

Duke mbledhur monomet e ngjashme marrim barazimin:

(a+b)> =a’ +2ab+b>.
Formula e fundit quhet formulé e katrorit t€ binomit, ose ndryshe, katrori i shumés.
Ngjashém, po t€ shohim prodhimin: (a—b)* =(a—b)a-Db).
Zbatojmé rregullén e shumézimit té polinomit me polinom, kemi:
ose (a—b) =(a—b)a—b)=a’ —ab—ab+b*,

(a—b) =a®> —2ab+b".
Shprehja e fundit quhet katrori i ndryshimit.

B Katrori i binomit:

Per ¢do dy numra a dhe b vlen :
I"(a+b)* =a’ +2ab+b*> — katrori i shumés.
2" (a—b)* =a* -2ab+b> — katrori i ndryshimit.
Duke e quajtur termin a i pari, kurse termin b i dyti, formulat e mesiperme lexohen
keshtu:
I'l pari né katror, plus dyfishi i té parit heré i dyti, plus i dyti né katror.
2’| pari ne katror, minus dyfishi i te parit here i dyti, plus i dyti ne katror.

Vértetimi gjeometrik i formulés (a + b)* = a® +2ab + b>. Le té shénojmé me S syprinén e sipérfages sé
katrorit me brinjén @ + b. Atéheré S = (a + b)?. Nga ana tjetér, sipas figurés 7.1, kemi:
S=8+S5,+85,+S,.

Meqenése S, = a’, S,=a-b, S;=a-bdheS, = b*, pas zévendésimit né barazimin S = S, + S, + S, +.5,,
kemi:

(a+b) =a’>+ab+ab+b*>=a*+2ab+b>. /
Ngjashém mund t€ béni njé vértetim gjeometrik edhe pér a+b | a
formulén: (a —b)* = a*> —2ab+b’.
Shembull 1. Duke zbatuar formulén pér katrorin e binomit A
jejmé:
g9 b
a b
a+b
Fig.7.1
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D (x+3)=x>+2-x-3+3>=x>+6x+09.

2) Qx—1)’ =(2x)° =2-2x-y+y> =4x> —4xy+ p°.
3) (4a—3b)* =(4a)’ —2[(4a)(3b)]+ (3h)*

=16a —24ab+9b”.

Ndryshimi i katroréve. Shohim prodhimin (@ + b)(a — b). Duke kryer shumézimin, marrim:
(a+b)a—-b)=a’ —ab+ab—b> =a’ —-b’.
Formula e fitcuar a® — b* = (a + b)(a — b) quhet ndryshimi i katroréve.

B Ndryshimi i katroréeve:

Per dy numrat reale a dhe b vlen :

(a+b)a—b)=a>-b*
Duke e quajtur termin a i pari, kurse termin b i dyti, formulen per ndryshimin e
katroréve e lexojmé keshtu:
| pari plus i dyti heré i pari minus i dyti eshte i barabarte me té parin ne katror
minus te dytin ne katror.

Vértetimi gjeometriki formulés a? — 5% = (a + b)(a — b).
Nga figura 7.2, vérejmé se S, + S, = (a +b) - (a —b), kurse nga figura 7.3, vérejmé se ;.2 _p2> —_ g 4 5.
Prejnga 42 _p2 = (@ +b)-(a—b).

b
s

/ a a

a+b / S
. - // D,
a b
4 a->b _b
a—-b a
N 7 N 7
Fig.7.2 Fig.7. 3

Shembull 2. Duke zbatuar formulén pér ndryshimin e katroréve, kemi:

) (x+5)x-5=x>-5"=x>-25

2) (2a+b)2a—b)=(2a)’ —b> =4a> —b°.

Para se t& béjmé shumézimin e dy polinomeve, éhté e dobishme té shihet nése prodhimi i polinomeve paraqet
ndonjérin nga prodhimet e vecanta, € cilat i mésuam mé lart. Nése po, zbatohet rregulla pérkatése, e nése jo,

shumézimi i polinomeve béhet duke shumézuar secilin term t€ polinomit t€ paré né prodhim me secilin term t&
polinomit t& dyté.
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Shembull 3. Thjeshtojmé shprehjen: (a + 3)(2a® —a + 4).

Kemi:

(@a+3)2a* —a+4)

=(a)2a’) + (a)(-a) + (a)(4) + (3)(2a”) + (3)(=a) + (3)(4)
=2a’—-a* +4a+6a* -3a+12
=2a’+5a* +a+12.

Shembull 4. Thjeshtojmé shprehjen:
(x+ y)(x+2y)(x = ).

Kur shumézojmé mé shumé se dy polinome, zbatojmé vetiné asociative t¢ shumézimit. Késhtu, shumézojmé
cilatdo dy prej polinomeve, pastaj prodhimin e tyre e shumézojmé me polinomin e treté. Né rastin konkret sé pari
shumézo-jmé dy polinomet e para, pastaj prodhimin e shumézojmé me polinomin e treté.
(X +Y)X+2p)(x =) = (x" +2xp + +xp + 2p7)(x — )

=(x7 +3xy+2y")(x—y)

=x’—x’y+3x7y-3xy® +2xp° -2y’

=x>+2x°y—xy> —2y°.
Shénim: Detyrén e mésipérme mund ta zgjidhim mé thjesht duke zbatuar sé pari vetiné komutative t¢ shumézimit te

Jaktori i dyté dbe i treté, e pastaj vetiné asociative. M tutje veprimet e tjera jané ato té zakonshmet pér shumézimin e
polinomeve.

(x+ y)( x+2 y)( X — y) zbamj.mé' fzetir'l.é komu't.ative”té shumézimit té
faktorit t€ dyté dhe té treté

=(x=y)(x+y)(x+2y)
=[(x=»)(x+y)](x+2y)
=(x" =y (x+2y)=x’ +2x’y—xp> —2y°.

Shembull 5. T¢ njehsojmé (a + 2b)°.
(a+2b)° =(a+2b)(a+2b)a+2b) =(a+2b)a+2b)a+2b)
=[(a)* +4ab + 4b>](a + 2b)
=a’ +6a’b+12ab*> +8b°

Ndryshimi i kubeve: Shqyrtojmé prodhimin (a —b)(a” + ab + b*). Po t liro-hemi nga kllapat né shprehjen e

fundit marrim:
(a—b)a> +ab+b>)=a’ +a’b+ab’> —a’b—ab’ —b’ = a*> — b,
dm.th. (a—b)a* +ab+b>) =a’ —b.
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B Ndryshimi i kubeve:

Per ¢do dy numra a dhe b vlen:
a’—bh3=(a—b)a’ +ab+b*)

Duke konsideruar termin a si i pari, ndersa termin b si i dyti, lexojme:
(i pari)y’ — (i dyti)’ =(i pari —i dyti)[(i pari)* + (i pari)(i dyti) + (i dyti)*]

Shembull 6. T¢ fakrorizojmé polinomin 40x° —135y°. Kemi:

40x° —135y° =58x’ —27y%)
=5[2%)" = (3»)°]
=5(2x =3)[(2x)" +(20)(3) + (3y)’]
=5(2x - 3y)(4x> + 6xy +9y°).

[ zbatojmé formulén pér ]

Shuma e kubeve: Shqyrtojmé prodhimin (a + b)(a® — ab +b>) . Po t liro-hemi nga kllapat marrim:

(a+b)a> —ab+b*)= a’ —a’b+ab® +a’*b—ab* +b’ = a +b’,
dm.th. (a+b)a®> —ab+b>)=a’ +b’.

B Shuma e kubeve:

Per ¢do dy numra a dhe b vlen:

@ +b° = (a+b)a®—ab+b?)
Duke konsideruar termin a si i pari, ndersa termin b si i dyti, lexojme:
(i pari)’ +(idyti)’ =(i pari +idyti)[(i pari)® — (i pari)(idyti) + (i dyti)*]

Shembull 7. Duke zbatuar formulén pér shumén e kubeve, kemi:
1) X +27= (x)3 + (3)3 =(x+ 3)[(36)2 -(x)3)+ (3)2
=(x+3)(x* =3x+9).

2) 8x +y° =(2x)° + ()’
=(2x+yH20)" -2+ ()’
=2x+y*)(4x* =2xp° +°).

3) a’b® +27¢* =(ab)’ + (3c)’
= (ab+3c)[(ab)’ — (ab)(3c) + (3¢c)’

= (ab +3c)(a’b® —3abc +9c?).

160



MATEMATIKA DHE MESIMDHENIA E MATEMATIKES
UDHEZUES PER KLASAT 6 - 9

DETYRA PER PUNE TE PAVARUR

Duke zbatuar formulat pér shumézimet e vecanta, njehésoni:

1. a®—49. 2. 4a’-25b°.

3. 36x7—y*. 4. x*—4.

5. 16a” —49b°. 6. 144x>—121y°.

7. 8a® —32b°. 8. 3x2-27,%

9. 50-2x°. 10. 128a> —2b°.

11. 98a°h> —50x7y>. 12, x* —y*.

13. a* —81. 14. x*—16y".

15. a*" —1. 16. a*" —4.

17. x*" —25. 18. x2" — 2,

19. x*" —16. 20. x*" —81.

21. a®(x+2y)—b>(x+2y). 22. 4x7(a+5b)— y>(a+5b).
23. 2a° (x+ y)—8b*(x + y). 24. 3a°(Bx—y)—27(Bx— ).
25. 4a(x®> —y*) —8b(x* — y?). 26. 9x(4a> —b*>)—3y(4a> —b>).
27. (a+b)’ —(x—y). 28. (2a+h)> —(x—2y)°.

29. 2x—y)’ —(x+y)°. 30. Ba—b)>—(2a—->b)".

31. (4x+3y)> —(4x—2x)°. 32. 274° -b°.

33. 8y’ —27. 34. X+,

35. 27 +x". 36. a’+8p°.

37. 64a’ +b°. 38. 8y° —27x°%.

39. 64a’ -8. 40. 8la’ —3b°.

41. 24’ +16. 42. 3x’ +24.

43. 24’ -16. 44. 64z° +125.

45. a’ +27a°b’. 46. 2a’ —54b°.

47. 8x*y’ —x°. 48. 54y° +22°.

49. 3x° —81x°)°. 50. a’p’ —c"”.

51. x*p +2°. 52. a"*p’ —27c°.

53. 3x’y° +81z°. 54. (a+2b)° -C°.

55. (x+3y) +zZ°. 56. (2a—-b)’ +8¢°.

57. (4a+b) -27c°. 58. (2a+bh) —(x—y)’.
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Zgjidhja e problemeve me ekuacione

Shumé probleme né jetén e pérditshme i hasim € shkruara me fjalé ose vetém té shprehura verbalisht. Pér zgjid-
hjen e tyre mé paré éshté e domosdoshme & béhet pérkhimi i tyre né gjuhén e algjebrés, d.m.th. shprehja e tyre
me ndihmén e ekuacioneve. N& kété rast éhté e nevojshme qé njohurité tona t¢ deritanishme t'i aplikojmé né té
kuptuarit e problemit, té shkruarjes sé tij né formé t€ ekuacionit dhe né fund né zgjidhjen e ekuacionit. Pér kété
duhet gé:

1. Problemin ta lexojmé (dégjojmé) kujdesshém né ményré gé té pércaktojmé té njohurat dhe t¢ panjohurat, ¢faré

informacioni paraqesin ato dbe ¢faré informacioni dubet t¢ nxjerrim veté nga ato.

2. Nése éshté e dobishme, béjmé ilustrimin grafik t¢ problemit (nése kjo &shté e mundur) dhe né té i paragesim té
gjitha 1€ dhénat.
Me ndihmen e shkronjave paraqesim disa nga t¢ panjohurat, kurse me ndihmen e tyre i paraqesim té tjerat.

Duske pérdorur kushtet e mésipérme, shkruajmé problemin né formé té ekuacionit.

E zgjidhim ekuacionin sipas njérés sé panjohur e pastaj me ndibhmeén e saj i giejmé t¢ panjoburat e tjera.

S I

Béjmé provén duke zévendesuar vierén e gietur 1€ ndryshores né ekuacion.

Shembull 1. Nése njé numér éshté pér 18 mé i madh se numri tjetér dhe nése shuma e tyre éshté 62, cakeoni ata

numra.

Nése numri i dyté éshté X, atéheré numri i paré éshté X + 8. Meqenése shuma e kétyre numrave éhté 62, merret

ekuacioni:
numri numri i
. . plus dveé barazi 62
i paré yte

x+18 + X = 62
(x+18)+x=062
2x+18=62
2x=62-18
2x =44
x=22.

Pra, numri i dyté éshté 22, kurse numri i paré x +18 =22 +18 =40.
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Shembull 2. Shuma e katér numrave natyralé té njépasnjéshém éshté 10. Cilét jané ata numra?

numrl | numr1 i | numn i | numr1 i
plus us us barazi
dyte P trete p katert 10

+ (x+1) + (x+2) + (x+3) = 10
x+(x+D+(x+2)+(x+3)=10
4x+6=10
4x=10-6
4x=4
x=1.

Pra, numri i paré i kérkuar éshté x =1, numri i dyté éshté X +1=1+1=2, numrii tret éshie x +3=1+2=3

dhe numri i katéreé éshte x +3=1+3=4.

Shembull 3. N& njé drejtkéndésh njéra brinjé éshté pér 9 njési mé e madhe se brinja tjetér. Nése perimetri i
drejtkéndéshit ésheé 58 njési, gjeni gjatésité e brinjéve.

Eshté e njohur se perimetri i drejtkéndéshit me brinjét @ dhe b njehsohet me formulén
P =2a + 2b. Nése me X shénojmé njérén brinjé té drejtkéndéshit, sipas kushtit té de-
tyrés, brinja jetér do t€ jeté x + 9. Prandaj merret ekuacioni

x+9

58=2x+2(x+9) | hjeshiojme chuacionin ) -
58=2x+2x+18 [1 mbledhim gjymtyrét ¢ ngjashme ]

58=4x+18 [te dyja anéve té ekuacionit ua zbresim numrin 18 ]

40=4x [ pjesétojmé ekuacionin me numrin 4 ]

10=x

Pra, njéra brinjé e drejtkéndéshit ka gjatésiné 10 njési, kurse tjetra x + 9 =10 + 9 =19 njési.
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Detyra per puné te pavarur

1. Té caktohet numri tek i cili gjysma e tij, njé e treta dhe njé e katérta sé bashku e kalojné até pér 1.

2. Kur njé numri i shtohet numri @ e pastaj ajo shumé ngritet né katror, fitohet numri qé éhté pér 8@ mé i madh
se kur numrit té dhéné i zbritet numri a e pastaj ndryshimi ngritet né katror. Cili éhté ai numér?

3. Njé numri treshifror njéheré i parashkruhet numri 8 e pastaj i ndajshkruhet numri 8. Fitohen dy numra, ndry-
shimi i t€ ciléve éhté 1107. Cili éshté ai numér?

4. Numrin 182 zbérthejeni né shumé té dy numrave, té cilét qéndrojné  ndérmjet vete né raport si edhe 2: 5.

5. Syprina e njé drejtkéndéshi éshté pér 1257° mé e madhe se e katrorit té€ ndértuar mbi brinjén e voggl. Njehésoni
gjatésité e brinjéve té drejtkéndéshit, nése diferenca e tyre éshté 5.

pér 10 mé i madh se dyfishi i numrit té paré. Cili éhté ai numér?

7. Udhétari i drejtohet bariut gé ruante delet né kullosé me kéto fjalé: ,,O bari me njéqgind dele....”. Bariu ia ktheu:
,»Nuk jané njéqid, por po té ishin edhe kaq edhe sa gjysma e tyre edhe sa ¢ereku i tyre me mua sé bashku do &
bénin njéqind*. Sa dele ka bariu?

8. Né njé dhomé né € cilén banonin tre shoké ishte vendosur njé pjaté me mollé. Njéri nga shokét merr njé t&
tretén e molléve. Duke mos ditur se ndonjéri nga shokét mé paré kishte marré mollg, i dyti merr njé té tretén e
molléve té mbetura. Késhtu vepron edhe i treti. Né fund kishin mbetur vetém teté mollé. Sa mollé ka patur né
fillim?

9. NE& njé drejtkéndésh me perimetér 125cm njéra brinjé éshté pér njé mé e voggél se trefishi i brinjés getér. Caktoni
gjatésité e brinjéve.

10. Shuma e tre numrave éshté 63. Numri i paré éshté sa dyfishi i ¢ dytit, kurse numri i treté sa trefishi i numrit &
paré. Cakroni kéta numra.

11. Njé numér éshté nénté heré mé i madh se numiri tjetér. Cakroni kéta numra nése shuma e tyre éshté 120.

12. Eshté dhéné thyesa — | Cili numér duhet t'u shtohet eméruesit dhe numéruesit, qé t€ fitohet thyesa =

13. Né gytet gjenden tri shkolla fillore. Numri i nxénésve t¢ shkollés s¢ paré éshté sa — e numrit t€ nxénésve té
4

tri shkollave, numri i nxénésve t¢ shkollés s¢ dyté éshté sa = e numrit té nxénésve t¢ tri shkollave dhe numri i

nxénésve té shkollés sé treté éshté pér 840 mé i madh se numri i nxénésve té shkollés sé paré. Sa nxénés kané té tri

shkollat.

14. Shuma e eméruesit dhe e numéruesit té njé thyese éshté 4940. Pas thjeshtimit merret thyesa I Caktoni
thyesén para thjeshtimit.
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Kendi qendror dhe periferik

B Kendi gendror:

Kendin kulmi i te cilit ndodhet
ne gendren e nje rrethi e quajme
kend gendror.

Eshté e qarté se krahét e kéndit gendror pérmbajné rrezet
e rrethit

Emértoni kéndet gendrore né figurén 10.10! Jané dy
kénde ¢ tilla. Nése njérin prej tyre e shénojmé me «,
atéheré kéndi tjetér & = 360" — a. Né rastin e vecanté,
kur rrezet e rrethit [OA]. dhe [OB]. i takojné njé drejtéze,
atéheré & = ' = 180" Kur flasim pér kéndin gendror,
nése nuk thuhet ndryshe, do t¢ mendojmé pér kéndin
masa e té cilit &hté mé e vogél se 180°.

Fig. 10.10

B Kendi periferik:

Kendin kulmi i te cilit i takon nje rrethi dhe brinjet e te cilit perfshijné dy korda te
rrethit, e quajme kend periferik.

Né figurén 10.11, krahét e kéndit periferik
ASB, me kulmin S| i pérmbajné kordat [ S4]
dhe[SB].

Brinjét e kéndit qendror dhe t& kéndit periferik
pércaktojné né rreth njé kordé t€ dj. Prandaj
shpesh heré shprehemi pér kéndet qendrore dhe
pér kéndet periferike mbi njé kordé. Né figurén
10.11 kéndi AOB é&shté njé kénd gendror mbi
kordén [AB]. Né t njéjtén figuré, kéndi 4SB
paraget njé kénd periferik mbi kordén [AB].
Shénim: Duke u bazuar né figurén 10.11, shohim
se ekziston vetém njé kénd qendror i ndértuar mbi
kordén [AB). Nga ana tjetér, mbi kordén [AB]
ekzistojné pa kufi shumé kénde periferike.
Ndérmjet kéndeve periferike dhe kéndit gendror
mbi té njéjtén kordé ekzistojné disa lidhje intere-
sante, té cilat po i formulojmé si veti: Fig. 10.11
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Vetia L. Do 7 tregojmé se kénds periferik éshié sa gjysma e kéndit gendror ¢ ndértuar mbi té njéjtén korde.

Po e shqyrtojmé sé pari rastin e paragitur né figurén 10.12. Brinja [SA].e kéndit periferik mbi kordén [AB]
paraget diametér té rrethit. Nése me e e shénojmé kéndin periferik ASB mbi kordén [AB], rrjedh se kéndi SOB
&hté 180° — 2ar. Prej kéndej, duke pasur parasysh se kéndi AOB éshté kénd i pérbrinjéshém me kéndin SOB,
pérfundojmé se kéndi gendror AOB éshté i barabarté me 2a.

Fig, 10.12 Fig. 10.13

Té vérejmé tani rastin kur brinja [SB] e kéndit periferik mbi kordén [AB] nuk pérputhet me diametrin e rrethit
(fig.10.13).

Kopjoni né fletore figurén 10.13. Shénoni me & kéndin periferik dhe me /3 kéndin qendror mbi t€ njéjtén kordé
[AB]. Térhiqni diametrin [SC] nga pika S Shénoni me }/ kéndin periferik mbi kordén [CA] Dimé se kéndi pér-
katés gendror (kéndi DAOC) éshté i barabarté me 2. Véreni tani kéndin periferik BSC mbi kordén [BC]dhe

kéndin gqendror mbi té njéjtén kordé. Tregoni se pér ¢faré arsyeje vlen barazimi:

2r+ B =2(ax+y).
Nga barazimi i fundit rrjedh: £ = 2¢x.

Vetia 1. Kéndet periferike mbi t¢ njéjtén kordé jané té barabarta.

Le té jené o dhe f3 cilat do dy kénde periferike
mbi t€ njéjtén kordé [4B]. Shénojmé me  kéndin
gendror mbi t€ njéjtén kordé, fig.10.14. Acéheré
20=wdhe2p = w.Prejngacx = .

Vetia III: Kendi periferik mbi diametrin e rrethit
éshté i drejté.

Le té jeté ZACB kénd periferik mbi diametrin
[4B]. Bashkojmé pikén C me pikén O.
Trekéndéshat AOC dhe BOC jané barakrahés.
Shénojmé kéndet e kétyre trekéndéshave sig ésheé
béré né figurén 10.15.

Fig. 10.14
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Fig. 10.15

Sipas vetisé 11, kemi: ¥ = 2B dhe 0 = 2.
Megenése y + & = 180°, atéheré nga trekéndéshi AOC, kemi: 2(a+ p)=0+y=180"
Prej nga o + 3 = 90°. Rejedhimisht kéndi te kulmi C ésheé i drejeé.

Detyra pér puné té pavarur

1. Gjeni elementet e panjohura né figurén 10.16.

Fig. 10.16
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Kongruenca e trekendeshave

Le té jené AABC dhe A4, B, C, trekéndésha qé shtrihen né té njéjtin rrafsh «. Sipas pérkufizimit 20, paragrafi
2, dy trekéndésha AABC dhe A4, B, C, jané kongruenté nése ekzistoni izometria 3 e rrafshit o, e cila njérin
trekéndésh e pasqyron né getrin, d.m.th. 3(AABC) = A4, B,C,. Simbolikisht shkruajmé:

AABC = A4,B,C,.

B Al G B,
Fig.2.65

Eshté e qarté se nése AABC = A4, B,C,, do té viejé:

[4B]=[4,B,], [BC]=[BC ], [CA]=z[C4,\], a=a, B=5 dhe y=n-

Kjo do t€ thoté se edhe gjatésité e brinjéve pérkatése dhe masat e kéndeve pérkatése té dy trekéndéshave kongru-
enté jané t& barabarta mes veti. Duhet pasur kujdes t€ vecanté gjaté renditjes se kulmeve. Renditja duhet t jeté e
tillé qé I(A) = 4, 3(B) = B, dhe J(C) = C,. Megenése brinja pérballé kulmit 4 & kéndit « shénohet me . ajo
pérballé kulmit B ¢ kéndit £ shénohet me b, ndérsa ajo pérballé kulmit C té kéndit ¥ shénohet me ¢, atéheré
nga AdBC = A4, B,C rijedhse:a=a,b=p,c=¢,a=a,, = B dhe y =7,.

DPér té vértetuar kongruencén e dy trekéndéshave nuk duhet vértetuar kongruencén e € gjitha brinjéve

dhe kéndeve pérkatése. Né vazhdim do ¢i japim disa pohime té cilat paraqesin kushtet e nevojshme dhe

t€ mjaftueshme pér kongruencén e dy trekéndéshave. Kéto pohime njihen si rregullat pér kongruencén e dy
trekéndéshave.

B Rregulla | (BBB): C

Dy trekendesha jane

kongruente atehere dhe b

vetem atehere nése @
brinjet e njerit jane
kongruente me brinjet
perkatese te tjetrit.
D.m.th. Fig.2.66

AABC = A4,B,C, atehere

dhe vetem atehere kur Shénimi (BBB) tregon se tri brinjét e njérit jané kongruente me brinjét
a=a,b=>b dhe c=c, pérkatése té tjetrit dhe lexohet: brinja, brinja, brinja.
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B Rregulla Il (BKB):

Dy trekendesha jane kongruente atehere dhe vetem atehere nese dy brinjet e njerit

dhe kendi qé formojné ato, jane kongruente me dy brinjet perkatese dhe kendin gé
formojne ato te trekendeshit tjeter. D.m.th.

AABC = A4 B,C, atehere dhe vetem atehere kur =5, c = ¢, dhe o =a,.

Edhe kétu, shénimi (BKB) tregon se dy brinjét e njérit dhe kéndi qé formojné ato jané kongruente me dy brinjét
pérkatése dhe kéndin qé formojné ato té tjetrit dhe lexohet: brinja, kéndi, brinja.

C

Fig.2.67

B Rregulla Ill (KBK):

Dy trekendesha jane kongruente atehere dhe vetem atehere nese nje brinje e
njérit dhe dy kéndet gé shtrihen (pushojngé) né até brinjé té njerit trekéndésh jané
kongruente me elementet perkatese te tjetrit. D.m.th.

AABC = AA4,B,C, ateheré dhe vetem ateheré kur c=c¢,, a =, dhe B=2,.

Edhe kétu, shénimi (KBK) (kéndi, brinja, kéndi) tregon se njéra brinjé e njérit trekéndésh dhe dy kéndet qé
shtrihen né até brinjé jané kongruente me njé brinjé dhe dy kéndet qé shtrihen né até brinjé t¢ trekéndéshit getér.

C ¢,
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W Rregulla IV (BBK):

Dy trekendesha jane kongruente atehere dhe vetem atehere nese dy brinje te
njerit dhe kendi perballe njerés prej tyre i njerit trekendesh jane kongruente me
elementet perkatese te tjetrit, ndersa kendet perballe dy brinjeve tjera jane te te
njejtes klase: te dy te ngushte, te dy te drejte ose te dy te gjere. D.m.th.

AABC =AA4,B,C, atéheré dhe vetém atéheré kur a=a,,5=5,,a =, dhe 8.5 jané
njekohesisht: té ngushte, te drejte ose te gjere.

C

Fig.2.69

Shénimi (BBK) lexohet (brinja, brinja, kéndi).

Kéto jané katér rregullat pér kongruencén e dy trekéndéshave, té cilat luajné njé rol ¢ réndésishém né gjeometri.
Pérmes tyre ne jemi né gjendje € vértetojmé veti shumé € réndésishme té elementeve t¢ trekéndéshit.

a,) (fig.2.70). Eshté e qarté se gdo trekéndésh ka tre kénde té jashtme.

Lartési 1€ trekéndéshit quajmé segmentin njéri skaj i té cilit éshté njé kulm i trekéndéshit, ndérsa skaji tjetér éshté
kémbéza e normales e cila kalon népér té njéjtin kulm dhe éshté normale né brinjén pérballé atij kulmi (fig. 2.70).

Fig.2.70

Lartésité e trekéndéshit jané tri gjithsej dhe zakonisht shénohen me: 4, 4, , /1., ku indeksi tregon se cilés brinjé i
pérgjigjet lartésia. Né fig.2.70, lartésia /2. i pérgjigjet brinjés ¢ = [ AB]. Vértetohet se drejtézat té cilat formohen nga
tri lartésité e trekéndéshit priten né njé piké H e cila quhet ortogendér e trekéndéshit (fig.2.70).

Segmenti, skajet e € cilit jané njé kulm i trekéndéshit dhe mesi i brinjés pérballé atij kulmi quhet mediané e
trekéndéshit e cila i pérgjigjet brinjés pérkatése. Ngjashém si te lartésité, njé trekéndésh ka gjithsej tri mediana té
cilat shénohen me: m,,,m,,m,, ku indeksi tregon se cilés brinjé i pérgjigjet mediana. Né fig.2.71, mediana m i
pérgjigjet brinjés a = [ BC]. Edhe medianet e treké-ndéshit, ngjashém si lartésité priten né njé piké, e cila quhet
gender e réndimit e trekéndéshit (fig. 2.71).
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Segmenti, skajet e € cilit jané meset e dy brinjéve t&
trekéndé-shit quhet vijé e mesme e tij. Nése 4,, B, , C|
jané meset e brinjéve [BC],[CAL[4B] respektivisht,
atéheré vijat e mesme t€ trekéndéshit A4BC jané seg-
mentet: [4, B, 1,[ B,C, 1, [C, 4, ] respektivisht (fig.2.71).
Nganjéheré kur flasim pér vijat e mesme, mendo-

jmé né drejtézat qé pércaktojné meset e brinjéve &
trekéndéshit. Lexuesi nuk e ka véshtiré t¢ béjé dallimin
se a flitet pér drejtéz si vijé e mesme, apo pér segment
né kuadér té ndonjé problemi.

Shembull 1. Tregoni se trekéndéshat AABC dhe
AA B C pértécilét vlen: b = b, ¢ = ¢, dhe Fig.2.71

m, = m,_ jané kongruenté mes veti.

Zgjidhje. Le té jeté [CD]=m, dhe[C D, ]1=m, . Pér trekéndéshat AdCD dhe A4,C, D, vlen: [AC1=[4,C\] dhe
[CD]=[C,D,]. Pikat D e D, jané meset e brinjéve [ 4B] e[ A B, ] respektivisht (fig.2.72), prandaj segmentet [4D] e
[4,D,]jané mes veti kongruenté (si gjysma té segmenteve kongruente). Késhtu, trekéndéshat AACD dhe A4, C\ Dy
jané kongruenté (rregulla BBB). Nga kjo rrjedh se kéndi @ = ¢, Tani, pér trekéndéshat AABC dhe A4, B,C, zbato-
jmé rregullén (BKB) dhe pérfundojmé se AABC = A4, B,C,.

Bl

Fig.2.72

Trekéndéshi i cili i ka dy brinjé kongruente quhet trekéndésh barakrahésh (fig. 2.73). Brinjét kongruente quhen
krahé, ndérsa brinja e treté quhet bazé. Trekéndéshi i cili i ka ¢ gjitha brinjét kongruente quhet trekéndésh

barabrinjés (ig.2.74) .
C C
60°
60 60
A B A B
Fig.2.73 Fig.2.74

Pohim 1. Né ¢do trekéndésh, barakrahésh pérballé brinjéve kongruente ndodhen kéndet kongruente dhe
anasjelltas.

Vértetim. Le té jeté AABC trekéndésh barakrahésh tek i cili[AC]=[BC] (fig. 2.73). Tregojmé se ZABC = ZBAC.
Nga[A4C] = [BC]rrjedh se[BC] = [ AC], ndérsa[ AB] = [ BA], prandaj nga rregulla (BBB) rrjedh se

AABC = ABAC. Tani éshté e qarté se ZABC = ZBAC. Anasjellas, nga / ABC =~ /BAC, atéheré duke shfrytézuar
rregullén (KBK'), marrim kongruencén Z4BC = ZBAC. Tani, nga kétu rrjedh se [AC]=[BC].
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Si rrjedhim i pohimit & mésipérm kemi faktin se € gjitha kéndet e trekéndéshit barabrinjés jané kongruenté mes
veti. Sa éshté masa e tyre? Mé voné do t& shohim se masa e tyre éshté 60°. Né vazhdim do ta vértetojmé njé pohim
té réndésishém qé ka t€ béjé me medianén e trekéndéshit barakrahésh, e cila i pérgjigjet bazés sé ij.

Pohim 2. Mediana e cila i pérgjigjet bazés s¢ trekéndéshit barakrahésh njékohésisht paraget lartésiné e dj & léshuar
né bazén e tij dhe simetralen e kéndit pérballé bazés.

Vértetim. Le té jeté M mesi i bazés [ 48] té trekéndéshit barakrahésh C

AABC (fig. 2.75). Megenése [AC] = [BC],[AM | =[BM ]

dhe[CM ] = [CM ], nga rregulla (BBB), Nga kétu rrjedh se

ZAMC = ZBMC. Meqenése kéta té fundit jané t& pérbrijshém,
pérfundojmé se ata jané € drejté. D.m.th. drejiéza d(C, M) e
pérmban lartésiné. Pra lartésia pérputhet me medianén. Po ashtu, nga
AAMC = ABMC rtjedh kongruenca e kéndeve ZACM dhe £BCM,
qé d.m.th. se gjysmédrejtéza CM me fillim né pikén C éshté sime-

trale e kéndit te kulmi C i trekéndéshit AABC. Vlen edhe pohimi i ]
anasjellté: simetralja e kéndit pérballé bazés sé trekéndéshit barakrabésh A M B
éhté normale né bazén e 1ij.Kjo do € thoté se te trekéndéshi Fi g. 2.75
barakrahésh, lartésia, mediana dhe simetralja e kéndit pérballé bazés
pérputhen.
Shembull 2. Nése M ésheé piké e simetrale 5 sé segmentit [ 4B], atéheré.
M [AM]=[BM].
Zgjidhje. Me (€ vérteté, nése S éshté mesi i segmentit [4B], atéheré dal-
s lojmé rastet:
"M =8, né kété rast [AM]=[BM].2° M # S, né kété rast
[4S]=[BS],[MS]= [MS]1dhe ZASM = /BSM =90°. Késhtu
AASM = ABSM . Prej nga rrjedh se [AM ] = [BM ] (fig.2.76).
[ Shembull 3. Nése mediana e trekéndéshit éshté njékohésisht edhe sime-
A Y trale e kéndit, tregoni se ai trekéndésh éshté barakrahésh.
Fig.2.76

Zgjidhje. Le t& jeté D mesi i brinjés [ 4 B]t& trekéndéshit AABC.
Sipas supozimit, vlen: @ = 8,[ AD] = [BD]. Le té jeté F piké

né drejeézén (F e dillé q¢ (€ — p — ) dhe [) & jeté mesi i
segmentit [ CE], Tani kemi: [ 4 D] ~ [ BD],[CD] = [ED] dhe
/BDC = /ADE (si kénde kryqézorg). Né bazé té rregullés (BKB),
rrjedh se trekéndéshat ABCD dhe A4 ED jané kongruenté. Prandaj
[BC] = [AE]dhe g = y Késhtu, trekéndéshi 4 F(C ka dy kénde
kongruente, prandaj ai éshté barakrahésh. Brinjét kongruente jané
pérballé kéndeve kongruente, né kété rast [ 4 (] dhe[ 4£], Tani nga
[AC] = [A4E]dhe[ 4E] = [BC], pérfundojmé se [ 4C = [BC], 9€
d.m.th. se AJB( &éshté barakrahésh.
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DETYRA PER PUNE TE PAVARUR

1.  Vértetoni se dy trekéndésha AABC dhe A4, B,C, jané kongruenté nése lartésité e tyre [CD] dhe [C, D]
dhe kéndet ACD dhe 4,C, D, jané kongruente.

2. Vértetoni se dy trekéndésha kéndngushté A4BC dhe A4, B,C, jané kongruenté nése lartésité e tyre
[CD]dhe [C,D,]jané kongruente dhe [4D] =[4,D, ] dhe [BD] =[B,D, ].

3. Tregoni se medianet té cilat u pérgjigjen krahéve té trekéndéshit barakrahésh jané kongruente mes veti.

4.  NEé brendiné e kéndit konveks pOq éshté dhéné pika M. Nése P éshté kémbéza e normales nga
pika M né krahun p,_ ndérsa ) éshté kémbéza e normales nga pika }f né krahun ¢ dhe nése
[MP] = [MQ], tregoni se gjysmédrejtéza OM éshté simetrale e kéndit pOg. Nése né njé trekéndésh
AABC ndonjéra mediané e tij éshté sa njé e dyta e brinjés pérballé saj, tregoni se njéri kénd i atij
trekéndéshi éshté i barabarté me shumén e dy kéndeve tjera.
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Mbledhja dhe zbritja e shprehjeve racionale

Kur mbledhim ose zbresim numrat racionalé me emérues té njéjté zbatojmé vetiné e mbledhjes s¢ thyesave. Kjo
veti mund ¢ zgjerohet edhe pér shprehjet racionale.

B Mbledhja dhe zbritja e shprehjeve racionale me emerues te njejte:

Le té jené P,O dhe R polinome, O # 0, atéheré

P R P+R P R P-—-R
—+—== dhe ———= .
o 90 0 o 9o 0

Shembull 1. T& njehsojmé 3x+2 + 4x -5 .
x-2 x-2

Kemi: 3x+2+4x_5 _Bx+2)+(4x-5) _3x+2+4x-5
x-2 x-2 x=2 x-2

[mbledhim termat e nagjashém ]

Tx -3
x-2
Shembull 2. Té njehsojmé 3x-2y 2x-3y

2

-y _xz_yz'

Kemi:

3x—2y_2x—3y :(3x—2y)—(2x—3y) _3x-2y-2x+3y
x2_y2 x2_y2 xz_yz X —y?

_ X+y _
(x+y)x-y) x

iy (x#y).

R
Kur mbledhim dy shprehje racionale P dhe —  me emérues t& ndryshém, veprojmé si vijon:

B Mbledhja dhe zbritja e shprehjeve me emerues te ndryshem:

Né qofté se P,Q,R dhe S jané polinome, O = 0, dhe S # 0, atéheré

P R_PS+QR . P R_PS-OR
o S o-S o s 0-s
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Shembull 3. T¢ njehsojmé Xt + x—3'
x=2 x+4

Kemi:

x4l x=3 (D@ +(r=2)(x=3) _ (x +5x+4)+(x* —5x +6)

x—2 x+4 (x=2)(x+4) (x=2)(x+4)
2
:ﬂ, (x#2, x#-4).
(x=2)(x+4)
X 2x+1

Shembull 4. T& njehsojmé

Kemi:

x-7 x-9

x  2x+1  x(x=9)-(x-=7)(2x+1) :(x2—9x)—(2x2—13x—7)

x-7 x-9 (x=7)(x~9) (x=T7)(x-9)
2_ _ 2 _ 2
_x Ox—-2x"+13x+7 _—x +4x+7 (x£7, x£9).
(x=T7)(x~-9) (x=T)(x-9)

Kur i mbledhim ose zbresim dy shprehje racionale emérusit e t€ cilave nuk kané faktoré té pérbashkeét (kur shpre-
hjet racionale nuk kané emérues té barabartg), ne zbatojmé parimin themelor t& shprehjeve racionale, né até
ményré qé shprehjet raconale i sjellim né shprehje me emérues té barabarté. Qg té béjmé kété, ne duhet € gjejmé

shuméfishin mé té vogél € pérbashkét (SHMVP) té eméruesve té shprehjeve té dhéna.

SHMVP i dy ose me shumeé shprehjeve racionale éshté shprehja me e vogél racionale, e cila
pjesetohet pa mbetje me shprehjet e dhéena.

B Gjetja e SHMVP per nje ose me shume polinome:

Zberthimi i plote i polinomeve te dhena.

« SHMVP perbehet nga prodhimi i té gjithe faktoreve té ndrysheém teé polinomeve,
secili prej tyre i ngritur ne shkallen me te larte, ne te cilen eshte paraqitur ne
ndonjerin nga faktoret e polinomeve te dhena.
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Shembull 5. T¢ gjejmé SHMVP pér polinomet 2x — 4, x> —4, x* + 4x + 4. Sé pari bé§jmé faktorizimin
e ploté té polinomeve té dhéna:

2x—-4=2(x-2)

X —4=(x-2)(x+2)

x> +4x+4=(x+2)
Pra, SHMVP pér polinomet: 2x —4, x> —4, x> +4x + 4 &hté 2(x —2)(x + 2)%.

3x—2

Shembull 6. Shkruaj shprehjen racionale _ né shprehje ekuivalente me té, por me eméruesin 4x° — 1.
Megenése 4x* — 1 = (2x — 1)(2x + 1), faktori ndértues i eméruesit 4x> — 1 pér shprehjen 3X —2 gshté

2x + 1. Rrjedhimisht 2x—1
3x—2 [ shumézimi i numéruesit dhe i eméruesitme 2x —1 ]
2x—1
Bx-2)Qx+])  6xt—x-2
Qx-D2x+1)  4x> -1

Shembull 7. Té njehsojmé 10 N 9 '
x=3 x*+3x-18
Meqenése x —3=(x—3) dhe x> +3x—18=(x—3)(x+6), atéheré

10 9 10 9 10 x+6 9
t2 = + = ' t2
x-3 x“+3x-18 x—3 (x=-3)(x+6) x-3 x+6 x"+3x-18
10 x+6+ 9
x=3 x+6 x2+3x-18
10(x+6) 9
+

) (x 3)(x +6) (x 3)(x +6)

C10x+60+9  10x+69
(x=3)(x+6) (x=3)(x+6)
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Shembull 8. Té njehsojmé y+3 _ y+s ]
yi+4y-21 y>+6y-—27

Megenése 3 +4y—21=(y—3)(y+7) dhe y* +6y—27=(y+9)(y—3), SHMVP pér
2 +4y—21 dhe y* +6y —27 &shté (y+9)(y-3)(y+7), prandaj:
y+3 y+5 y+3 y+5
Y ordy-21 yaey-21 (y-3)0+7) (9 -3)
3 y+3 Y9 y+s y+7
ST 9 (O-3) y+7

__ I+ )W)
=3 +NDy+9) +Ny-3)+7)
Yy +12y+27 B y* +12y+35

I (-3 +T)
_(y2+12y+27)—(y2+12y+35)
)N
_y2+12y-|—27—y2—12y—35
()N -T)

-8
I+

B Ne vazhdim po japim proceduren e mbledhjes dhe te zbritjes se
shprehjeve racionale.

1. Ne qofte se emeruesit e shprehjeve racionale jané te barabarte, atmblidhen ose
zbriten numeruesit e tyre dhe rezultati shkruhet ne numerues te shprehjes, kurse
emerusi mbetet i njejte.

2. Ne qofte se emeruesit jane té ndryshem, atehere gjendet shumefishi me i vogel i
perbashket i tyre.

3. Shumezohet numeruesi dhe emeruesi i shprehjes racionale me faktoret e
shumefishit me te vogel te perbashket, te cilet mungojne ne emeruesin e shprehjes
racionale, né menyre ge shprehja racionale té mbetet ekuivalente, por te jete e
pershtatshme per mbledhje ose zbritje.

4. Vazhdohet nga hapi 1 me thjeshtimin e shprehjes racionale derisa eshte e mundur.
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DETYRA PER PUNE TE PAVARUR

Gjeni shuméfishin mé té voggl té pérbashkét & polinomeve:

14x, 35.

10k, 16k°.

32a’b, 9ab*.

xy®, 6x°y*, 15xp*.

4a, 2a — 4.

x—7, 3x—-21, 6x.

q =49, ¢ +5¢—-14, g—1.
n*—9,n° —n—6, 8n° + 24n.
3x+9, x> -9, x> —6x+09.

2y +10, y* =25, y?> —10y + 25.

2a*> —13a—17, 6a* +a—1, a* —49.

x> 4+6x+9, 2x+6, x> +x—6.

2 42y, 36

4 18x°, 21x?

6. 48x%y?, 30x*y

8. 4mn®, 14m’n’, 35mn.
10. 9bh, 15b + 30.

12. x+9, 4x+36, 8x

14.  4*> —25, 10a + 50, 5a —25.
16. a—b, a®> —b*, 5a+5b.

Shprehjet e dhéna racionale sillni né shprehje ekuivalente me to, por me emérues € barabarté me shprehjen e dhéné.

21.

23.

25.

27.

29.

i, eméruesi 21x°.
7x

Sx .
—, eméruesi 24x%y?.
8y

4 p, eméruesi p —3.
p_—3 eméruesi p? — 4
p+2’ po—%

, eméruesi 8x° —27.
2x-3

22.

24,

26.

28.

30.

. . 5
> > emeruest 72y°.

#’ eméruesi 35a°h°.

a+3, eméruesi 2a —1.
n+7

, eméruesi n*> —81.
n—9

9x . .
—— ., eméruesi
3x+1

27x* +1.
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Zbatime te ngjashmerise se trekendeshave

Lartésia /. e trekéndéshit kénddrejté ABC, né té cilin = 90° e ndan trekéndéshin né dy trekéndésha ACD dhe
CBD ¢ cilét jané t€ ngjashém me trekéndéshin ACD dhe ndérmjet vete.

Shembull 1. Le t€ jet¢ ABC njé trekéndésh me kénd t€ drejt te kulmi C. (fig.8.13). Shénojmé me p, ¢ segmentet
qé i ndan lartésia /2, né brinjén 4B (fig.11):

a) hc=\/E..
b) a=1pq dhe b=1/qc.

c¢) ¢’ =a’ +b> (Teorema e Pitagorés).

Zgjidhje. Shénojmé me P = DB dheq = AD,dm.ch. P +q=C.

Fig. 8.13

a) Nga relacioni AACD ~ ACBD rijedhseq :h=h, : p, prej nga marrim hc =.\/pq.

D) Nga relacioni ACBD ~ AABC rijedh sea : p =c: a, ndérsa nga relacioni AACD ~ AABC rijedh se

b:q=c:b.Prejngakemia =/ pq dheb:\/q70,

C)Nébazétéb)kemiaz:pcdhebzzqc-Prejnga a* +b,=pc+qgc=(p+q)c=c-c=c*,dmh.
22, g2
¢ =a +b".

Shembull 2. Jané dhéné p =5cm dhe ¢ = 8cm. Té llogariten c,a,bdheh,.

Kemi:

c=p+q=5cm+8m=13cm, dm.th. c=13cm.

a= \/p_ =+/5¢m -13cm = \/gcm, d.m.th. ¢ =65cm.
b=1Jgc =8cm-13cm =[104em, d.m.th. b = J104cm.
h, = \/E =/8m-S5cm = \/%cm, dm.th. 4 =/40cm.
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Duke shfrytézuar kuptimin e ngjashmérisé sé trekéndéshave mund té vértetohen shumé veti t€ figurave t€ tjera
gjeometrike e né vecanti té shumékéndéshave. Gjithashtu, figurat e ngjashme mund t shirytézohen edhe gjaté
zgjidhjes sé detyrave konstruktive.

Shembull 3. Le € jet¢ A BC cilido trekéndésh. Té vértetohet se vlen barazimi /1, : i, = ¢ : b (ngjashém

h,:h,=b:a, h,:h =c:a).

Le t€ jené BD = h, dhe CE = h_lartési té trekéndéshit ABC
(fig.8.14). Trekéndéshat kénddrejté ABC dhe ACE kané kéndin e
ngushté t& pérbashkét ¢, prandaj jané té ngjashém. prej nga marrim
se BD: AB = CE : AC, prej kétej BD : CE = AB: AC, d.m.th.

hy, :h, =c:b.Né ményré plotésisht analoge vértetohen edhe bara-
zimet e dhéna né kllapa.

Fig. 8.14

DETYRA PER PUNE TE PAVARUR

1. Segmenti i dhéné AB t& ndahet né 5 pjesé té barabarta.
2. Eshté dhéné segmenti AB.N& drejtézén AB ¢ cakrohen XY ¢ tilla @€ AX :BX =m:ndhe AY:BY =m:n,
kur m, n jané segmente té dhéna.

3. Jané dhéné segmentet @, b, c. Té caktohet segmenti x nga barazimet
I° a:b=c:x 2° (a+x):(a—x)=4:3.

4. Népér pikén P qé ndodhet né kéndin xOy konstruktoni drejtézén p, qé i pret krahét e kéndit né pikat X,V dhe
qé OX : OY =m: n,ku m, n jané segmente té dhéna.
5. Segmentin e dhéné a ndajeni né raport: 3:2.

6. Eshté dhéné AABC dhe pikat £, D tétillaqé Ee BC, De AC dhe B—E—-C, A-D-C:

a) Nése | AC|=12,|CD|=4 dhe | BC |=24, njehsoni |CE|.

b) Nése | AC|=15 dhe | AD|=3, njehsoni |BE].

c¢) Nése |CD|=6 dhe |CE|=3, njehsoni | BC].

d) Nése |CD|=8, | AC|=2 dhe | BE |=6, njehsoni CE.

e) Nése | AD|=|CE|, |CD|=4 dhe | BE|=9, njehsoni | AC|.

7. Eshté dhéné pesékéndéshi ABCDE. Té konstruktohet figura homotetike e tij, né qofté se:

2

by H

S%’ § éshté jashté pesékéndéshit.

8. Né trekéndéshin e dhéné ABC t brendashkruhet katrori, dy kulme t¢ t cilit i takojné bazés, kurse dy kulme

t€ tjera brinjéve anésore.
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9. Eshté dhéné AABC.Té konstruktohet figura homotetike e kétij trekéndéshi, né qofté se:

42"

3 2

A H o, b)) Hpy,o o OH 5o aym

T éshté qendra e réndesés s¢ AABC, kurse A, éshté mesi i brinjés B C.

10. Né trekéndéshin e dhéné ABC té brendashkruhet paralelogrami AMNP ashtu q¢ M € AB,
N eBC,Pe AC dhe AM =2MN.

11. Té konstruktohet trekéndéshi kur dihen elementet

a) o,a,m,. b) b,B,m,. c) B,b.m,.

12. Brinjét e njé trekéndéshi jané né pérpjesétim 3 : 5 : 7. Té gjenden brinjét e trekéndéshit & ngjashém me té, né

qofté se ky i fundit e ka:

a) Brinjén mé té vogél ocm.
b) Ndryshimin e brinjéve mé t& madhe me brinjén mé té vogél 2cm.
¢) Perimetrin 45cm.

13. Esheé dhéné AABC dhe pikat P, Q, R pérkatésisht né drejtézat BC, CA, AB. Vértetoni se drejtézat
AP, BQ, CR priten né njé piké (ose jané paralele), at¢heré dhe vetém atéheré kur

BP CQ AP _

PC QA RB

14. Le té jené K, M, N pika né brinjét BC, CA, AB, CA AABC. Vértetoni se pikat K, M, N jané kolineare

atéheré dhe vetém atéheré kur vlen:

BK CM AN _

KC MA NB
15. Gjatésia e medianeve t€ trekéndéshit té shprehet me ané t¢ gjatésive té brinjéve.

16. Jané dhéné dy segmente @, b. Té konstruktohet segmenti \/ab.

17. Gjatésité e brinjéve t& njé trekéndéshi shprehen me numrat 13,14 dhe 15. gjeni gjatésing e lartésisé qé i
pérgjigjet brinjés me gjatési 14.

18. Vértetoni se pér medianat e trekéndéshit kénddrejté vlen relacioni m_ + m; = S5m_, ku ¢ éhté hipotenuza.
19. Gjatésia e brinjéve t¢ trekéndéshit shprehni si funksione té medianave.

20. Vértetoni se shuma e katroréve t€ diagonaleve t€ njé paralelogrami éshté e barabarté me shumén e katroréve té
brinjéve ¢ tij.

Té konstruktohet AABC kur dihen: &, m,, b:c =4 3.
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Inekuacionet e formes

Inekuacionet e formés | x| <a. Nése né ekuacionin me vleré absolute, barazimin e zévendésojmé me njérén nga
simbolet <, >, < ose>, ekuacioni shndérrohet né njé inekuacion me vleré absolute.

Konsiderojmé inekuacionin| x| < 2.

Meqenése vlera absolute e njé numri paraqet distancén e atij numri nga origjina e boshtit numerik, € zgjidhim
ekuacionin | x| < 2, dmth. t¢ gjejmé ata numra realé, distanca e t ciléve nga origjina éhté mé e vogél se 2 njési.
Origjina
MEé pak se dy MEé pak se dy
njési nga njési nga
origjina origjina

Fig. 1.7

Nga figura vérejmé se jobarazimin | x | < 2, e plotésojné t€ gjithé numrat ndérmjet numrave -2 dhe 2. Bashkésia
e zgjidhjeve té jobarazimit | x | <2 éshté {x |- 2 < x < 2} ose né formé intervali (—2,2). Intervali (-2,2) grafikisht

duket késhtu
| A | | | A 1 >
| hd | | | hd | o
-3 -2 -1 0 1 2 3
Fig. 1.8

m|x|<a.

Nése a > 0, inekuacioni éshté

ekuivalent me —a<x<a Nése a =0, bashkési e zgjidhjeve éshté []

Shénim. Verité e mésipérme pér inckuacionin| x | < a vlejné edhe kur simbolin pér jobarazimin rigoroz < (mé i vogél) e
zévendésojmé me simbolin pér jobarazimin e buté < (mé i vogél ose baras), dmth. jobarazimi| x |< q éshté ekuivalent me
—asx<a.

B Rastet e mundshme té inekuacionit | x| <a:

Nése a > 0, inekuacioni éshtée
ekuivalent me —g < x<a Nése a = 0, bashkési e zgjidhjeve éshté [
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B Zgjidhja e inekuacionit |x|<a:

1. Shprehjet qeé pérmbajne vleré absolute, i grupojme né njé term.
2. Shkruajmeé inekuacionin ekuivalent (qé pérmban tre terma).
3. Zgjidhim inekuacionin.

Shembull 1. Gjeni bashkésiné e zgjidhjeve t€ inekuacionit| x| —3 < —2 . Paraqiteni até né formé intervali dhe né
formé grafike.

| X | -3<-2 [ té dyja anéve t€ inekuacionit u a shtojmé numrin ]
| X | <1 [ shkruajmé inekuacionin ekuivalent ]
-l<x<l

Bashkésia e zgjidhjeve t€ inekuacionit t&€ dhéné éshté {x |- 1 < x <1} ose né formé té intervalit (—1,1) ose né formé

grafike, fig. 1.9.
A I A
T i Q@ T @ j T >

-3 -2 -1 0 1 2 3
Fig. 1.9

Shembull 2. Gjeni bashkésiné e zgjidhjeve té inekuacionit| x + 3|< 6. Paraqiteni até né formé intervali dhe né
formé grafike.

| x+ 3 | <6 [shkruajmé inekuacionin ekuivalent ]
-6< x+3<6 [ té tre termave t€ inekuacionit ua shtojmé numrin -3 ]
-9<x<3

Bashkésia e zgjidhjeve té inekuacionit t& dhéné éshté {x |- 9 < x < 3} ose né formé t intervalit[-9,3] ose né formé

grafike, fig.1.10.

— >
3

-10 9 8 -7 -6 -5 -4 -3-2-1 0 1 2
Fig.1 .10

Shembull 3. Gjeni bashkésiné e zgjidhjeve té inekuacionit|3x — 4 |< 5. Paraqiteni até né formé intervali dhe né
formé grafike.

| 3x-4 | <5 [ shkruajmé inekuacionin ekuivalent ]
- 5 <3x- 4 < 5 [ té tre termave té inekuacionit ua shtojmé numrin 4 ] _ l <x<3
3
-1<3x<9 [ pjes é tojmé inekuacionin me numrin 3 ]

183




MATEMATIKA DHE MESIMDHENIA E MATEMATIKES
UDHEZUES PER KLASAT 6 - 9

184

Bashkésia e zgjidhjeve t€ inekuacionit t¢ dhéné éshté { x|— 1. X< 3} ose né formé t€ intervalit (_ 1 ’3j ose né
3

formé grafike, fig.1.11. 3
1
3
| | L o | | N R
T f T ! ! T Q >
-3 -2 -1 0 1 2 3
Fig.1 .11

Shembull 4. Gjeni bashkésiné e zgjidhjeve t€ inekuacionit| 5 — 2x |< 3. Paragiteni ate né formé intervali dhe né
formé grafike.

| 5-2x | <3 [ shkruaimé inekua cionin ekuivalent ]
-3<5-2x<3 [ té tre termave t€ inekuacionit ua shtojmé numrin -5 ]
- 8<2x< 22 pjes € tojmé inekuacionin me numrin -2. Né kété
rast simbolet e jobarazimeve ndérrojné kahjet
42x21
l<x<4.

Bashkésia e zgjidhjeve t€ inekuacionit t€¢ dhéné éshté {x |1 < x < 4} ose né formé € intervalit [1,4] ose né formé
grafike, fig.1.12.

Fig.1 .12

Shembull 5. Gjeni bashkésiné e zgjidhjeve té inekuacionit| 7x — 4 |< —5. Meqenése vlera absolute e njé numri
(shprehjeje) nuk mund té jeté numér negativ, bashkésia e zgjidhjeve té inekuacionit t¢ dhéné éshté ¢, dmth.
inekuacioni nuk ka zgjidhje.

Inekuacionet e formés | x| >a. Konsiderojmé inekuacionin

| x| >2.
Megqenése vlera absolute e njé numri paraqet distancén e atij numri nga origjina e boshtit numerik, té zgjid-
him ekuacionin | x| > 2, dmth. té gjejmé ata numra realé, distanca e té ciléve nga origjina éhté mé e madhe
se 2 njési.

Origjina
MEé shumé se MEé shumé se
dy njési nga dy njési nga
origjina origjina

-3 -2 -1 0 1 2 3
Fig.1.13
Nga figura vérejmé se jobarazimin | x| > 2, e plotésojné t€ gjithé numrat g€ jané mé t€ vegjél se -2 dhe mé té
mdhenjé se 2. Bashkésia e zgjidhjeve té jobarazimit| x| > 2 éshté {x|x <2 ose x > 2} ose né formé inter-
vali (—o0,-2) U (2,+0). Grafikisht, fig.1.14.

<
-
A

-~ |
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m|x|>a.

Per ndonjé numer realé x dhe a > 0, eshte ekuivalent me x<—a ose x>a
Me fjalé: Nese Ix|> @ numri x éshte me i vogél se - 2 ose mé i madh se a

Shénim. Verité e mésipérme pér inekuacionin |x|>a viejné edhe kur simbolin pér jobarazimin rigoroz > (Eshté
mé i madhé) e zévendésojmé me simbolin pér jobarazimin e buté > (éshté mé i madh ose baras), dmzh. jo-
barazimi| x| > a éshté ekuivalent me X < —a ose X 2 d.

B Rastet e mundshme té inekuacionit | x| >a:

Nése a > 0, inekuacioni eshte
ekuivalent me x < —a ose x > a Nése a <0, bashkési e zgjidhjeve éshté []

W Zgjidhja e inekuacionit | x| >a:

1. Shprehjet gé permbajne vlere absolute i grupojme né nje term..
2. Shkruajmé inekuacionet (ekuivalent té lidhura me lidhézen ose).
3. Zgjidhim inekuacioninet.

Shembull 1. Gjeni bashkésiné e zgjidhjeve t€ inekuacionit| x + 2 |> 2. Paragiteni até né formé intervali dhe
né formé grafike. x <—4 ose x>0

| X+ 2 |> 2 [ shkruajmé dy inekuacioninet ekuivalente ]

x<—4 ose x>0

x+2<-2 ose x+252 [ né t& dyja inekuacionet té dyja anéve ua shtojmé numrin ]

Bashkésia e zgjidhjeve té inekuacionit t& dhéné éshté {x |x < —4 ose x > 0} ose né formé té intervalit
(=00,—4) U (0,+0) ose né formé grafike, fig.1.15.

Q-
-
A
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Shembull 2. Gjeni bashkésiné e zgjidhjeve té inckuacionit| 3x — 4 |> 2. Paraqiteni até né formé intervali
dhe né formé grafike.

[3x - 4> 2 [ shkruajmé dy inekuacioninet ekuivalente ]

3x-4<-2 ose 3x-4>2 [ né té dyja inekuacionet té dyja anéve ua shtojmé numrin 4 ]

3x<2 ose 3x=6 [ € dyja inekuacionet i pjesétojmé me 3 ]

xS% ose x=>2

Bashkésia e zgjidhjeve té inekuacionit t& dhéné &shté {x |x < 2 ose x> 2} ose né formé té intervalit
(_ o E} U[2,400) Ose né formé grafike, fig.1.15.
b 3 b

@ Wl

Fig.1 .16

Shembull 3. Gjeni bashkésiné e zgjidhjeve té inekuacionit|4x —5|+8 > 3.

| 4dx -5 | +8>3 [ té dyja anéve té jobarazimit ua shtojmé numrin -8 ]

|4x—5[>-5

Meqenése jobarazimi i fundit &hté i vérteté pér ¢do numeér real X, atéheré bashkésia e zgjidhjeve t€ jobaraz-
imit t& dhéné éshee [,

Detyra pér pune te pavarur

Té zgjidhen inekuacionet me vleré absolute:

1. |x|<4. 2. |x|<3. 3. |x|=2.

4. |x|>4. 5. |x|-2<1. 6. |x|—-1<2.

7. |x|+3>8. 8 |x|+5>7. 9. |3x—4|<6.
10. |2x +5|<4. 11. |5x-3|>7. 12. |4 -3x|<13.
13. |6 -3x|<12. 14. [4x-9|<0. 15. 3x+6|<—1.
16. |4x —6|>-2. 17. |7x—4|+5<7. 18. [1-3x|-42>3.

19. 4+|3x+1/>6.  20. 4+[3-2x|>7.  21.|32x—12.2]>13.4.
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Zgjidhja e sistemit te ekuacioneve
lineare me dy ndryshore

Metoda grafike: Secili nga ekuacionet e sistemit t& ekuacioneve lineare me dy ndryshore paraqet njé ekuacion
linear me dy ndryshore. Mé paré treguam se ekuacioni linear me dy ndryshore grafikisht paraqet njé drejtéz né
rrafsh. Prandaj njé sistem i dy ekuacioneve lineare me dy ndryshore grafikisht paraget dy drejtéza né rrafsh, t cilat
po i shénojmé mé /, dhe /, . Nése:

1° Drejtézat [, 1, priten, fig.10.1. Sistemi i ekuacioneve ka vetém njé zgjidhje. Zgjidhja e sistemit éshté ifti i
renditur i koordinatave té pikés prerése. Né kété rast sistemi quhet 7 mundshém dhe i caktuar.

2° Drejtézat /,,1, jané paralele, fig.10.2. Sistemi nuk ka zgjidhje. Né kété rast sistemi quhet 7 pamundshém.

3° Drejtézat/,,/, pérputhen, fig.10.3. Sistemi ka pakufi shumé zgjidhje, Né kété rast sistemi quhet i mundshém
dhe i pacaktuar.

4
N N
L N
\ L
v > > >
14 2
L
Njé zgjidhje Nuk ka zgjidhje Pakufi zgjidhje
drejtézt priten né njé piké drejtézat jané paralele drejtézat pérputhen

Fig. 10.1 Fig. 10.2 Fig. 10.3

Shembull 1. T¢ zgjidhim sistemin e ekuacioneve lineare
4x—-y=1
x+y=4.
Meqenése drejtéza éshté e pércaktuar né ményré té vetme me dy pika, né vazhdim pér té paraqitur grafikisht

njé drejtéz do té gjejmé dy pika té saj. Pér lehtési né disa raste do té gjejmé pikat e prerjes sé saj me boshtet
koordinative.

Drejtiza 4x —y =1:Per x=0; 4-0-y=1 Pery=0; dx+0=1
-y=1 4x=1
1
=-1 x=-.
Y 4
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Pra, drejtéza 4x — y =1 e pret boshtin Ox né pikén me koordinata [l ’0} kurse boshtin Oy né pikén me
koordinata (0,-1.) 4

Drejtizax+y=4: P x=0;0+y=4 Per y=0; x+0=4

y=4 x=4
Pra, drejtéza x + y = 4 e pret boshtin Ox né pikén me koordinata (4,0)., kurse boshtin Oy né pikén me
koordinata (0,4).

Fig. 10.4

Nga figura vérejmé se drejtézat priten né pikén me koordinata (1,3), d.m.th. zgjidhja e sistemit & dhéné éshté (1,3).
Shembull 2. Té zgjidhim sistemin e ekuacioneve lineare

x+y=3
xX+y=2
Drejtéza x +y=3: Pér x=0; 0+ y=3 Pér y=0; x+0=3

y=3 x=3

Pra, drejtéza x + y = 3 e pret boshtin Ox né pikén me koordinata (3,0), kurse boshtin Oy né pikén me koordinata
(0,3).

Drejtéza x+y=2: Pér x=0; 0+ y=2 Pér y=0;, x+0=2
y=2 x=2

Pra, drejtéza x + y = 2 e pret boshtin Ox né pikén me koordinata (2,0).kurse boshtin Ox né pikén me koordinata
0,2).
Vérejmé se drejtézat jané paralele, prandaj sistemi i dhéné nuk ka zgjidhje.
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Fig. 10.5

x+ y=2
2x+2y=4.

Shembull 3. Té zgjidhim sistemin e ekuacioneve lineare

Fig. 10.6

Drejtiza x+y=2: Pér x=0; 0+ y=2 Pér y=0; x+0=2
y=2 x=2.
Pra, drejtéza x + y = 2 e pret boshtin Ox né pikén me koordinata (2,0), kurse boshtin Ox né pikén me
koordinata (0,2).
Drejtéza 2x +2y=4: Pér x=0; 2-0+2y=4 Pér y=0;, 2x+2-0=4
2y=4 2x=4

Pra, drejtéza 2x + 2y = 4 e pret boshtin Ox né pikéme koordinata (2,0), kurse boshxirCk né pikén me
koordinata (0,2).
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Vérejmé se drejtézat kané dy pika té pérbashkéta, prandaj ato pérputhen. Rrjedhimisht sistemi ka pakufi shumé
zgjidhje. Koordinatat e ¢do pike t& drejtézés paragesin zgjidhje t€ sistemit.

Shembull 4. Té zgjidhim sistemin e ekuacioneve lineare 4x-y=0
x+y=5.
4 y
N0
4x-y=0
4 (1,4)
3 -+
214
14
-1 L . (0,5) X
| | I
TR N
(_17_4) —4
Fig.10.7

Drejtéza 4x —y=0:Pér x=0; 0—y=0
y=0.

Pra, drejtéza 4x — y = () kalon népér origjinén e sistemit koordinativ. Caktojmé edhe njé pike tjetér té drejeézés.

Pér x=-1, 4(-1)-y=0

-4-y=0
y=-4.
Pra, drejtéza kalon népér pikén me koordinata (—1,—4).
Drejtézax +y =35: x=0; 0+y=5 Pér y=0; x+0=5
y=5 x=5

Pra drejtéza X + y = 5 e pret boshtin Ox né pikén me koordinata (5,0) kurse boshtin Oy né pikén me koordinata
(0,5)

Nga figura vérejmé se drejtézat priten né pikén me koordinata (1,4). Rejedhimishc cifti i renditur (1,4) éshté
zgjidhje e sistemit t€ dhéné.

Metoda e eliminimit: Derisa gjaté zgjidhjes sé sistemit me metodén grafike na paraqiten véshtirési né leximin e

zgjidhjeve nga grafiku, na imponohet té pérdorim metoda & tjera algjebrike pér zgjidhjen e sistemit t€ ekuacion-
eve lineare me dy ndryshore. Né shembujt e méposhtém do té ilustrojmé metodén e eliminimit té té panjohurave.

Shembull 1. T¢ zgjidhet sistemi i ekuacioneve lineare  4x -3y =35
Ekuacionet e sistemit i mbledhim anépérané, kemi: 2x+3y="7.
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4x -3y =5
2x+3y=7
6x =12
x=2.

Tani né njérin nga ekuacionet e sistemit (p.sh. né té parin) zévendésojmé 2 né vend té x dhe kemi:

4x -3y =5
4.2-3y=5
8-3y=5
-3y=-3
y=1.
Pra, cifti i renditur (2,1) éshté zgjidhje e sistemit ¢ dhéné.
Prova: Ekuacioni i paré Ekuacioni i dyté
4x-3y=5. 2x+3y =17
4.2-3.1=5 2:243-1=17
8§-3=5 4+3=7

Shembull 2. T& zgjidhet sistemi i ekuacioneve lineare

2x-3y=2

3x+2y=3.
Kemi: 2x—3y:2 Shumézojmé me 22— » 4x—6y=4 _%(%
e 2
3x+2y:3 Shumézojmé me 33— 9X+6y=9 E:g

Tani vlerén e gjetur x=1 e zévendésojmé né njérin nga ekuacionet e sistemit (p.sh. né ekuacionin e dyté) dhe kemi:

Per x =1; 3x+2y=3
3-1+2y =3

3+2y=3

2y =0

y=0

Pra, cifti i renditur (1,0) éshee zgjidhje e sistemit t& dhéné.
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Shembull 3. T& zgjidhet sistemi i ekuacioneve lineare

3x—4y=1

6x —8y =-5.
o 5B
Kemi: 3x—4y=1 shumézojmé me-2 ——» — 6x + 8y = -2 ) %
6x —8y=-5 pérshkruajmé -5 6x -8y =-5 %: g

__ e
Pra, sistemi i dhéné nuk ka zgjidhje, éhté i pamundshém. 0=-7

Shembull 4. T¢ zgjidhet sistemi i ekuacioneve lineare

3x-2y=1

9x —6y=3.
Kemi: Ix — 2y =]  shuméojmé me-3 — —9x—6y =-3 & E'é
& A
Ox — 6y =3 pérshkruajmé _ 9x—6y =3 z g

Pra, sistemi i dhéné ka pakufi shumé zgjidhje, éhté i mundshém dhe i pacaktuar.
Shembull 5. T¢ zgjidhet sistemi i ekuacioneve lineare

3,:2,.2
275 10
1 6 3
—Xx+—y=—.
257570

Né fillim ekuacionet e sistemit i transformojmé né ményré qé ato té lirohen nga thyesat. Pér kété t€ dy ekuacionet i
shumézojmé me numrin 10. Merret sistemi i ekuacioneve lineare

15x+4y =9
5x+12y=3
Tash
15+ 4y=9 pihuame  ——  1¥F4y=9 | 15s
Sx+12y =3 shmemimene -3 —— Z15x =36y =79 [ 1{
~32y=0
y=0

Tani vlerén e gjetur ) = 0 e zévendésojmé né njérin nga ekuacionet e sistemit (p.sh. né ekuacionin e paré) dhe
kemi:

Per y=0; 15x+4-0=9

15x=9
3

xX==.
5

Pra, ¢ifti i renditur (% ,0) éshté zgjidhje e sistemit t& dhéné.
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B Pra per zgjidhjen e sistemit te ekuacioneve lineare me metoden e
eliminimit zbatojme kete procedure:

. Shkruajmé secilin ekuacion té sistemit né formé standarde.
. Shumézojmé njérin ekuacion (ose té dy ekuacionet) nése éshté e nevojshme me njé numér, ashtu
gé te fitohen koeficienté té kundert pran njerés ndryshore.
[ll. Mbledhim ekuacionet e sistemit dhe fitohet nje ekuacion me njé ndryshore.
IV. Zgjidhjen e fituar né Ill e zévendésojmeé né njerin nga ekuacionet e sistemit fillestar dhe e
zgjidhim ate sipas variablit tjeter.
Nese ne Il fitohet :
a) barazi e pasakte, sistemi éshté i pamundshém (nuk ka zgjidhje).
b) identitet 0 = 0, sistemi éshté i mundshém dhe i pacaktuar (ka pakufi shumé zgjidhje).

Metoda e zévendésimit. Metoda e zévendésimit zbatohet késhtu: Nga njéri ekuacion gjejmé njérén ndryshore né
varési nga tjetra e pastaj até e zévendésojmé né ekuacionin tjetér. Késhtu gjejmé njérén ndryshore.
—3x+ y= 2

Shembull 1. T& zgjidhet sistemi i ekuacioneve lineare
2x+5y=-17.

Nga ekuacioni i paré —3x + y = 2 gjejmése ¥ = 3x + 2. Kété e zévendésojmé né ekuacionin e dyté, kemi
2x+53Bx+2)=-7

2x +15x+10 = -7

17x=-17
x=-1
Tani vlerén e gjetur x = —1e zévendésojmé né y = 3x + 2 dhe kemi:
Pérx=-1 y=3x+2
y=3-1)+2
y=-1.

Pra, cifti i renditur (—1,—1) éshté zgjidhje e sistemit t& dhéné.
Shembull 2. T& zgjidhet sistemi i ekuacioneve lineare

S5x—y= 8
2x —y=—4.

Nga ekuacioni i dyté i sistemit, gjejmé se y = 2x + 4. Kété e zévendésojmé né ekuacionin e parg, kemi:

S5x—-y=38
5x-(2x+4)=8
Sx—-2x-4=8

3x=12

x=4.
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Vlerén X=4 e zévendésojmé né y = 2x + 4 dhe gjejmé y =2 -4 + 4 =12. Pra cifti i renditur (4,12) éshté zgjidhje e
sistemit & dhéné.
Shembull 3. Té zgjidhet sistemi i ekuacioneve

3
Z_ 2
Xy
1 2
—+—=2.
Xy
Né fillim zévendésojmé l = p dhe l = g. Sistemi i dhéné merr formén
X
2p—-3qg =1
p+2qg=2.
Nga ckuacioni i dyté né sistemin e fundit gjejmé se p = —2¢q + 2. Kété e zévendésojmé né ekuacionin e paré dhe

kemi:

2(-2g+2)—-3¢g =1

-4g+4-3g=1
-7q=-3

_3

q 7

Tani vlerén g = 7 e zévendésojmé né p=-2g+2 dhe kemi:

3

=-2.-—+2
P 7

_ 6,14
P 7 7
pP==

Né fund nga i:p dhei:q rrjedhsex:i_izz dhey:l:Z‘Pragiftiirenditur
x y p 8 8 g 3
7

(% ) %) éshté zgjidhje e sistemit t€ dhéné.

B Pra, per zgjidhjen e sistemit te ekuacioneve lineare me metoden e
zevendesimit zbatojme kete procedure:

. Zgjidhim njérin ekuacion sipas njérés sé ndryshor (nése koeficienti prané ndonjérés ndryshore éshté 1
ose —1 zgjidhim sipas asaj).
[l Shprehjen e gjetur né | e zévendsojmé né ekuacionin tjetér dhe e zgjidhim até sipas ndryshores sé mbetur.
[Il. Zgjidhjen e fituar ne |l e zévendésojme né njerin nga ekuacionet e sistemit fillestar dhe e zgjidhim ate
sipas variablit tjeter.
IV. Nese ne Il fitohet:
a) barazim i pasaktg, atéheré sistemi eshté i pamundshém, dm.th. sistemi nuk ka zgjidhje.
b) identitet, atéheré sistemi éshte i mundshém dhe i pacaktuar, d.m.th. sistemi ka pakufi shumé zgjidhje.
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DETYRA PER PUNE TE PAVARUR

1. Me metodén grafike zgjidhni sistemet e ekuacioneve:

a) 4x-y=0 b) 2x-y=1 c) 2x+3y=12
x+y=5. x+y=5. X — y = 1.

2. Me metodén e eliminimit zgjidhni sistemet e ekuacioneve:

a) 2x+ y=-1 b) 4x+3y=12 ) 2x-y=5
3X+3y= 1. 6X—5y= 2. x+y=4_

3. Me metodén e zévendésimit zgjidhni sistemet e ekuacioneve:

1) 2x+y=10 2) 3x+2y=9 3) x- y= 5
X+ y=3. 2x— y=3. x+5y=-4.
4) 6x+ y= 3 5) 3x-5y= 4 6) 3x+3y=0
2x+5y=-13. x+ 2y =-2. x+ y=3.
2 1 2 3 1
7) —x-—y= 4 8 —x-—y=3 9) —x+y=-7
30 37 55757 6 7
1 5 2
Xe—vy=—1. Zx—-vy=3. —x+y= 2.
3}' 5 y 3 y

4. Duke zgjedhur veté metodén, zgjidhni sistemet e ekuacioneve.

1) x-y= 3 2) x+4y =10 3) S5x-3y= 1
x+y=-7. x+2y= 4. 2x-3y=-5.
4) 3x+2y=11 5 4x+ y=7 6) 8x- y= -4
x- y= 2. 2x+3y=06. 4x+7y=-32.
1 1 3 2 9 17
7) —x+—y= 8) —x+—y=— 9) —x-y=-—
2 3}’ 2 5}’ 10 2 Y 2
lx 2 1 lx 5 3 Zx 2
—X-—y=—. —X +—y=—. —X+—y=
37 2 67 10 337
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